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 ïðì2 ú ;òáàáäèØ ÜáðàæÝØáÚ 

Ý ÜÛÝïèðñá; 

òÝáääã òÝØßéÝè ; 

1.  òÝÛÝïèÜ çáÙ ïßðæÜ( )1 1A ,x y Ý- ( )2 2B ,x y  :áìä ÙñÝßá. 

2.  êàïÜ êîæØM  :åÜ ÝáòÝÝîïñ( )1 1A ,x y Ý- ( )2 2B ,x y  :ØÝÜ1 2 1 2
M M,

2 2

x x y y
x y

+ +
= =. 

3.  êÝìáñ ðñáòÝÛÝïè áòñ çáÙ ( )1 1A ,x y Ý- ( )2 2B ,x y  :ØÝÜ2 1 1 2
AB

2 1 1 2

y y y y
m

x x x x

- -
= =
- -

. 

 
 

;ðñáÜ òØÝÝñæ 

4. ðñá òØÝÝñæ ÜðÝîÜæ ØáÜ òñðÝìæ :. 
 :ðñØãm Ý ðñáÜ êÝìáñ ØÝÜ-n Ü âðê ØÝÜ- Ü ðáî åê ðñáÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè äñ-. 

5.  :ðñá òØÝÝñæ òØáîæä ÜßéÝè. 

 
 

;åáðñá áèñ çáÙ áÛÛÜ Ùîæ 

6.  :åáæááïæ åáäáÙïæ åáðñá. 

7.  :åáæááïæ åáãòÝß åáðñá. 

8.  :åáæááïæ åáÛãäòæ åáðñá. 

 
 

;åáðñá äñ åáêÝìáñ 

9.  :åáæááïæ åáãèÝØæ åáðñá áêÝìáñ. 

10. Ü ðáî äñ áÙÝáßÜ çÝÝáãÜ åê ðîÝá ØÝÜñ òáÝÝÞä ðñá êÝìáñ çáÙ ðñïÜ- :. 
 
 

 ;çÝòè éßáÙ êàï òïÝäß 

11.  ÜÛÝïè áðÝêáñP  ÝáòÝîïñ êàï òïäßæÜ( )1 1A ,x y Ý- ( )2 2B ,x y  äñ éßáÙ:k l 

 :åÜ1 2 1 2
P P  ;  

k x l x k y l y
x y

k l k l

Ö + Ö Ö + Ö
= =

+ +
  .(ÜÙäîÜÙ) 

 

  

( ) ( )
2 2

2 1 2 1d x x y y= - + -

y mx n= +

yy

( )1 1y y m x x- = -

1 2 1 2,m m n n= ¸

1 2m m¸

1 2 1 2,m m n n= =

1 2 1m mÖ =-

xtanm a=
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 ;åáïßðæÝ ðñá äñ òáääã ÜÚîÜ 

12.  :(ÜæÝòé ÜðÝî) ðñá äñ òáääã ÜÚîÜA B C 0x y+ + = . 

13.  ÜÛÝïèÜ ïßðæ( )1 1A ,x y  ðñáÜæA B C 0x y+ + =  :ØÝÜ1 1

2 2

A B C

A B

x y
d

+ +
=

+
. 

 :ðñØãB 0>: 
¶  .àäßÝæÜ âðêÜ òØ åáÛáðÝæ ðñáÜ äêæ ÜÛÝïèÜ åØ 

¶  åáìáéÝæÝ àäßÝæÜ âðêÜ òØ åáÛáðÝæ ðñáä òßòæ ÜÛÝïèÜ åØ 
 .åáìÚØÜ ÛßØä éÝèáæ 

 

14.  :åáäáÙïæ åáðñá áèñ çáÙ ïßðæÜ1A B C 0x y+ + = Ý-2A B C 0x y+ + =  :ðñØãB 0> 

 :ØÝÜ1 2

2 2

C -C

A B
d=

+
  :àäßÝæÜ âðêÜ ðÛêÜÙ åááïòæÝ 

¶  :åØ( ) 1 20  , C Cd> >  ðñáÜ ÞØ1A B C 0x y+ + = òßòæ ä-2A B C 0x y+ + =. 

¶  :åØ( ) 1 20  , C Cd< <  ðñáÜ ÞØ1A B C 0x y+ + = äêæ ä-2A B C 0x y+ + =. 

 

;òÝäØñ 

2) òÝÛÝïèÜ ( ) ( )A 2, 7 ,B 10,4- - Ý-( )C 6,11  .òáäáÙïæ äñ åáÛÝïÛï ÜñÝäñ çÜ 

 ÛÝïÛïÜ áðÝêáñ òØ Øîæ.áêáÙðÜ 

 

3)  ÜÛÝïè ÜèÝòèB Ü  ðÝêáññ ,áñáäñÜ êáÙðÙ-  áì äÝÛÚ Üäñ3 Ü ðÝêáñæ-  

ÜÛÝïèÜæ ÜïßðæÝ Üäñ( )A 4,1-  ØÝÜ5 ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ Øîæ .B. 

 

4) :àÝàðñÙ åáðñáä åáØÙÜ åáðñáÜ òÝØÝÝñæ çáÙ åØòÜ 

Ø. 3y x= +.            .Û1y x= -. 

Ù. 1y x=- -.          .Ü
1

2
y x=. 

Ú. 2 3y x= +. 
 

5)  ñäÝñæÙABC :åáÛÝïÛïÜ áðÝêáñ åáèÝòè ( ) ( ) ( )A 5, 1  , B 3,7  , C 5,5- - . 

.åááïÝñ ÜÝÝñÝ òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæÜñ ßãÝÜ 

 

6)  çáÝêæ çÝòèABCD åáÛÝïÛïÜ åáèÝòè ÝÙñ( )A 9,1-  Ý-( )B 5, 7- . 

 çÝéãäØÜ ßèÝæ Ýáäê ðñáÜ òØÝÝñæAC  ØáÜ. 

Ø.  çÝéãäØÜ ßèÝæ Ýáäê ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ØîæBD. 

Ù.  êäîÜ òßèÝæ Ýáäê ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ØîæBC. 
  

yx

3 6 0x y+ + =
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7)  åáêáìÝæÜ åáðñáÜ òØ òÝÚîááæ òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ ñÝäñ 

àÝàðñÙ:   ,  ,. 

Ø.  ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßDEF. 

Ù.  :çÝòèBC = 3 êàïÜ âðÝØ òØ Ùñß .AB. 
 
 
 

 

 

8) BD  êäîä çÝãáòÜ ØÝÜAC ñäÝñæÙABC  ïÜ çÝòè ÝÙñÛÝïÛ ( )A 6,1-  . 

 çÝãáòÜ òØÝÝñæBD  ØáÜ  êäîÜ òØÝÝñæÝBC  ØáÜ. 

Ýêáñ òØ ØîæïÜ áð ÛÝïÛC. 
 

9)  ÜÛÝïèÜP  êàïÜ äê òØîæèAB :çÝòè . ( ) ( )A 2, 5  , B 12,16- -. 

 ÜÛÝïèÜ áãðê òØ ØîæP :áã çÝòè åØ ,
AP 2

PB 5
=. 

 
:)  áÛÝïÛï ñäÝñæABC :åÜ ( ) ( ) ( )A 1,3  , B 6,0  , C 4, 12- -. 

ñäÝñæÜ äñ ÛÙÝãÜ Þãðæ áðÝêáñ òØ Øîæ.  
äñ ÛÙÝã Þãðæ) .(ñäÝñæÜ áèÝãáò ñÚìæ ØÝÜ ñäÝñæ 

 
21)  ñäÝñæ äñ ÛÙÝãÜ Þãðæ áðÝêáñ òØ ØîæABC  

ïñ:åÜ ÝáÛÝïÛ ( ) ( ) ( )1 1 2 2 3 3A ,  , B ,  , C ,x y x y x y. 
 
22)  ñäÝñæÜ áÛÝïÛÝïABC :åÜ ( ) ( ) ( )A 5,1  , B 7, 3  , C 1,4- -. 

Ø Øîæïæ ØîÝáÜ òáÝÝÞÜ ÜîÝß äñ ÝãðÝØ ò ÛÝïÛA. 
 
23)       .Ø ÜÛÝïèÜ ïßðæ òØ Øîæ  ðñáÜæ. 

      .Ù ÜÛÝïèÜ ïßðæ òØ Øîæ  ðñáÜæ. 

       .Ú ÜÛÝïèÜ ïßðæ òØ Øîæ  ðñáÜæ. 

 

24)  ðñáÜ äê òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ Øîæ  çïßðæñ 

 ðñáÜæ ØÝÜ: . 
 
25) ïñ ñäÝñæ äñ Ýßàñ òØ Øîæ:åÜ ÝáÛÝïÛ ( ) ( ) ( )A 2,2  , B 1,1  , C 5, 2- - -. 
 
26)  ñäÝñæ çÝòèABC ïÜ åáèÝòè ÝÙñ:åáÛÝïÛ ( ) ( )A 1,1  , B 13,6. 

ïÜ ÛÝïÛC  ðñáÜ äê Øîæè  êäîä òßòæ ØîæèÝAB. 

ïÜ áðÝêáñ òØ ØîæÛÝïÛ  C  ØÝÜ ñäÝñæÜ ßàññ êÝÛá åØ13. 
 

4 4 0x y- - =2 0x y- + =2 8 0x y+ - =

1x y- =3 5 67x y+ =

( )2,4-4 3 11 0x y+ + =

( )4,33 1y x= -

( )3, 11-5 0x- =

7 0x y+ - =

2 5 0x y- + =20

2 19 0x y- - =
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27) :åáðñáÜ äê òÝßèÝæ ÝáòÝêäîñ ñäÝñæ çÝòè 
I: 2 1 0 ,   II: 2 11 0 ,   III: 2 6 0x y x y x y+ + = - - = - + = 

 ðñáæ Üïßðæñ ,ñäÝñæÜ âÝòÙ òØîæèÜ ÜÛÝïè áðÝêáñ ØîæI  Üïßðæä ÜÝÝñ
 ðñáæIII  ðñáæ ÜïßðæñÝII .ÜäØ åáðñá áèñæ ïßðæÜæ òáîßæ ØÝÜ 
 
28)  ÝêÝìáññ ðñá òØÝÝñæ Øîæ3 ÜÛÝïèÜñ êÝÛá åØ( )G 7, 3-   Ýáòßòæ òØîæè

ïßðæÙÝ 2 10 .Ýèææ 
 

29)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðñá òØÝÝñæ Øîæ ÜÛÝïèÜæ ÝïßðæÝ  ØÝÜ. 

 

2:)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðñá òØÝÝñæ Øîæ ÜÛÝïèÜæ ÝïßðæÝ  ØÝÜ4. 

 

31)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðñá òØÝÝñæ Øîæ ÜÛÝïèÜæ ÝïßðæÝ  ØÝÜ3. 

 

32)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðñá òØÝÝñæ Øîæ ÜÛÝïèÜæ ÝïßðæÝ  ØÝÜ10. 

 

33)  ðñáä äáÙïæÜ ,ðñá òØÝÝñæ Øîæ  ïßðæÙ ØîæèÝ4 .Ýèææ 

 

34)  çÙäæÜ çÝòèABCDçÜ çÙäæÜ òÝêäîæ åááòñ äñ çÜáòÝØÝÝñæ . 

Ý-  .Üï ÛÝïÛB  êäîÜ áã çÝòè .åáðáîÜ òáñØðÙ ØîæèAB 

 áì ÜãÝðØ4  êäîÜæBC.  åØ ,çÙäæÜ áèÝéãäØ ñÚìæ òØÝ çÙäæÜ ßàñ òØ Øîæ
.áêáÙðÜ êáÙðÙ ØÝÜñ êÝÛá 

 
35)  ðñáÜ äê òßèÝæ êÝÙáð äñ êäî . 

ÜÛÝïèÙ åáñÚìè êÝÙáðÜ áèÝéãäØ. 
.êÝÙáðÜ äñ òÝðßØÜ òÝêäîÜ òÝßèÝæ åÜáäê åáðñáÜ òÝØÝÝñæ òØ Øîæ 

 
36)  çÝòè.áÙÝáß ÝêÝìáñÝ åáðáîÜ òáñØðÙ ðÙÝêñ ðñá 

 òÝÛÝïèÜ äêæ Øîæè ØÝÜñ çÝòè åØ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ Ý-  

 ØÝÜ ÜäØ òÝÛÝïèä Ýèææ åáïßðæÜ åÝãéÝ. 
 

37)  ñäÝñæÙBKP  êäîÜ áã çÝòèBK  ðñáÜ äê òßèÝæ  êäîÜÝBP  òßèÝæ

 ðñáÜ äê êäîä ÜÙÝÚÜ âðÝØ .BP  ØÝÜ  êäîä ÜÙÝÚÜ âðÝØÝKP 

 ØÝÜ5. æï áðÝêáñ òØ Øî ÛÝïÛP  âÝòÙ òØîæè åáðáîÜ òáñØðñ êÝÛá åØ
.ñäÝñæÜ 

 

 
 
 

( )2,6A -( )2,9B5

( )1,2A( )3,10B -

( )10,8A( )7, 1B -

( )6,1A -( )2,7B

3 4 8 0x y- + =

: 3 0AB x y+ =

: 3 6 0CD x y+ - =

3 2 5 0x y- + =

( )1, 1B -

( )4,1P( )7,2Q

3 10

3 0x y- + =

2 3 0x y+ + =3 5
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38)  êÙÝðæÙABCD  êäîÜ êÝìáñ áã êÝÛáBC  ØÝÜ3  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñÝA  :åÜ  . 

Ø.  êÙÝðæÜ ØÝÜ êÙÝðæ ÜÞáØABCD.åáØòæ ÙÝñáß ÜØðÜ ? 

 :åÚ çÝòè Ý- æ"é . 

Ù.  êÙÝðæÜ ØÝÜ êÙÝðæ ÜÞáØABCD  ?òêã 

.åáØòæ ÙÝñáß ÜØðÜ 

 :åÚ çÝòè. 

Ú.  êÙÝðæÜ ØÝÜ êÙÝðæ ÜÞáØABCD  ?òêã 
.åáØòæ ÙÝñáß ÜØðÜ 

Û.  êÙÝðæÜ ßàñ òØ ÙñßABCD. 
 

39)  êÙÝðæÜABCD   .çáÝêæ ØÝÜ 

:åÜ çáÝêæÙ òÝÛÝïèÜ òßØ áðÝêáñ áã êÝÛá. 

 çÝéãäØÜ òØÝÝñæ áã åÚ êÝÛá ,çã ÝæãAC  
 :ØáÜ  òÝêäîÜ òÝØÝñææ òßØÝ 

 :ØáÜ. 

Ø. .áèñÜ çÝéãäØÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

Ù. .çáÝêæÜ áÛÝïÛÝï ðØñ òØ Øîæ 

 

3:)  ñäÝñæÜABC  åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ . 

 éáéÙä ÜÙÝÚÜ òØ ñäÝñæÙ åáðáÙêæAD  ÜÛÝïè åáèæéæÝE  éáéÙÜ äêBC  

:åááïòæñ âã BE  =DE . 

ï ñØðÜ ÛÝïÛA  çÝòèÝ åáðáîÜ òáñØðÙ Øîæè 
 :áã. 

Ø. .ñäÝñæÜ áÛÝïÛÝï ðØñ áðÝêáñ òØ Øîæ 

Ù.  ïÝñÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãAC. 

 

41)  ñäÝñæ çÝòèABC ÜÛÝïèÜ .D  êäîÜ äê òØîæèBC  ñäÝñæÜ äñABC  âã 

 êàïÜñAD  ßàñ áÝÝñ åáñäÝñæ áèñä ÝòÝØ ïäßæABD Ý-ACD . 

 êäîÜBC  :ðñáÜ äê òßèÝæ Ü ðÝêáñ áã êÝÛáÝ-  ÜÛÝïèÜ äñC  

 :ØÝÜ :çÝòè çã Ýæã .  ,. 

Ø.  êäîÜ òØÝÝñæ òØ ØîæAB. 

Ù. 1  . ØÝÜ êàï ÜÞáØAD  ñäÝñæÜ âÝòÙABC? 

2   . òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæB Ý-D. 

Ú. 1  . êäîÜ âðÝØ òØ ÙñßBC  êàïÜ âðÝØ òØÝAD. 

2  . ñäÝñæÜ ØÝÜ ñäÝñæ ÜÞáØABC ? 

( )1,4

( )CD

1
  ,  D 4,13

3
m =-BC 90=

( )B 8,7-

( )0,6

1.5 6y x=- +

5 4y x+ =

( )AB AC=

D(5,7)  ,  E(8.5,2.5)

4y=x

1Cx =-A(7,8)
AB 2m =-



12 
 

42)  êÙÝðæÜABCD  ÜÛÝïèÜ .Þìðà ØÝÜE  éáéÙÜ êîæØ ØáÜAB  ØáÜ áã êÝÛáÝ

Ü ðáî äê òØîæè-x . ÜÛÝïèÜ áðÝêáñB  åÜ êäîÜÝAD   äê òßèÝæ 

 :ðñáÜ5x=-.  êàïÜ âðÝØDE  ØÝÜ ñ âã-D  áñáäñÜ êáÙðÙ 

 :çãÝ 

Ø.  òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæA  ,D Ý-E. 

Ù.  êàïÜ òØÝÝñæ òØ ØîæCE  

 éáéÙÜ òØÝÝñæ òØÝCD. 

Ú.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæC. 

Û.  ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßDEC. 
 

43) AD Ý-BE  òÝêäîä åáÜÙÚ ÜæØòÜÙ åÜBC Ý-AC  ñäÝñæÙABC . 

 åáÜÙÚÜ òñáÚì òÛÝïè áðÝêáñ áã êÝÛáK  :åÜ. 

 òÝÛÝïèÜ áðÝêáñD Ý-E  :åÜ. 

Ø.  ÜÙÝÚÜ òØÝÝñæ òØ ØîæAD  

 êäîÜ òØÝÝñæ òØÝAC. 

Ù.  ÛÝïÛïÜ áðÝêáñ òØ ØîæA. 

Ú.  ÜÙÝÚÜ òØÝÝñæ òØ ØîæBE  

 êäîÜ òØÝÝñæ òØÝBC. 

Û.  ÛÝïÛïÜ áðÝêáñ òØ ØîæB. 

 

44)  çáÝêæ çÝòèABCD êäîÜ áã êÝÛá.CD  ðñáÜ äê òßèÝæ. 

 çáÝêæÜ áèÝéãäØAC Ý-BD  :ÜÛÝïèÙ åáñÚìè. 

 çÝéãäØÜ êÝìáñAC  ØÝÜ4-. 

Ø.  çÝéãäØÜ òØÝÝñæ òØ ØîæAC. 

Ù.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæC. 

Ú.  ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßBMC . 

 

45)  êÙÝðæ çÝòèABCD  :åÜ ÝáÛÝïÛïñ. 

 åáÜÙÚ åáÛáðÝæAE Ý-CF  çÝéãäØäBD . 

Ø.  çÝéãäØÜ òØÝÝñæ òØ ØîæBD .ÝãðÝØ òØÝ 

Ù.  òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæE Ý-F. 
Ú.  åáÜÙÚÜ áãðÝØ òØ ØîæAE Ý-CF. 
Û.  êÙÝðæÜ ßàñ òØ ÙñßABCD. 

 
 
 

( )3,2

80

DEC 90  = ¯

( )1,3

( ) ( )D 2,4   ,  E 3,5-

7y=-

( )M 0.5, 3- -

A(3,13)  ,  B( 2,4)  ,  C(9,3)  ,  D(8,14)-

x

y

A B

CD

M
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46)  ðñáÜ äê òÝÛÝïèÜ òØ åáèæéæ :. 

 ÜÛÝïèÜC   :ðñáÜ äê òØîæè . 

Ü ðÝêáñ òØ çæéè-  ÜÛÝïèÜ äñC Ù-. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ Ü ðÝêáñ òØ-  ÜÛÝïèÜ äñC . 

Ù.  áã êÝÛá êäîÜ âðÝØAC  ØÝÜ17  .æ"é 

1.  òÝêîæØÙ êÙÜ  äñ åáïßðæÜ òØC æ-A æÝ-B. 
2.  òØ Øîæ  êäîÜ âðÝØ òØÝBC . 

Ú.  ÜÛÝïè åáèæéæD  êäîÜ âñæÜ äêAB áã êÝÛá .D  .áñáäñÜ êáÙðÙ òØîæè 

 ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæD  ñäÝñæÜ ßàññ òæááïæÜDAC Ù äÝÛÚ ÜáÜá-16  
 ñäÝñæÜ ßàñæ òÝÛáßáABC . 

 

47)  ñäÝñæÜABC  åááïÝñ ÜÝÝñ ØÝÜ  

 :çÝòè ÝÙÝ, Ý-Ý-. 

Ø.  òØ Øîæ . 

Ù.  .òáÝÝÞ ðñá ØÝÜ ñäÝñæÜ áã ßãÝÜ 

Ú. 1  . êäîÜ òØÝÝñæ òØ ØîæAC. 

2  . êäîÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åáèæéæAC Ü ðáî åê- Ù-D . 

      ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæD. 

Û. 1  . ÜÛÝïè ØîæE  çÝñØðÜ êáÙðÙ ñäÝñæÜñ âãDCE  åÚ ÜáÜá 

       òáÝÝÞ ðñáÝ åááïÝñ ÜÝÝñ. 

2  . :åáñäÝñæÜ çáÙ åáßàñÜ éßá òØ Ùñß. 

48)  òáäáÙïæ ÜèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙABCD . 

 :åáØÙÜ òáäáÙïæÜ áÛÝïÛï åáêÝÛá Ý-) . Ý- .(åáæäêè 

 êäîÜ êÝìáñCD  ØÝÜ0.2  :ØÝÜ ÜãðÝØÝ. 

Ø.  òØ Øîæ Ý-  áã êÝÛá åØB .çÝñØðÜ êáÙðÙ 

Ù.  ÛÝïÛïÜ áã åÚ çÝòèC Ü ðáî äê Øîæè-  áÙÝáßÜ ÝïäßÙ 

 :áãÝ.  ÛÝïÛïÜ áðÝêáñ òØ ØîæC  

)Øîæ  .(òÝáÝðñìØ áòñ 

Ú.  êäîÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ çæéAB  ðáî åê 

Ü- Ù-E êÙÝðæÜ ßàñ.EOCB  ØÝÜ25.9 ñ"ßá  . 

 ÜÛÝïèÜ ðÝÙê ÜèÝãèÜ òÝðñìØÜ òØ ØîæC  
.åÛÝïÜ ëáêéÙ òØîæñ ÝäØ çáÙæ 

 
  

5y=-( ) ( )A 7, 5   ;  B 2, 5- - -

5y x= -

x t

ty

t

t

( )AB BC=

( )A 4,12-( )B ,6x( )C 4,8

x

y

( )5Ex <

( )C 90= ¯

DCE

ABC

S

S

( )A 1, y-( )B ,4xxy

CD 104d =

xy

x

BC 17d =

y

x

y

A x

C

A

x C
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2) ( )D 18,0   3) ( )B 1, 3- -       .4) .Ø II .Ù   .V .Ú   .I .Û   .III .Ü   .IV . 

6)  .Ø .Ù    .       . 

7)  .Ø18  ñ"ßá   .  .Ù3 âðÝØ òÝÛáßá  =AB       .8) ( )C 14,5 . 

9) ( )P 2,1-   .:) ( )M 3, 3-   .21) 1 2 3 1 2 3,
3 3

x x x y y y+ + + +å õ
æ ö
ç ÷

   .22) 1.697 .âðÝØ òÝÛáßá 

23) .Ø 3 .Ù   .
8

10
.  .Ú 2   .24) ( )

2 2
4,3 , 2 ,9

3 3

å õ
-æ ö
ç ÷

    .25) 2.5 ñ"ßáABCS =     . 

26) ( )C 11,3      .27) ( )1, 4- -    .28) 3 4y x= -     .29) 
2 4

2 10 , 6
11 11

y x y x= + = +      .

2:) 
3 3

2
4 4

y x=- +  ÝØ1x=   . 31) 
1 1

1 5
3 3

y x= -  ÝØ10x=   .  32) 
4

7
3

y x=- -   . 

33) 3 4 28 0 , 3 4 12 0x y x y- + = - - =       .34) 14.4  ñ"ßáS= ,( )2.1, 3.3-   . 

35) 
2 2 2

3 2 15 0 , 3 , 3
3 3 3

x y y x y x- - = =- - =- +     .36) 3y x=      .37) 
1

P 2, 2
2

å õ
-æ ö

ç ÷
. 

38)   .ÜèÝãò ëØ äê êáÙîÜä çòáè Øä .ÝÜñäã áääã êÙÝðæ .Ø 
        .Üðñá òáÝÝÞÝ òÝÝñÝ òÝäáÙïæ òÝáÛÚè òÝêäî òÝÚÝÞ áèñ êÙÝðæä ñá áã òÝØðÜä çòáè .çÙäæ .Ù 

       áã òÝØðÜä çòáè .êÝÙáð .Ú  .òÝÝñ òÝãÝæé òÝêäî ÚÝÞ òÝæááï.Û 90  = ñ"ßáS. 

39)  .Ø.Ù  .( )( )( )5,5 , 4,0 , 1,1-. 3:)  .Ø .Ù .  . 

41)  .Ø .Ù .1  . çÝãáò-  åáñäÝñæ áèñä ÝòÝØ ÜîÝßñ ñäÝñæÙ êàï 

          ØÝÜ ßàñ áÝÝñçÝãáò  .2. .   .Ú 1.  .    
     2 . òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæú  ÞØ Üòáîßæä ÜÝÝññ êäîä çÝãáò ñá ñäÝñæÙ åØ 
         .òáÝÝÞ ðñá ØÝÜ ñäÝñæÜ 

42 ) .Ø( ) ( ) ( )D 5, 8   , A 5, 2   , E 1,0- - - - -.   .Ù
1 1 1 1

CE :  ,  CD : 5
2 2 2 2

y x y x=- - = - . 

       .Ú( )C 5, 3- .    .Û30 ñ"ßáDEC=S   .43)  .Ø
1 1

AD: 3   , AC: 8
3 3

y x y x=- + =- + . 

       .Ù( )A 7,1 .Ú .BE : 2  , BC : 3 10y x y x= + = + .   .Û( )B 4, 2- -. 

44)  .Ø   .Ù       .Ú34  ð"æé. 

45)  .Ø .Ù . .Ú . . 

        .Û.  46)  .Ø ..Ù 1.  . 

       2  .10 æ"é   .   .Ú.    

47 )Ø.   . .Ú1.    2.      .Û1. .  2.  .  

48 ) .Ø   . .Ù .Ú    . . 

: 3 22BDl y x= -
1 3

: 6
8 8

BCl y x=- -

DEFS =

2 2
1

3 3
y x= +B(12, 2)  ,  C( 2,16)- -8y x=-

2 22y x=- +

B(9,4)  ,  D(4,4)AD 5  ,  BC 10= =

4 5y x=- -( )C 0.5, 7-
BMC DMCS S= =

BD 200  ,  6d y x= = +E(5,11)  ,  F(3,9)CF AE72  ,  8d d= =

ABCD 80S =( )C , 5t t-2 2AC 2 14 49   ;  BC 2 4 4t t t t= + + = - +

8   ;  BCt= =( )D 20, 5- -

2x=-0.5 10y x=- +( )D 0,10( )E 2,4DCE

ABC

1

2

S

S
=

9 ; 2x y= =( ) ( )C 8,0   ,  C 10,0( )C 8,0
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ÜäÚêæ; 

;ÜðÛÚÜ    
 åÝïæÜï ïßðæÙ òÝØîæèÜ ,òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ ÜÛÝïèæ êÝÙ ðÝñáæÙ ÜêÝÙï

.äÚêæ Øðïè 
 

;äÚêæ òØÝÝñæ  

 ÜÛÝïèÙ ÝÞãðæñ äÚêæ òØÝÝñæ( )M ,a b  ÝéÝáÛðÝR :ØáÜ . 

 
;áèÝèï äÚêæ òØÝÝñæ 

 åáðáîÜ òáñØðÙ ÝÞãðæñ) áèÝèï äÚêæ òØÝÝñæ( )M 0,0 ÝéÝáÛðÝ (R :ØáÜ . 

 
;äÚêæä ïáñæ 

äÚêæä ïáñæÜ òØÝÝñæ ( ) ( )
2 2 2x a y b R- + - =  ÜÛÝïèÙ( )1 1A ,x y  Ýáäêñ 

 :ØáÜ( )( )( )( ) 2

1 1x a x a y b y b R- - + - - =. 

 
 ;ÜïñÜ òÝÛÝïè áòñ ðÙßæÜ ðòáæ 

 åáïáñæÜ áèñ äñ ÜïñÜÜ òÝÛÝïè áòñ òØ ðÙßæÜ ,ðòáæÜ òØÝÝñæ 

äÚêæä ( ) ( )
2 2 2x a y b R- + - =   ÜÛÝïèÜæ åáØîÝáÜ( )1 1A ,x y  íÝßæñ 

  :ØáÜ äÚêæä. 
 
 
 
 

òÝäØñ; 

2) :åáØÙÜ åáäÚêæÜ äñ åéÝáÛðÝ åÞãðæ òØ Øîæ 

Ø. ( ) ( )
2 2

3 5 49x y- + + =. 

Ù. 
2

21
10

2
x y
å õ
+ + =æ ö

ç ÷
. 

Ú. ( ) ( )
2 2 2 2x m y n m n- + + = +. 

 

3)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ  ÜÛÝïèÙ ÝÞãðæÝ. 

 

4)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ ÝéÝáÛð ,13  äê Øîæè ÝÞãðæÝ

 ðñáÜ. 
 

5)  òÝÛÝïèÜñ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ Ý-  .Ýäñ ðàÝïÜ òÝîï çÜ 

( ) ( )
2 2 2x a y b R- + - =

2 2 2x y R+ =

( )( )( )( ) 2

1 1x a x a y b y b R- - + - - =

( )4,5A -( )2, 1O -

( )11,2A

2 1y x= -

( )2,3A -( )4, 3B -
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6)  ðñáÜ äê Øîæè ÝÞãðæñ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ ÝéÝáÛð ,10  âòÝß ØÝÜÝ
Ü ðáîæ-  ÝãðÝØñ ðòáæ12. 
 

7) ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ  ÝáÛÝïÛïñ ñäÝñæ åéÝßÜ äÚêæ äñ 

 :åÜ( ) ( ) ( )22, 24  , 10,40  , 30,28A B C- - - . 

 

8)  ÝéÝáÛðÝ åáðáîÜ áèñä ïáñæÜ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ4. 

 

9) Ü ðáîä ïáñæñ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ-  ðñáäÝ  ÝÞãðæÝ 

ðñáÜ äê .çÝñØðÜ êáÙðÙ 
 

:)  äÚêæä åáïáñæÜ òÝØÝÝñæ òØ Øîæ  äÚêæÜ äê òÝÛÝïèÙ

 çÜÙñ. 
 

21)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòè. 

Ø. .åáðáîÜ åê äÚêæÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ù. Ü ðáîä âèÝØæÜ ,äÚêæÙ ðàÝï ÝðáÙêÜ- äê ðîÝèÜ êÙÝðæÜ ßàñ òØ Øîæ .
 åê ðàÝïÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïèÝ 'Ø ëáêéÙ òØîæñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè   áÛá

.çÝñØðÜ êáÙðÙ òØîæèÜ äÚêæÜ 
 

22)  ÝòØÝÝñæñ ðñá çÝòèÜ ðáî òØ âòÝß ðñáÜ .-  ÜÛÝïèÙA  òØÝ 

Ü ðáî-  ÜÛÝïèÙB ÜÛÝïèÙ .A  êàïÜñ äÚêæä ïáñæ åáðáÙêæAB  .ÝðàÝï ØÝÜ

Ü ðáî òØ âòÝß ïáñæÜ-  ÜÛÝïèÙCîæ . êàïÜ âðÝØ òØ ØBC. 
 

23)  ÝòØÝÝñæñ ðñá çÝòè ÝòØÝÝñæñ áèÝèï äÚêæ âòÝß ðñáÜ .  áòñÙ
,òÝÛÝïè Ý- ðñØã ,  ÜÛÝïèÙ .çÝñØðÜ êáÙðÙ  ïáñæÜ ,ëéÝè äÚêæ ðÙÝê

 òØÝÝñæ òØÝ ëéÝèÜ äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ .éÝáÛð ÝòÝØ äêÙÝ áèÝèïÜ äÚêæä
 ÜÛÝïèÙ ðÙÝêÜ åáäÚêæÜ áèñä ëòÝñæÜ ïáñæÜ. 

 

24)  åááïÝñ ÜÝÝñ ÞìðàÙ  ,äÝÛÚÜ éáéÙÜ áã çÝòè ðñáÜ äê ßèÝæ ,
 ïÝñÜÝAD  ðñáÜ äê òßèÝæ3 0x y+ - = . 

ï áðÝêáñ ÛÝïÛB  åÜ. 
 ÞìðàÜ òØ åéÝßÜ äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ. 

 

  

4x=

x

y6y=

3 2y x= -

( ) ( )
2 2

1 2 25x y+ + - =

5y=

( ) ( )
2 2

3 4 25x y- + + =

x

2 10y x= -x

y

y

y x=2 2 32x y+ =

ABAA

A

ABCDDC

3 9 0x y- - =

( )3, 8-

ABCD
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25) :åáØÙÜ åáäÚêæÜ äñ åéÝáÛðÝ åÞãðæ òØ Øîæ 
Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

Ü.  Ý.  

 

26)  ØáÜ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ. 

 äñ Ýãðê òØ Øîæ  ðñáÜ äê Øîæè äÚêæÜ Þãðæñ êÝÛá åØ. 

 

27)  ØáÜ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ. 
 ðñáÜ âòÝßñ ðòáæÜ äñ ÝãðÝØ òØ Øîæ  òØ ØÝîæä áäÙ äÚêæÜæ

.ðòáæÜ äñ ÜîïÜ òÝÛÝïè 

 

28)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêÜ äÚêæ òØÝÝñæ Øîæ .åáðáîÜ áèñä ïáñæÜ 

 

29)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæä ïáñæÜ âðÝØ òØ Øîæ  ØîÝáÜ
 ÜÛÝïèÜæ. 

 

2:)  äÚêæä äæðÝèÜ òØÝÝñæ òØÝ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

 ÝòØÝÝñæñ  ÜÛÝïèÙ. 

 

31)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæä åáïáñæÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ 
 çÜÙñ òÝÛÝïèÙ. 

 

32)  ÜÛÝïèÙ ÝÞãðæñ äÚêæ çÝòè  òØ âòÝß äÚêæÜ .åáðáîÜ òáñØðÙ ðÙÝê ØÝÜÝ

 ,òÝìéÝè òÝÛÝïè áòñÙ åáðáîÜ Ý-. 
Ø.  òÝÛÝïèÙ äÚêæä åáïáñæÜ áã ßãÝÜ Ý- .ÜÞä ÜÞ åáäáÙïæ 

Ù. äÙ 'Ø ëáêé òØ ßãÝÜ.åÜáêÝìáñ òØ ÝØ åáïáñæÜ òÝØÝÝñæ òØ ØÝîæä á 
 

33)  äÚêæÜ çÝòè  ðñáÜÝ . 

 ðàæðìÜ äñ åáãðê ÝäØä  äñ åáãðê ÝäØäÝ äÚêæä ïáñæ ðñáÜ  âòÝß ðñáÜ
?äÚêæÜ òØ 

 
34)        .Ø ÝòØÝÝñæñ äÚêæÙ ðòáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ , 

            ÜÛÝïèÜæ åáØîÝáÜ åáïáñæÜ äñ ÜïñÜÜ òÝÛÝïè òØ ðÙßæÜ. 

       .Ù ÝòØÝÝñæñ äÚêæÙ ðòáæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæòØ ðÙßæÜ , 

            ÜÛÝïèÜæ åáØîÝáÜ åáïáñæÜ äñ ÜïñÜÜ òÝÛÝïè. 

 

2 210 6 2 0x x y y+ + + - =2 22 20 1 0x x y y- + + + =
2 28 14 0x x y y- + - =2 2 2 0x y y+ + =

2 2 3
3 0

4
x x y+ + - =2 2 22 6 0x mx y my m- + + + =

( )2 2 6 2 2 4 4 0x y mx m y m+ - - + + + =

m2 7y x= +

2 2 8 12 48 0x y x y+ - + - =

2 4y x= -

( )1,8

2 2 4 14 37 0x y x y+ - + + =

( )10, 3A -

2 2 4 6 3 0x y x y+ - + + =( )5, 4A -

( )
22 1 5x y+ - =

1x=-

( )2,6-

AB

AB

( ) ( )
2 2

1 3 20x y- + - =2y x m= +

mm

2 2 2 19 0x y x+ + - =

( )3,8A -

( )
22 1 5x y+ - =

( )5,1A -
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35)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòè  ÜÛÝïèÝ áÙÝáßÜ ïäßÜ äê òØîæèñ ,
Ü ðáî äñ- äÚêæä åáØîÝáÜ åáïáñæÜ äñ ÜïñÜÜ òÝÛÝïè òØ ðÙßæÜ ðñáÜ .
 ÜÛÝïèæ Ü ðáî òØ âòÝß-  ÜÛÝïèÙ :çÝòè . . 

 ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ Øîæ. 

 

36)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòè äÚêæä íÝßÙæ ïáñæ äÚêæÜ .
 òØÝ åáäÚêæÜ çáÙ ÜïñÜÜ òÛÝïè òØ ,áèÝèïÜ äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ .áèÝèï

.ÝÞ ÜÛÝïèÙ ðÙÝêÜ ëòÝñæÜ ïáñæÜ òØÝÝñæ 
 
37)  åáäÚêæÜ  Ý-   .Üðñá òáÝÝÞÙ åáãòßè 

 äñ Ýãðê òØ Øîæ. 
 
38) Ø ØîæØÝÝñæ òïæ ÛßØñ ,êÝÙáð åéÝßÜ äÚêæ äñ Ýò òáñØðÙ Øîæè ÝáÛÝïÛ

 ØáÜ ÝáèÝéãäØæ ÛßØ òØÝÝñæÝ åáðáîÜ. 

 

39)  :åáðñáÜ Ý-  ÜÛÝïèÙ åáãòßèB. 
 :ØÝÜ ÝÞãðæñ äÚêæ ðÙÝê ÝÞ ÜÛÝïè âðÛ . 

 ÜÛÝïèÜæ íÝß) åáðñáÜ òØ âòÝß ÜÞ äÚêæ áã êÝÛáB ( 
 òÝÛÝïè áòñÙA Ý-C .(ðÝáØ ÜØð) 

Ø.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæB.  

Ù. .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

Ú.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæA ú  âÝòáßÜ òÛÝïè 
 :ÝòØÝÝñæñ ðñáÜ äñ .äÚêæÜ åê 

 
3:) Ü ðáîä ïáñæÜ äÚêæ çÝòè-  ÜÛÝïèÙA . 

 ÜÛÝïèÜæE Ü ðáî äêñ-  ÜÛÝïèÙ äÚêæä ïáñæÜ âèØ åáäêæB .(ðÝáØ ÜØð) 
 êàïÜBC Ü ðáîä äáÙïæ- Ý-O  .åáðáîÜ òáñØð òÛÝïè ØáÜ 

 òáÝÝÞ ðñá Þìðà åáðîÝáABCO  ØÝÜ Ýßàññ170  .ð"æé 
 :áã êÝÛá Ý- 10 æ"é . 

Ø. 1  . ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæB. 
2  . ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæA. 
Ù. .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã  

 
41)  ÜÛÝïèÜ  :ÝòØÝÝñæñ äÚêæÜ äê òØîæè. 

 ðñáÜ  òÝÛÝïè áòñÙ äÚêæÜ òØ âòÝßB Ý-C  âã 
ñ-B .áêáÙðÜ êáÙðÙ òØîæè  êàïÜ òØ åáðáÙêæAD  

 ðñáä âèÝØæÜBC  ÜÛÝïèÜ áã êÝÛáÝD  êîæØ ØáÜBC. 
Ø. .äÚêæÜ éÝáÛð òØ Øîæ 

Ù.  òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæB Ý-C. 
Ú. 1  . ÜÛÝïèÜ ïßðæ òØ ÙñßA :ðñáÜæ 

2  . ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßABC . 

42)  ñäÝñæ çÝòèABC òÝêäîÜ òÝØÝÝñæ .AB Ý-BC  ñäÝñæÙABC  çÜ 

2 2 16 48 0x y x+ + + =P

y

PyQ14PQ=

Q

2 2 16 12 64 0x y x y+ + - + =

2 2 22 6x y x y m+ + - =2 2 26x y+ =

m

3 10 0x y- + =

9 11 94y x+ =3 14y x=- +

( )M 9,1-

3 14y x=- +

x

x

x

( )C 0,10AE=

A(17,4)2 2 2( 7) ( 4) Rx y- + - =

1x=

1x=
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 :ÜæØòÜÙ Ý-.  òÝêäîä åáÜÙÚ åáðáÙêæAB Ý-BC  

 ÜÛÝïèÙ åáãòßè ðñØ ñäÝñæÜ âÝòÙñ. 

Ø. .åáÜÙÚÜ òÝØÝÝñæ òØ Øîæ 

Ù.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæB. 

Ú.  ÝÞãðæñ äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

 ÜÛÝïèÙM  êàïÜ ØÝÜ ÝéÝáÛðÝBM. 
 

43)  :äÚêæÜ ðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ. 

 òÝÛÝïèÙ åáðáîÜ òØ âòÝß äÚêæÜA  ,B Ý-O. 

Ø. .åáðáîÜ åê äÚêæÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ù.  ÜÛÝïè ØîæC  êáÙðÙ äÚêæÜ ëïáÜ äê òØîæèÜ 

 êÙÝðæÜñ âã çÝñØðÜABCO .çÙäæ ÜáÜá 

Ú. .çÙäæÜ ëïáÜ òØ Ùñß 
 

44)  :äÚêæÜ Ü ðáî òØ âòÝß-  :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ. 

Ø.  òØ Øîæ. 

Ù.  :äÚêæÜ åê çÝòèÜ äÚêæÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ. 

Ú.  òØÝÝñæ òØ ÙÝòã.åáäÚêæÜ áèñ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè âðÛ ðÙÝêÜ ðñáÜ 

Û.  .åáðáîÜ åê åÛÝïÜ ëáêéÙ òØîæñ ðñáÜ ðîÝáñ ñäÝñæÜ ßàñ òØ Ùñß 

 

45)  òÝÛÝïèÜM Ý-D  :ðñáÜ äê òÝØîæè 

Ü ðÝêáñ áã êÝÛá-  ÜÛÝïèÜ äñM  ØÝÜ9  ÜÛÝïèÜ äñ ïßðæÜ áãÝM  

Ù äÝÛÚ åáðáîÜ òáñØðæ- 6  òÝÛÝïèÜ çáÙ ïßðæÜæD Ý-M .(ðÝáØ ÜØð)  

 ÜÛÝïèÙ Øîæè ÝÞãðæñ äÚêæ åáèÝÙM  âðÝØÜ ØÝÜÝ ÝéÝáÛðÝDM. 

Ø. 1  . ÜÛÝïèÜ ïßðæ òØ ØîæM .åáðáîÜ òáñØðæ 

2  .Ü ðÝêáñ òØ Øîæ-  ÜÛÝïèÜ äñD. 

Ù. .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 

Ú.  òØ âòÝß ÜÞÜ äÚêæÜ åØÜåáðáîÜ ? 
.âòèêàä åáØòæ ÙÝñáß ÜØðÜ 

 

46)  ÜÛÝïèÙ ÝÞãðæñ äÚêæ( )M 15,12 Ü ðáîä ïáñæ-y  

 ÜÛÝïèÙB Ü ðáî òØ âòÝßÝ-x  òÝÛÝïè áòñÙA Ý-C  
.ðÝáØÙ ðØÝòæã 

Ø.  .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 
  

2 56y x- =8 104y x+ =

M(0, 2)-

( ) ( )
2 2

4 3 25x y- + - =

( ) ( )
2 2

0  ,  1 4a x a y a> + + - = +x1x=

a

( ) ( )
2 2

1 2 10x y- + - =

. 12y=

x

x

12y= M    D    

x

y
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 ÜÛÝïèÜæC Ü ðáîä âèØ åáäêæ-x  òìéÝè ÜÛÝïèÙ äÚêæÜ òØ âòÝßñD. 

 ÜÛÝïèÜ âðÛD .äÚêæä ïáñæ ðÙÝê 

Ù.  òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæC Ý-D. 

Ú.  ÜÛÝïèÙ äÚêæä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæD.  

 

47)  ÜÛÝïèÙ ÝÞãðæñ äÚêæ çÝòè âáèìäñ ðÝáØÙM. 

Ü ðáî òØ âòÝß äÚêæÜ-  òÝÛÝïèÙA Ý-B . 

:äÚêæä ïáñæ åáðáÙêæ  : ÜÛÝïèÜ âðÛ. 

Ø.  éÝáÛðÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãMC. 

Ù.  ÜÛÝïèÜ áã êÝÛáM  :ðñáÜ äê òØîæè. 

1  . ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæM. 
2  . .äÚêæÜ éÝáÛð âðÝØ òØ Øîæ 
3  . .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 

Ú. Ü ðáî åê äÚêæÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ-. 

Û.  ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßAMB . 

 

48)  ÜÛÝïèÙ ÝÞãðæñ äÚêæ çÝòè âáèìäñ ðÝáØÙM Ü ðáî äê òØîæèÜ-. 

Ü ðáî òØ âòÝß äÚêæÜ-  ÜÛÝïèÙAÙ åáðáîÜ òáñØð òØ åáèæéæ .-O. 

 áã êÝÛáA  êàïÜ êîæØ ØáÜMO :åÜ ÜáðÝêáñÝ . 

Ø.  .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

Ù.  ÜÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝêñ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãA  
 ØÝÜ ÝêÝìáñÝ0.5 . 

Ú.  ðñáÜ äñ òìéÝèÜ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

 .äÚêæÜ åê òØîæñ 

Û. Ù åÛÝïÜ ëáêéÙ òØîæñ ÜÛÝïèÜ òØ çæé-B  

 ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßÝAMB . 

 

49)  :ØáÜ ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ. 

Ü ðáî åê äÚêæÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ åáèæéæ- Ù-A Ý-B  .(ðÝáØ ÜØð) 

Ø.  òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ Øîæ AÝ-B. 

Ü ðáîä âèØ åáðáÙêæ-  äÚêæÜ Þãðæ òÛÝïèæM  

 òØ åáèæéæÝÙ åãÝòáß-P . 

Ù.  ÜÛÝïè ØîæQ  êÙÝðæÜñ âãAMPQ 

 .ïæè .òáäáÙïæ ÜáÜá 

Ú.  ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãPQ. 

Û.  ÜÛÝïèÙ äÚêæä ïáñæ åÛÝïÜ ëáêéÙ òØîæñ ðñáÜ áã ßãÝÜ. 

y

6 7 191x y+ =( )C 12,17

10y=

y

x

x

( )A 5,0

( ) ( )
2 2

4 2 8x y+ + + =

x

y

( )2, 4- -

x

y

A

B

C

M

x

y

M

B A

P

Q
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4:) ÝéÝáÛðñ äÚêæ çÝòè Ü ðáîä ïáñæÝ-  :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ . 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  âòÝß ØÝÜ åØÜ çááîÝ äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ 
Ü ðáî òØ- .ïæè .Øä ÝØ 

 ÜÛÝïèÜæ  .ïáñæ åáðáÙêæ äÚêæÜ äêñ 

Ù.  òØ Øîæ .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãÝ 

Ú.  ÜÛÝïèÙ äÚêæä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãA . 

Û.  ÜÛÝïèÙ äÚêæä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæB  

 :ÜÙñ  .åÛÝïÜ ïáñæä âèÝØæÜ ØÝÜ áã êÝÛá åØ 

Ü.  ÜÛÝïèÙ åáãòßè åáïáñæÜC . 

1  . ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæC. 

2  . ñäÝñæÜ ßàñ òØ ØîæABC . 

 

51)  :ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ   .ðàæðì 

Ü ðáî òØ âòÝß äÚêæÜ áã êÝÛá-  :ÜÛÝïèÙ. 

Ø.  òØ Øîæ  :áã êÝÛá åØ. 

Ù.  ÜÛÝïèÜ òØ ØîæB -  ÜááèñÜ âÝòáßÜ òÛÝïè 

Ü ðáî åê äÚêæÜ äñ-. 

Ú.  âðÛ ðÙÝêÜ ðàÝïÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 

 ÜÛÝïèÜB  äÚêæÜ ÞãðæÝM . 

Û.  .äÚêæÜ åê ðàÝïÜ äñ ÜááèñÜ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ü. Ü ðáîä åÛÝïÜ ëáêéÙ òØîæñ âÝòáßÜ òÛÝïèæ âèØ åáðáÙêæ-  

 ÜÛÝïèÙD ÜÛÝïèÜ .E Ü ðÝêáñ òäêÙ ÜÛÝïèÜ ØáÜ-  äê ðòÝáÙ äÝÛÚÜ

 òÝÛÝïèÜ òØ åáðÙßæ .äÚêæÜE  Ý-D   ñæÝßæÜ ðîÝèñ âãDECBO . 
 .Ýßàñ òØ Ùñß 

 

52)  :ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ .äÚêæÜ éÝáÛð 

 .åáðáîÜ òáñØðÙ ðÙÝê äÚêæÜ áã êÝÛá 

Ø.  .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãÝ äÚêæÜ éÝáÛð òØ Øîæ 
Ù.  òÝÛÝïèÜ òØ ØîæA Ý-B  -  âÝòáßÜ 

 .(ðÝáØ ÜØð) åáðáîÜ åê äÚêæÜ äñ 

Ú.  ÜÛÝïè åáèæéæC Ü ðáî äê-  âã 

ñ-A  êàïÜ êîæØ ØáÜCO . 

1  . ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæC. 
2  . ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßABC . 

  

( )16  , R R<x16x=

R

y

( )A 22,18

R

B Mx x<

( ) ( )
2 2

,  1 5a x a y+ + - =

x( )A 10,0

a10a>-

x

y

y

( ) ( )
2 2 2,  5 3R x y R- + - =

x

x

y

B A

C

( )16,0

M

x

y

AB

M

O

D C

E

x

y

A

B

O C
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2) .Ø( )3, 5  , 7M R- =   .Ù ( )0.5,0  , 10M R- =   .Ú ( ) 2 2,  , M m n R m n- = +   . 

3) ( ) ( )
2 2

2 1 72x y- + + =    . 

4) ( ) ( )
2 2

1 3 169x y+ + + =  ÝØ( ) ( )
2 2

7.8 14.6 169x y- + - =   .5) ( )
2 21 18x y- + =.  

6) ( ) ( )
2 2

4 8 100x y- + - =  ÝØ( ) ( )
2 2

4 8 100x y- + + =   7) ( ) ( )
2 2

2 4 1360x y+ + - =    

8) ( ) ( )
2 2

4 4 16x y° + ° =.    9) ( ) ( )
2 2

2 4 4x y- + - = 

:) 4 3 35 0x y- + = Ý-4 3 27x y+ =   21)  .Ø( ) ( ) ( )0,0  , 6,0  , 0, 8-  .Ù27  .ñ"ßá 

22) 12.5  .âðÝØ òÝÛáßá23)  ,  . 

24).  

25)  .Ø .Ù   . .Ú   .   . 

       .Û( )0, 1  , 1M R- =  .Ü   .( )0.5,0  , 2M R- =.Ý   . ( ), 3  , 3M m m R m- =    . 

26)    .27)    .28)   ÝØ   .

29)    .2:)  :ïáñæ :äæðÝè ,   .31)    . 

33)  :ïáñæ , :âòÝß   .34)  .Ø .Ù   .   . 

35)   ÝØ   .36)    . 

37)    .38) .   

39)  .Ø  .Ù    .Ú. 

3:)  .Ø1. .   2. .Ù  .. 

41)  .Ø .Ù ..Ú  . 1.    2. . 

42)  .Ø .Ù .  .Ú  . 

43) .Ø  .Ù    .Ú28  = ñ"ßáS. 

44) .Ø  .Ù  .Ú   .Û   . 

45) .Ø18 .2     15 .1x d= =.   .Ù2 2 ( 9) ( 12) 81x y- + - = .  
 Ü ðáî òØ âòÝß ÝèáØ äÚêæÜ .Ú-x ú Ù åáÙáîæ ðñØã-y  ÜØÝÝñæ  òäÙïòæ éìØ 

     .çÝðòì Øää òáêÝÙáð Ü ðáî òØ âòÝß äÚêæÜ-x  òßØ ÜÛÝïèÙú (12,0). 

46)  .Ø( ) ( )
2 2

15 12 225x y- + - = .Ù .( ) ( )C 24,0  , D 24,24.   .Ú
3

42
4

y x=- +. 

 

(3, 3)M -

2 2( 8) ( 8) 32x y- + - =8y x=- +

2 2( 1) ( 4) 20x y- + + =

( 5, 3) , 6M R- - =(1, 10) , 10M R- =(4,7) , 65M R=

1m=-2 802 2( 5) ( 5) 25x y- + - =2 2( 13) ( 13) 169x y- + - =

83 19y x= -3 7 0x y+ + =( 5,1)-

9,11m=-9 11m- < <4 11 0x y- + =1x=-

(0, 8)Q -(0, 6)Q -2 2 16 , ( 3.2,2.4) , 4 3 20 0x y A x y+ = - - + =

26m=-2 2( 3) ( 1) 10x y+ + - =

( )2,82 2( 9) ( 1) 170x y+ + - =( )4,2

( )B 12,10( )A 22,0( ) ( )
2 2

22 10 100x y- + - =

R 10=C(1,12) , B(1, 4)-16d=128S=

8 2  ,  2 2y x y x= - = -( )24,16-2 2( 2) 900x y+ + =

( ) ( ) ( )O 0,0  , A 0,6  , B 8,0( )C 8,6

1a=( ) ( )0, 1  , 2,3- -2 1y x=- -
1

4
S=
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47)   .Ø.Ù  . 1.   .2 .  .3 .  . 

        .Ú     .Û42  .ñ"ßá 

48)   .Ø .Ù   . .Ú   . .Û    .10 ñ"ßá . 

49)  .Ø .Ù   . .Ú   .   . 

4:) .ØÜ ðáî òØ âòÝß ÝèáØ äÚêæÜ ,-    . 

      .Ù   .Ú     .Û     

      .Ü 1 . .   2 .50 ñ"ßá . 

51) Ø  . .Ù   . .Ú    . .Û    .   . 

       .Ü ñ"ßá . 

52) Ø .âðÝØ òÝÛáßá   , .Ù   .   . 

        .Ú1 .  . 2 .30 ñ"ßá . 

 

 

 

 

  

7
3

6
y x= +( )M 6,1085( ) ( )

2 2
6 10 85x y- + - =

( ) ( )A 0,17   ;  B 0,3

( )
2 210 25x y- + =0.5 2.5y x= -( )B 13,4

AMBS =

( ) ( )A 2,0  ;  B 6,0- -( )Q 2,02y x= -

( ) ( )
2 2 216x y R R- + - =y

( ) ( )
2 2

16 10 100 , 10x y R- + - = =3 1
4 2

34y x=- +4 1
3 3

5y x= +

( )C 14,24

8a=-( )B 6,00.5 3y x= -( )10,2

11 5 5+DECBOS =

34R=( ) ( )
2 2

5 3 34x y- + - =( ) ( )A 10,0  ;  B 0,6

( )C 20,0
ABCS =
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 ;ÜéìáäØÜ 

;ÜðÛÚÜ 

 òÝêÝÙï òÝÛÝïè áòñæ çÜáïßðæ åÝãéñ ,òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ 
.ÜéìáäØ Øðïè ,êÝÙï ðÝñáæÙ  .ÜéìáäØÜ áÛïÝæ òÝØðïè òÝêÝÙïÜ òÝÛÝïèÜ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ;ÜéìáäØÙ åáÚñÝæ 

1.  :äÝÛÚÜ ðáîÜ êàïÜÜ ðáîæ òãòÝß ÜéìáäØÜñ-x .(ðÝáØ ÜØð) 

2.  ðáîÜçàïÜ :Ü ðáîæ òãòÝß ÜéìáäØÜñ êàïÜ-y .(ðÝáØ ÜØð) 

3.  .(ðÝáØ ÜØð) ÜéìáäØÜ áðáî ñÚìæ :ÜéìáäØÜ Þãðæ 

 .åáðáîÜ òáñØðÙ Øîæè ÜéìáäØÜ Þãðæ òáèÝèï ÜéìáäØÙ 

4.  áòñ :ÜéìáäØÜ áÛïÝæ äê ÜÛÝïè äãæ åáïßðæÜ åÝãé âðÝÙêÙñ òÝêÝÙï òÝÛÝïè
ä ÜÝÝñÜ êÝÙï äÛÝÚ ØÝÜ ÜéìáäØÜ-2aÙ ÝèæÝéá åáÛïÝæÜ .-1F Ý-2F  åÜáðÝêáñÝ

 :åÜ( ) ( )2 1F ,0  , F ,0c c- . 

5. ÜÛÝïè äã äñ åáïßðæÜ :ðÝàïÝÝ áéÝáÛð  .åáÛïÝæÜ áèñæ ÜéìáäØÜ äê 

 ÜÛÝïèæ éÝáÛðÜ âðÝØ( ),x y  :ØÝÜ áèæáÜ ÛïÝæä ÜéìáäØÜ äêñ
1

cx
r a

a
= -. 

 ÜÛÝïèæ éÝáÛðÜ âðÝØ( ),x y  :ØÝÜ áèæáÜ ÛïÝæä ÜéìáäØÜ äêñ
2

cx
r a

a
= +. 

6.  .ÜéìáäØÜ äêñ òÝÛÝïè áòñ ðÙßæÜ êàï :ðòáæ 

7.  .ÜéìáäØÜ Þãðæ âðÛ ðÙÝêÜ ðòáæ :ðàÝï 

 
 òÝØÝÝñæåáðñïÝ ; 

8.  :ØáÜ òáèÝèï ÜéìáäØ òØÝÝñæ
2 2

2 2
1

x y

a b
+ =   :ÝØ2 2 2 2 2 2b x a y a b+ = . 

9.  :ØÝÜ ÜéìáäØÜ äñ åáðàæðìÜ çáÙ ðñïÜ2 2 2a b c- =. 

10. áêÝìáñ òäìãæ ä ÜÝÝñÝ ÜêÝÙï ØáÜ ÝòÝØ ÜîÝßÜ ðàÝïÜÝ ÜéìáäØÙ ðòáæ-
2

2

b

a
-. 
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;òÝäØñ 

2)  ÜòØÝÝñæñ ÜéìáäØ áðáî âðÝØ òØ Øîæ. 

 

3)  ØÝÜ äÝÛÚÜ Üðáî âðÝØñ ÜéìáäØ äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ18  âðÝØÝ 

 ØÝÜ çàïÜ Üðáî . 

 

4)  ØÝÜ äÝÛÚÜ Üðáî âðÝØñ ÜéìáäØ äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ12  

 ÜáÛïÝæ çáÙ ïßðæÜÝ . 
 

5)  ØÝÜ çàïÜ Üðáî âðÝØñ ÜéìáäØ äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ8  
 ÜÛÝïèÙ òðÙÝê ØáÜÝ. 

 

6)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæÙ ÜæÝéßñ ÜéìáäØ äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ  

ÜÛÝïèÙ ØÝÜ Üäñ ÛßØ ÛïÝæÝ . 

 

7) Ü ðáî òØ òãòÝßñ ÜéìáäØ äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ- ÜÛÝïèÙ  

ïä áèæáÜ ÛïÝæÜ çáÙ ïßðæÜÝ ØÝÜ ÜÙ áèæáÜ ÛÝïÛ2 . 
 

8)  òÝÛÝïèÙ òðÙÝêñ ÜéìáäØ äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ Ý- . 

 

9)  ÜéìáäØÜ äê Øîæ  çÜáïßðæ ñðìÜñ òÝÛÝïèÜ òØ 
 ØÝÜ åáÛïÝæÜæ4 . 

 

:)  ÜÛÝïèÙ òðÙÝêñ ÜéìáäØ äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ  òäìãæÝ 

 ØÝÜ åáÛïÝæä ÝÞ ÜÛÝïèæ åáïßðæÜ6 . 
 

21)  ÜéìáäØÜ äê Øîæ  åáØÝð çÜæñ òÝÛÝïèÜ òØ êàïÜ òØ 
.Üðñá òáÝÝÞÙ åáÛïÝæÜ áèñ çáÙñ 

 

22)  ÜéìáäØÙ ðàÝï äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ  ÝãðÝØÝ áÙÝáß ÝêÝìáññ . 

 

23)  ÜéìáäØÜ åáèÝòè  ðñáÜÝ äñ åáãðê ÝäØä Øîæ . 

 ðàæðìÜk  ðàæðìÜ äñ åáãðê ÝäØäÝ ÜéìáäØä ïáñæ ðñáÜ  ðñáÜ 
 .ÜéìáäØÜ òØ âòÝß 

 

24)  ÜéìáäØÙ åÝéßÜ êÝÙáð äñ Ýßàñ òØ Øîæ  ÝáòÝêäîñ âã
.åáðáîä òÝäáÙïæ 

25)  ÜéìáäØÙ åÝéßÜ êÝÙáð äñ Ýßàñ òØ Øîæ  

2 24 36x y+ =

2 3

8 2

( )3 3,2-

2 2 16x y+ =

( )10,0

y( )0, 2 5-

( )2, 6-( )14,1

2 23 4 144x y+ =

( )3,1-

2 23 12x y+ =

2 24 50x y+ =56

2 2

1
30 24

x y
+ =2y x k= +

k

2 23 5 120x y+ =

2 2 2 2 2 2b x a y a b+ =
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 ÝáòÝêäîñ âã.åáðáîä òÝäáÙïæ 
 

26)  ÜéìáäØÙ  .åáðáîä òÝäáÙïæ ÝáòÝêäîñ çÙäæ åÝéß 
.ÜéìáäØÜ áÛïÝæÙ òÝðÙÝê ÝáòÝêäîæ åááòñ åØ çÙäæÜ ßàñ òØ Øîæ 

 

27)  ÜéìáäØÙ  ØÝÜ Ýäñ ÛßØ ÛÝïÛïñ âã òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ åÝéß
ïÜáñ òØ Øîæ .ÜéìáäØÜ äñ áèæáÜ ÛÝïÛï áðÝê.åáðßØÜ ÝáÛÝïÛ 

 

28) áäØÙïñ âã òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ åÝéß Üéì Ýäñ ÛßØ ÛÝïÛ äñ áèæáÜ ÛÝïÛïÜ ØÝÜ
ïÝ ÜéìáäØÜÜ ðáî åê ÜéìáäØÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè åÜ åáðßØÜ ÝáÛÝïÛ-. 

Ø ÜéìáäØÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ ÜÛÝïèÙ Øîæè ÜáÛïÝææ ÛßØ å. 

 

29)  ÜéìáäØÙ Øîæ  ØáÜ Ýäñ êîæØÜ òÛÝïèñ ðòáæ òØÝÝñæ. 

 

2:)  ÝòØÝÝñæñ ðñá  ÜÛÝïèÙ ÝêîæØñ ðòáæ ÜéìáäØæ âòÝß. 

 ÜÛÝïèÙ òðÙÝê ØáÜñ êÝÛá åØ ÜéìáäØÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ. 

 

31)  ÜØÝÝñæÜ ÜèÝòè. 

Ø. 1 äñ âðê ÜÞáØä  . ?äÚêæ òÚîááæ ÜØÝÝñæÜ 
2  . äñ åáãðê ÝäØä ?ÜéìáäØ òÚîááæ ÜØÝÝñæÜ 

Ù.  ðÝÙêÙ áã ßãÝÜ  òØ åáØÝð Üèææñ ÜéìáäØÜ äê ÜÛÝïè ëØ çáØ 
   .Üðñá òáÝÝÞÙ åáÛïÝæÜ çáÙñ êàïÜ 

 

  

2 25 9 90x y+ =

2 25 16x y+ =

y

( )4 2,0

2 22 3 12x y+ =( )1.5,1

3 0x y- - =( )2, 1-

( )2 2, 2-

( )
2 2

2 2
0 5 1

25

x y
a

a a
< ¸ - =

-

a

a

4a=
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2 )   .     3)         .4)    .   5)    . 

6)          .7)          .8)   . 

9)         .:)    . 

21)         .22)    . 

23)  :ïáñæ :âòÝß ,        .24) 60 ñ"ßá       .25)    . 

26) ñ"ßá      .27)       .28)       .29)    . 

2:)       .31)  .Ø1.   .2. . 

 

 

 

  

2 12 , 2 6a b= =
2 2

1
81 3

x y
+ =

2 2

1
36 4

x y
+ =

2 2

1
36 16

x y
+ =

2 2

1
16 6

x y
+ =

2 2

1
36 20

x y
+ =

2 2

1
16 8

x y
+ =

(4, 24) , (4, 24) , ( 4, 24) , ( 4, 24)- - - -
2 2

1
12 4

x y
+ =

( 6, 2) , ( 6, 2) , ( 6, 2) , ( 6, 2)- - - -6y x=

12k=°12 12k- < <S=
2 2

2 2

4a b
S

a b
=
+

2
26

3
S=(1, 3) , (1, 3)-

2 2

1
48 16

x y
+ =2.5y x=- +

2 2

1
16 8

x y
+ =12.5a=12.5a¸
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ÜäÝÙðìÜ; 

;ÜðÛÚÜ 

çïßðæñ ,òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ  ÜÛÝïèæÜêÝÙï ÝÝñ ðñáæ çïßðæä Ü
 .ÜäÝÙðì Øðïè êÝÙïèÜ ÜäÝÙðìÜ ÛïÝæ òØðïè ÜêÝÙïÜ ÜÛÝï Øðïè êÝÙïÜ ðñáÜÝ
 .ÜäÝÙðìÜ âáðÛæ 

 

 

 

 

 

 

;ÜäÝÙðìÙ åáÚñÝæ 

1.  :ÛïÝæ ÜÝÝñ Üèææ ÜäÝÙðìÜ äê ÜÛÝïè äã ïßðæñ ÜêÝÙï ÜÛÝïè 
 .âáðÛæÜæ ÜÛÝïèÜ ïßðæä 

2.  :âáðÛæ ÜÝÝñ ÝáäØ ÜäÝÙðìÜ äê ÜÛÝïè äã ïßðæñ êÝÙï ðñá 
.ÛïÝæÜæ ÜÛÝïèÜ ïßðæä 

3.  .åáðáîÜ òáñØð :ÜäÝÙðìÜ ÛÝïÛï 

4.  :ÜäÝÙðìÜ äêñ ÜÛÝïèä ÛïÝæÜ çáÙ ïßðæ  :éÝáÛð
2

p
r x= + . 

5.  .ÜäÝÙðìÜ äê òÝÛÝïè áòñ çáÙ ðÙßæÜ êàï :ðòáæ 

6.  ÜäÝÙðìÜ äñ ÜáðàæáéÜ ðáîä äáÙïæÜ ðñá :(ðæÝßÙ Øä) ðàÝï 
Ü ðáî)-x Ø .(Ýèäî 
 

 ;ÜäÝÙðìÜ òØÝÝñæ 

7.  :ØáÜ òáèÝèïÜ ÜäÝÙðìÜ òØÝÝñæ 2 2y px=  ðñØãp .ÜäÝÙðìÜ ðàæðì ØÝÜ 

 

 ;ÜäÝÙðìä ïáñæ 

8.  ÜäÝÙðìä ïáñæÜ òØÝÝñæ  ÜÛÝïèÙ  Üáäêñ 

  :ØáÜ . 

9.  ÜäÝÙðìä ïáñæÜ êÝìáñ  ÜÛÝïèÙ  :ØÝÜ Üáäêñ. 

2 2y px=( )0 0,A x y

( )0 0y y p x x= +

2 2y px=( )0 0,A x y
0

p
m

y
=
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 ;ÜïñÜ òÝÛÝïè áòñ ðÙßæÜ ðòáæ 

10.  åáïáñæÜ áèñ äñ ÜïñÜÜ òÝÛÝïè áòñ òØ ðÙßæÜ ,ðòáæÜ òØÝÝñæ 

 ÜäÝÙðìä  ÜÛÝïèÜæ åáØîÝáÜ  ÜäÝÙðìä íÝßæñ 

  :ØáÜ. 

 

 ;åááìðÚ åáðÝØáò 

ÜòØÝÝñæñ ÜäÝÙðì :                ÜòØÝÝñæñ ÜäÝÙðì: 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

2 2y px=( )0 0,A x y

( )0 0y y p x x= +

2 2y px=2 2y px=-
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;òÝäØñ 

2)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè.Üäñ âáðÛæÜÝ ÛïÝæÜ ,ðàæðìÜ ÝÜæ Øîæ . 

 

3) ðñáÜñ ÜäÝÙðì äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ  .Üäñ âáðÛæÜ ØÝÜ 

 

4) ØÝÜ Üäñ âáðÛæä Üäñ ÛïÝæÜ çáÙ ïßðæÜñ ÜäÝÙðì äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ 5. 
 

5) ÜÛÝïèÙ òðÙÝêñ ÜäÝÙðì äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ . 

 

6)  áèæáÜ ÛïÝæÜ åê Ûãäòæ ÜÛïÝæñ ÜäÝÙðì äñ ÜòØÝÝñæ òØ Øîæ 

ØÜ äñÜéìáä . 

 

7)  ÜäÝÙðìÜ äê òÝÛÝïè Øîæ  ØÝÜ ÛïÝæÜæ çïßðæñ4. 

 

8)  ÜäÝÙðìÜ äê òÝÛÝïè Øîæ ïÜæ çïßðæä ÜÝÝñ ÛïÝæÜæ çïßðæñ .ÛÝïÛ 

 

9)  ÜäÝÙðìÜ äê òÝÛÝïè Øîæ ïÜæ çïßðæä ÜÝÝñ ÛïÝæÜæ çïßðæñ.ÛÝïÛ 

 

:) Øîæ ïñ òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ äñ Ýßàñ òØßØ ÛÝïÛ åáðáîÜ òáñØðÙ Øîæè Ýäñ Û
ï áèñÝ ÝáÛÝïÛ ÜäÝÙðìÜ äê åáßèÝæ åáðßØÜ. 

 

21)  òÝêîæØÙ êÙÜ ïñ òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ äñ Ýßàñ òØßØ ÛÝïÛ Øîæè Ýäñ Û

ï áèñÝ åáðáîÜ òáñØðÙ ÜäÝÙðìÜ äê åáßèÝæ åáðßØÜ ÝáÛÝïÛ. 

 

22)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ .  òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ äñ Ýßàñ òØ
ïñÜ ðáî äê ßèÝæ Ýäñ ÛßØ ÛÝïÛ-ïÝ , åáðßØÜ ÝáÛÝïÛ âáðÛæ äê åáßèÝæ

.ÜäÝÙðìÜ ÛïÝæ ØÝÜ ñäÝñæÜ áèÝãáò ñÚìæñ êÝÛá åØ ÜäÝÙðìÜ 
 

23)  ÜÛÝïè òØ  ÜäÝÙðìÜ äêñ  ÛïÝæÜ åê ÝðÙáß  Üèææ ÝðáÙêÜ åÚÝ 
Ü ðáî äê êàïÜÝ âèØÜ åÜ ÝáéáéÙñ ,ÞìðàÜ ëïáÜ .âáðÛæä âèØ-  ÛïÝæ çáÙñ

 ØáÜ Ýäñ òßØ ïÝñ ,Üäñ âáðÛæä ÜäÝÙðìÜ ßèÝæ Ýäñ ÜááèñÜ ïÝñÜÝ äê ò
 ØÝÜ ,âáðÛæÜ.ÞìðàÜ ßàñ òØ Ùñß . 

 

24)  ÜäÝÙðìÙ ðòáæ òÝîï  åÜ Ý-ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ Øîæ .  êÝÛá åØ
Ü âðêñÝ ÜäÝÙðìÜ ÛïÝæÙ ðÙÝê ðòáæÜñ-  ÜÛÝïè äñ  ØÝÜ. 

 

25)  ÜäÝÙðìÙ ðòáæ òØÝÝñæ Øîæ ÛïÝæÜæ ÝïßðæÝ åáðáîÜ òáñØðÙ ðÙÝêñ ,

 ØÝÜ. 

2 18y x=

3x=-

( )9, 6-

2 22 18x y+ =

2 6y x=

2 8y x=

2 2y px=

2 10y x=
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2 2y px=

2 2y px=p

x

A2 20y x=F

x

AF

27.5

2 4y x=ABB

xA4

2 16y x=

8
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26)  ÜäÝÙðìÙ ðòáæ òØÝÝñæ Øîæ ÜÛÝïèÙ ÝêîæØñ ,. 

 

27)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè  ðñáÜÝ äñ âðê ÜÞáØä ,  ïáñæ ðñáÜ
?ÜäÝÙðìä 

 

28)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  çÜÙñ òÝÛÝïèÙ ÜäÝÙðìä åáïáñæÜ òÝØÝÝñæ òØ Øîæ. 

Ù. Ü ðáî äê òØîæè ÜäØ òÝÛÝïèÙ åáäæðÝèÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïèñ ßãÝÜ-. 
 

29)  òÝÛÝïèÜ Ý-  ÜäÝÙðìÜ äê òÝØîæè áã çÝòè . áðÝêáñ òØ Øîæ .
 ÜÛÝïè .Üðñá òáÝÝÞ åáðîÝá òÝèÝòèÜ òÝÛÝïèÙ ÜäÝÙðìä åáïáñæÜñ êÝÛá åØ 

 

2:)  ÜÛÝïè  ÜäÝÙðìÜ äê òØîæè  ÜäÝÙðìä äæðÝèÜ âðÝØ .áêáÙðÜ êáÙðÙ

 ÜÛÝïèæ Ü ðáîä Ûê-  ØÝÜ.äæðÝèÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ . 

 

31)  ÜäÝÙðìÜ äñ ÛïÝæÜ ïßðæ  ØÝÜ áÙÝáß ÝêÝìáññ Üä ïáñææ . 
 Øîæ.ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ 
 

32)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ .  äêñ ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ 
 ØÝÜ ÜäÝÙðìÜ ÛïÝææ ÜÙ ïáñæÜ ïßðæñ ,çÝñØðÜ êáÙðÙ ÜäÝÙðìÜ. 

 

33)   :òÝäÝÙðì áòñ òÝèÝòè  
òÝÛÝïèÙ òÝäÝÙðìÜ òØ âòÝß åáðáîÜ òáñØðÙ ðÙÝêñ ðñá  Ý-. 

 òÝÛÝïèÙ åáïáñæÜ áã ÜØðÜ Ý- .åáäáÙïæ 
 

34)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè  ÜÛÝïèÜÝ.ÜäÝÙðìä åáïáñæ áèñ åáØîÝá Üèææ , 
.ÜïñÜÜ òÝÛÝïè çáÙ ðÙßæÜ ðòáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

 

35)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè Ü ðÝêáññ ,áñáäñÜ êáÙðÙ ÜÛÝïèÝ- Ù çàï Üäñ- 
Ü ðÝêáñæ-  çáÙ ðÙßæÜ ðòáæÜ .ÜäÝÙðìä åáïáñæ áèñ åáØîÝá ÜÛÝïèÜæ .Üäñ

ðáîÜ åê ðîÝá ÜïñÜÜ òÝÛÝïè Ýßàññ ñäÝñæ åá. 
.ðòáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

 

36)  ÜäÝÙðìÜ ÛïÝæÙ ÝÞãðæñ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ  ïáñæ ØÝÜÝ
.Üäñ âáðÛæä 

 

37)  ÜÛÝïèÙ ÝÞãðæñ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ  ÜäÝÙðìä ïáñæ ØÝÜÝ 
.òÝÛÝïè áòñÙ 
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38)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè Ü ðáî äê ÝÞãðæñ äÚêæÝ-  ÜäÝÙðìä ïáñæ ØÝÜÝ
ÛÝïè áòñÙ åáèìÙæ åáïáñæÜ åê ðîÝá ÜïñÜÜ òÝÛÝïè çáÙ ðÙßæÜ ðñáÜ .òÝ

 òÝêîæØÙ êÙÜ .òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜäØ òÝÛÝïèÙ  .äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ 

 

39)  ÜÛÝïèÜ  ÜäÝÙðìä ïáñæñ äÚêæ äñ ÝòØÝÝñæ òØ Øîæ .ÜäÝÙðì äê òØîæè

 ÜÛÝïèÙA Ü ðáîä ïáñæÝ-y. 

 

3:)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè  ÜÙñ . 

 ðñáÜ  òÝÛÝïèÙ ÜäÝÙðìÜ òØ âòÝß Ý-ï áðÝêáñ òØ Øîæ . ÛÝïÛC  
 ñäÝñæ äñ .ÝÙ åááêîæØÜ åáãèØÜ ñÚìæ ØÝÜ ÜäÝÙðìÜ ÛïÝæñ 

 

41)  ÜòØÝÝñæñ ÜéìáäØ  ÜäÝÙðìÜ òØ òãòÝß  .òÝÛÝïè áòñÙ
ïñ êÙÝðæÜâÝòáßÜ òÝÛÝïè åÜ ÝáÛÝïÛ Þãðæ ,ïÝ ÜéìáäØÜïÛ äñ áèæáÜ ÜÛÝ

 .çáÝêæ ØÝÜ ÜéìáäØÜ.ÜäÝÙðìÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

 

 

 

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .3)    .4)    .5)    .6)    . 

7)    .8)    .9)    . 

:) ñ"ßá   .21) ñ"ßá   .22) ñ"ßá   . 

23) ñ"ßá   .24)   ÝØ   .25)   ÝØ   . 

26)    .27)    .28)  .Ø   .29)    . 

2:)    .31)    .32)    .34)    . 

35)    .36)    .37)    . 

38)    .39)    .3:)    . 

41) . 
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 ;åááðàæÝØÚ òÝæÝïæ 

 ;ÜðÛÚÜ 

.òæáÝéæ ÜèÝãò òÝäêÙ òÝÛÝïè ëéÝØ ØÝÜ áðàæÝØÚ åÝïæ 

 çáÙ òðñïæÜ ÜØÝÝñæ ØÝÜ áðàæÝØÚ åÝïæ ä-. 

 

òÝáÞãðæ òÝïáèãà ;åááðàæÝØáÚ òÝæÝïæ òØáîæÙ 

Ù ñÝæáñÜ íÝìè áðàæÝØÚ åÝïæ äñ òÝäØñÙåáØÙÜ åáðÙÛ: 

1.  :åáêÝìáñ 

¶ (ÜÞä ÜÞ åáÝÝñ) åáäáÙïæ åáðñá áêÝìáñ. 

¶  ØáÜ åòäìãæ) åáãèÝØæ åáðñá áêÝìáñ1-(. 

¶ êÝìáñ ÝòÝØ äê òÝðæÝñ ðñá ÝòÝØ äêñ òÝÛÝïè ñÝäñ. 

2. éðÝÚòáì àìñæ. 

3. çÝòè éßáÙ êàï òïÝäß / êàï êîæØ. 

4. ñæ äÚêæä ïáú  éÝáÛðä âèÝØæ ïáñæÜú éðÝÚòáì àìñæÙ ñÝæáñä Þæð. 

5.  :åáÞãðæ êàï 

¶  íÝßÙæ åáïáñæÜ åáäÚêæÙú åáéÝáÛðÜ åÝãé. 

¶  åáèìÙæ åáïáñæÜ åáäÚêæÙú åáéÝáÛðÜ ñðìÜ. 

6. (åáñäÝñæ çÝáæÛ ,òáÝÝÞÜ ÜîÝß àìñæ ,éäØò) ÜáðàæÝØÚæ åáàìñæ 

7.  ÜäØñÙ ÜØÝÝñæ ÜèÝòè åØú ÙîÜ áÛá äê ÜÙ ñæòñÜä çòáè ÜÛÝïè ò 

ÜØÝÝñæÙ Üáäêñ. 

 

 

  

xy
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;òÝäØñ 

2)  ÜÛÝïèÜæ çïßðæñ òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ  

 ÜÛÝïèÜæ çïßðæä ÜÝÝñ. 
 
3)  ÜÛÝïèÜæ çïßðæñ òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ  

 áì äÝÛÚ3  ÜÛÝïèÜæ çïßðææ. 

 

4)  ÜÛÝïèÜæ çïßðæñ òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ  
 áì çàï3  ðñáÜæ çïßðææ. 

 

5)  ÜÛÝïèÙ åáðÙÝêñ åáäÚêæÜ äã áÞãðæ äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ 
 ðñáä åáïáñæÝ. 

 

6)  :åáðñá áèñ åáèÝòè  åÝïæÜ òØ Øîæ
 ðñáæ çïßðæñ òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ  áì äÝÛÚ4  ðñáæ çïßðææ. 

 

7) Ü ðáîä åáïáñæñ åáäÚêæÜ äã áÞãðæ äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ- 
 ÝéÝáÛðñ áèÝèï äÚêæä åáèìÙæ åáïáñæÝ4?òÝäÙÚÜÜ çÜæ . 

 

8)  òØ åáðÙßæÜ ,åáêàïÜ äã áêîæØ äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ 

 ÜÛÝïèÜ  ðñáÜ äê òÝÛÝïè åê. 

 

9)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòè áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ . 
.åáðáîÜ òáñØðÙ åáðÙÝêñ äÚêæÙ åáðòáæÜ äã áêîæØ äñ 

 

:)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòèÜ .Ü áðÝêáñ òØ Ýäáìã-  òÝÛÝïèÜ äã äñ 

Ù äÚêæÜ äê-.ÜÞÜ çìÝØÙ äÙïòæñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ . 

 

21)  òÝÛÝïèÜ òÝèÝòè Ý- áÞãðæ äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ . 

 åáñäÝñæÜ äã äñ ÛÙÝãÜ ïñ êÝÛá åØ ÛÝïÛ  ðñáÜ äê ßèÝæ .
?ÜäÙÚÜÜ áÜæ 

 

22)  äÚêæÜ çÝòè äã äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ .
 ÜÛÝïèÜæ çïßðæä ÜÝÝñ äÚêæä çÜæ ïáñæÜ âðÝØñ òÝÛÝïèÜ. 

 

23)  òØ åáØÝð çÜæñ òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ 

 äÚêæÜ äñ òáÝÝÞÙ. 

 

( )7, 6A - -

( )9,2B

( )3, 6A -

( )1,10B -

( )1,0

9x=
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. 3 6 0 , . 2 6 1 0I x y II x y+ - = + - =

III

y

( )4, 10-6 2y x= +

2 2 12 16 0x y x y+ + - =

2 2 36x y+ =y

2

3

( )2,0A( )10,0B

ABCDC3 12y x= -

2 2 4 10 11 0x y x y+ + - + =

( )7,2

( ) ( )
2 2

2 1 9x y- + - =120o
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24)  äÚêæÜ òØ åáØÝð çÜæñ òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ
  äñ òáÝÝÞÙ. 

 

25)  ÝÞãðæñ äÚêæ çÝòè  ÝòØÝÝñæÝ ÜÛÝïèæ .  äÚêæÜ äêñ
Ü ðáîä âèØ ÝðáÙêÜ- Ü ðáî òØ âòÝßñ-  ÜÛÝïèÙ  äÚêæÜ òØ âòÝß ÝãñæÜÝ

 ÜÛÝïèÙ ÜÛÝïèÙ .  ðñáä äáÙïæ ÝðáÙêÜ  ÜÛÝïèÙÝ  äáÙïæ ÝðáÙêÜ
Ü ðáîä-ä äáÙïæÜ .- Ü ðáîä äáÙïæÜÝ-  ÜÛÝïèÙ åáñÚìè òØ Øîæ .

 ÜÛÝïè äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ?òÝäÙÚÜÜ çÜæ . 
 

26)  ÜéìáäØÜ Ü ðáî äñ áÙÝáßÜ Ýïäß òØ òãòÝß-  ÜÛÝïèÙ  Ýïäß òØÝ

Ü ðáî äñ áÙÝáßÜ-  ÜÛÝïèÙ ÜÛÝïèæ . Ü ðáî äêñ-  çáÙ ä-  
) Ü ðáîä âèØ ÝäêÜ (åáðáîÜ òáñØð-  ðñáÜ òØ âòÝßñ  ÜÛÝïèÙ . 

 åáðñáÜ ñÚìæ òÛÝïè äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ Ý-. 
 

27)  ÝéÝáÛðñ áèÝèï äÚêæ çÝòè3 ÜÛÝïèæ . Ü ðáîä âèØ ÝÛáðÝÜ äÚêæÜ äêñ-  âòÝßñ
Ü ðáî òØ-  ÜÛÝïèÙÙ çæéè .-  êàïÜ êîæØ òØ ÜÛÝïèæ .  ÝðáÙêÜ
ä äáÙïæ- )  ñÚìæ äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ .(åáðáîÜ òáñØð 
 åáðñáÜ ä äáÙïæÜÝ-. 

 

28)  òÝÛÝïèÜ òÝèÝòè Ý-æÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ . òÝÛÝïèÜ äã äñ áðà
  êàïÜñ âã )  òáÝÝÞ ÜîÝß ØÝÜ (åáðáîÜ òáñØð  ñäÝñæÙ. 

 

29)  ÝéÝáÛðñ áèÝèï äÚêæ çÝòè ÜÛÝïè òØ .  åáðáîÜ òáñØð åê ÝðÙáß äÚêæÜ äêñ
êàïÜ äêÝ )  ÜÛÝïè Ýèæáé (åáðáîÜ òáñØð  åááïòæñ âã .
 ÜÛÝïèæÜ ðáîä âèØ ÝðáÙêÜ-  ÜÛÝïèæÝ Ü ðáîä âèØ ÝðáÙêÜ- . 

Ø. .ÝääÜ åáãèØÜ ñÚìæ äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ 

Ù. Ü ðáî òØ âòÝß 'Ø ëáêéÙ òØîæñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ-  òÝÛÝïèÙ Ý- .
 êàïÜ âðÝØ òØ Øîæ. 

 

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2) 2y x=.   3)    .4)    .5)    . 

6)    .7)    .8)    . 

9)    .:)    .21)    .22)    .

23)    .24)    .25)    . 

26)    .27)    .28)    .

29)  .Ø .Ù   .. 
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 ;ÜßãÝÜ áäáÚðò 

2)  ÜÛÝïèÜ  äÚêæÜ äê òØîæè ÜÛÝïèÙ .  äÚêæä ïáñæ åáðáÙêæ

 åáðñáÜ òØ âòÝßñ Ý-   òÝÛÝïèÙ Ý- :ßãÝÜ .. 
 

3)  ÜÛÝïèÜ  äÚêæÜ äê òØîæèÜ ðáî òØ âòÝßñ ,-  òÝÛÝïèÙ

 Ý- ÜÛÝïèÙ .  ðñáÜ òØ âòÝßñ äÚêæä ïáñæ åáðáÙêæ 

 ÜÛÝïèÙ  . :ßãÝÜ. 
 

4)  ÜÛÝïèÜ  ÜéìáäØÜ äê òØîæèñ ,- Ý-  .ÜáÛïÝæ åÜ 

 :ßãÝÜ ) .(åáðáîÜ òáñØð 

 

5)  ÜÛÝïèÜ  ÜéìáäØÜ äê òØîæèïñ , ØÝÜ áèæáÜ ÜÛÝïÛ 
ïÝ ØÝÜ áäØæñÜ  ÜÛÝïÛ ðñáÜ .  ðñáÜ òØ âòÝß  ÜÛÝïèÙ  

ðñáÜÝ  ðñáÜ òØ âòÝß  ÜÛÝïèÙ . :ßãÝÜ. 
 

6)  ÜÛÝïèÜ  ÜéìáäØÜ äê òØîæè . 
 ÜÛÝïèæ ÛðÝáÜ ,âèØÜ âðÝØ êÝÙáð çáÙ éßáÜ :ßãÝÜ  òäìãæ çáÙÝ ,äÝÛÚÜ ðáîä

äÝÛÚÜ ðáîÜ áêàï áèñ .êÝÙï äÛÝÚ ØÝÜ âèØÜ áÛáî áèñæñ 
 

7)  ÜÛÝïèÜ  ÜéìáäØÜ äê òØîæèïñ , ØÝÜ áèæáÜ ÜÛÝïÛ ,
ï ØÝÜ áäØæñÜ ÜÛÝïÛ  ØÝÜ áèæáÜ ÜÛïÝæÝ ðñáÜ .  òØ âòÝß 

 ðñáÜ  ÜÛÝïèÙ ðñáÜÝ  ðñáÜ òØ âòÝß  ÜÛÝïèÙ. 

 :ßãÝÜ. 
 

8)  ÜéìáäØÜ ÜèÝòè . 

 ØáÜ ÝòÝØ ÜîÝßÜ ðàÝïÝ ðòáæ áêÝìáñ òäìãæ áã ßãÝÜ. 

 

9)  ÜäÝÙðìÙ  .äæðÝè åáðáÙêæ 
Ü ðáî äê äæðÝèÜ äñ ÝäàáÜ áã ßãÝÜ- .êÝÙï äÛÝÚ ØÝÜ 

 

:)  ÜäÝÙðìÙ  ,Üáäêñ òÝÛÝïè áòñæ åáïáñæ åáðáÙêæ Ý- . 

 ÜÛÝïèÙ åáñÚìè åáïáñæÜ . :ßãÝÜ. 
 

21)  ÜÛÝïèÙ ÜäÝÙðìÜ äêñ ,  âáðÛæÜ òØ âòÝßñ ÜäÝÙðìä ïáñæ åáðáÙêæ
ÜÛÝïèÙ ÜäñÜ ðáîä âèØ åáäêæ ÜäÝÙðìÜ ÛïÝææ .-  ïáñæÜ òØ âòÝßñ
 ÜÛÝïèÙ . :ßãÝÜ ) - .(ÜäÝÙðìÜ ÛïÝæ 

 

22)  ÜäÝÙðìÙ  òÝÛÝïèÙ ÜäÝÙðìÜ òØ âòÝßÜ ,ðòáæ åáðáÙêæÝ- . 
Ü ðáî òØ âòÝß ðòáæÜ-  ÜÛÝïèÙ . :ßãÝÜ. 

P2 2 2x y R+ =P

x R=x R=-AB2

A By y RÖ =

P2 2 2x y R+ =y

( )0,A R( )0,B R-Py R=

TOT BP

P2 2 2 2 2 2b x a y a b+ =
1F2F

2 2 2

1 2PO PF PF a b+ Ö = +O

P2 2 2 2 2 2b x a y a b+ =A

BAPx a=-K

BPx a=L24K Ly y bÖ =

P2 2 2 2 2 2b x a y a b+ =

P

P2 2 2 2 2 2b x a y a b+ =A

B
1FAP

2a
x

c
=MBP

2a
x

c
=N

1 90oMF N=

2 2 2 2 2 2b x a y a b+ =

2

2

b

a
-

2 2y px=

x

2 2y px=AB

C2A B Cy y y+ =

A2 2y px=

Bx

CFB FC=F

2 2y px=AB

xC( )
2

A B Cx x xÖ =



37 
 

òÝáÝðÚÙæ äÝÚðò; 

2)  ÝòØÝÝñæñ äÚêæ çÝòè  

 ÜÛÝïèÙ .äÚêæä ïáñæ ÝðáÙêÜ äÚêæÜ äêñ 

 ÜÛÝïèC  äÚêæÜ ðàÝï äê òØîæèAB  

ñ âã- . 

 ÜÛÝïèE  ÜÛÝïèÝ ,ïáñæÜ äê òØîæèP òØîæè 

 êàïÜ äêEC ñ âã-  .(ðÝáî ÜØð) 

Ø.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæC . 

Ù.  ÜÛÝïèÜ äñ åáðÝêáñÜ òØ êÙÜE åáðÝêáñÜ òÝêîæØÙ 
 ÜÛÝïèÜ äñP áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæÝ , 

 òÝÛÝïèÜ äã äñP .ðØÝòñ çìÝØÙ òÝðîÝèÜ 

 

3)  òÝÛÝïèÜ òÝèÝòè Ý-  

 ÜÛÝïèB  âñæÜ äê òØîæèAE  âã 

ñ-   ñäÝñæÜ ßàñÝ ,(ðÝáî ÜØð)CAE  
 áì äÝÛÚ3  ñäÝñæÜ ßàñæCEB . 

Ø.  ÛÝïÛïÜ áðÝêáñ òØ ØîæB. 

Ù.  ÜÛÝïèP  âñæÜ äê òØîæèBC ñ âã- PC=2BC . 
 òÝÛÝïèÜ äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæP .ÜÞ çìÝØÙ òÝðîÝèÜ 

Ú.  ÜÛÝïèÜ .Ù ëáêéÙ òØîæ ÝòØÝÝñæ òØñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äê òØîæè 

ä âèØÜ òØÝÝñæ òØ ÝÞ ÜÛÝïè ðÝÙê Øîæ-BC Ü âðÛ ðÙÝêC . 

 

4)  ÝÞãðæñ ,äÚêæ çÝòèM .áêáÙð êáÙðÙ Øîæè 
Ü ðáîä ïáñæ äÚêæÜ-. 

 òáäáÙïæÙABCD  êäîÜDC ÜÞ äÚêæä Üïáñæ 
 ÜÛÝïèÙD.ðÝáîÙ ðØÝòæã , 

 :çÝòè ØÝÜ äÚêæÜ éÝáÛð .5. 

 òáäáÙïæÜ ßàñABCD  ØÝÜ13. 

Ø.  ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ØîæDC. 

Ù. äÚêæÜ ÜÙñ ÜÛÝïèÜ äñ åáðÝêáñÜ òØ Øîæ 
 ïáñæÜ ðáîä-. 
 

  

2 2 4 6 887x y x y+ - + =

( )A 20,21

1
AC AB

3
=

CE=5CP

( )A 0,0( )E 3,6

AB=AC

( )4, 40-

y

( ) ( )A 3,5 , B 7,8

y
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5)  ÜÛÝïèE  ÜòØÝÝñæñ ÜéìáäØ äê òØîæè. 
Ü ðáî òØ òãòÝß ÜéìáäØÜ-  òÝÛÝïèÙA Ý- B. 

Ø.  äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ Øîæè Ýáäêñ åÝïêÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 
 ñäÝñæÙ åáèÝãáòÜ áñÚìæABE. 

Ù.  òÝÛÝïèÜ  òØîæ ÝòØÝÝñæ òØñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äê òÝØîæè 

 òÝÛÝïèÜ åê ÝäØ òÝÛÝïè ÝðÙáß .Ø ëáêéÙA Ý- B.êäÝîæ ðîÝèÝ , 
.êäÝîæÜ ßàñ òØ Øîæ 

Ú. Ü áðÝêáñ òäìãÜ áÛá äê äÚêææ ÜäÙïòÜ ÜèÝòèÜ ÜéìáäØÜ-  òßØ äã äñ
Ü áðÝêáñ òØ òÝèñä áäÙ ,êÝÙïÙ äÚêæÜ äê òÝÛÝïèÜæ- .çÜäñ 

)1( ?äÚêæÜ òØÝÝñæ áÜæ 

)2(  ñá Ø ëáêéÙ òØîæñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæäÝ äÚêæä åØÜ.ïæè ?âÝòáß òÝÛÝïè 
 

6)  ÜØÝÝñæÜ ÜèÝòè   ,  ,. 

Ø.  äñ åáãðê ÝäáØ ðÝÙê :ÜØÝÝñæÜ òÚîááæ 

)1( ?ÜéìáäØ 

)2( ?äÚêæ 

Ù. .ÜéìáäØ òÚîááæ ÜèÝòèÜ ÜØÝÝñæÜ áã êÝÛá 
ÜéìáäØÙ êÚÝèÜ äÝÚáê :åáæÝéß ÜéìáäØÙ 

Ü ðáî åê Üäñ âÝòáßÜ òÝÛÝïèÙ-, 
.(ðÝáî ÜØð) åáðáîä òÝäáÙïæ ÝáòÝêäîñ êÝÙáðÝ 

 ßàñ çáÙä åÝéßÜ äÝÚáêÜ ßàñ çáÙ éßáÜ 

 ØÝÜ åÝéßÜ êÝÙáðÜ äñ âðêÜ òØ Øîæ .. 

:ÜðêÜ .Ø ëáêé çÝðòìÙ áÝäò ÝèáØ Ù ëáêé çÝðòì 
 

7) A Ý- B  äê çÜñäã òÝÛÝïè çÜ 
ÜäÝÙðìÜ , 

 ðòáæÜñ âãAB  ðáîä äáÙïæ 
Ü- ÜäÝÙðìä ïáñæÜ ,ðñá . 

 ÜÛÝïèÙA ÜÛÝïèÙ âòÝß ,C  
 ÜÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝêñ ðñáÜ òØB 

Ü ðáîä äáÙïæÝ- .(ðÝáî ÜØð) 

Ø. )1 òÝêîæØÙ êÙÜ (  òÝÛÝïèÜ äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ òØÝÝñæ òØC  òÝðîÝèÜ 
     .ðØÝòñ çìÝØÙ 
)2.òØîæ ÝòØÝÝñæ òØñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äñ Üîáïé åáðáî òãðêæÙ ààðé ( 

Ù. Ü ðÝêáñ áã çÝòè-  ÜÛÝïè äñC òØñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äê òØîæèÜ ,
 ØÝÜ ,òØîæ ÝòØÝÝñæ. 

 ,ÜäÝÙðìä ïáñæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÜÞ ÜðïæÙ ÙñßCAÜ ðáî çáÙÝ ,-. 

  

2 24 36x y+ =
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2 2
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-
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8)  ñäÝñæ çÝòèABC  Ýßàññ. 

 ñäÝñæÜ áÛÝïÛïB Ý- C  ðñáÜ äê åáßèÝæ. 
 ÛÝïÛïÜ áðÝêáñA  åÜ. 

P Ü ðÝêáñ .ñäÝñæÙ åáèÝãáòÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè ØáÜ-  äñP Ü ØÝ. 

Ø.  ñäÝñæÙ åáðßØÜ åáÛÝïÛïÜ áèñ äñ åáðÝêáñÜ òØ ØîæABC. 
Ù.  êäîä äáÙïæÜ ðñá åáðáÙêæBC òØ ØäÝ) òÝðßØÜ òÝêäîÜ òØ âòÝßÝ ,

 òÝÛÝïèÙ (çÜáãñæÜD Ý- E äñ âðÝØÜ .DE  ØÝÜ. 
 ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ØîæDE. 

 

9)  ÜäÝÙðìÜ ÜèÝòè. 
 ÜÛÝïèÙ ÜäÝÙðìä ïáñæÜ ðñáA ñÚìè 

 ÜÛÝïèÙE ÜäÝÙðìä ïáñæÜ ðñá åê 
 ÜÛÝïèÙB) .A Ý çÝñØðÜ êáÙðÙ- B .(áêáÙðÜ êáÙðÙ 

 ÜÛÝïèÜ âðÛA  òØ âòÝßÜ ðñá ÝðáÙêÜ 
 âñæÜEB  ÜÛÝïèÙC ñ âã- CE=EB , 

.ðÝáîÙ ðØÝòæã 

Ø.  áã ÜØðÜ. 

Ù.  áã ÜØðÜCA Ü ðáîä äáÙïæ-. 
 

:)   ÜéìáäØÜ Ü ðáî òØ òãòÝß- 

 òÝÛÝïèÙA Ý- A'Ü ðáî òØÝ ,- òãòÝß ØáÜ 
 òÝÛÝïèÙB Ý- B'.ðÝáîÙ ðØÝòæã , 

Ø.  ðñáÜ áã çÝòè  ðñáä âèÝØæA'B, 

 ÜÛÝïèÜ çáÙ ïßðæÜÝB  äñ åáÛïÝæÜ ÛßØä 
 ØÝÜ ÜéìáäØÜ5 . 

.ÜéìáäØÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

Ù. 1F Ý- 2F  .ÜéìáäØÜ äñ åáÛïÝæÜ åÜE  äê ÜÛÝïè ØáÜ 
 ñäÝñæÜ äñ ëïáÜÜ òØ Øîæ .ÜéìáäØÜ2F1EF. 

Ú. Þä ÜÞ ÜéìáäØÜ áÛïÝæ òØ åáÙðïæÜ ðáî âðÝØä Ü-. 
 òÝÛÝïèÜ âðÛ ØáÜ åÚ òðÙÝêÜ ÜñÛß òáèÝèï ÜéìáäØ òðîÝèA Ý- A' ÜáÛïÝæÝ , 

 åÜ Ý-  .E' ñ âã ÜñÛßÜ ÜéìáäØÜ äê ÜÛÝïè ØáÜ- E'E Ü ðáîä äáÙïæ-. 

 êäîä ÜÙÝÚÜ  ñäÝñæÙ  áì äÝÛÚ   êäîä ÜÙÝÚÜæ  

 ñäÝñæÙ. 

)1(  òÝêîæØÙ êÙÜ .ÜñÛßÜ ÜéìáäØÜ òØÝÝñæ òØ 

)2(  äñ âðê ÜÞáØ ðÝÙê  åáÛïÝæÜ Ý-  òßØ ÜÛÝïèä ÝÛãäòá 

.ïæè ?åáðáîÜ òáñØðÙ 
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( )E A B A By y y x x- = -
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'
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21)  ñäÝñæÙABC  êäîÜ òØÝÝñæAB  ØáÜ êäîÜ òØÝÝñæÝ ,AC  ØáÜ. 

 ÜÛÝïèÜ  êäîÜ äê òØîæèBC. 

 áã çÝòè. 

Ø.  ñäÝñæÜ òØ åéÝßÜ äÚêæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæABC. 

Ù.  ÜÛÝïèÜ  ÜäÝÙðìÜ äê òØîæè. 

 ÜÛÝïèÙ ÜäÝÙðìä ïáñæÜ ðñáD  ÜÛÝïèÙ ñÚìèF  âðÛ ðÙÝêÜ ðñá åêC  âã 

ñ- FD=FC ñäÝñæÜ ßàñ òØ Øîæ .FDC. 

 

22)  òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæÙABC  :çÝòè  ,, 

 ðòáÜ òØÝÝñæAB  ØáÜ, 

Ü ðÝêáñ-  ÛÝïÛï äñA Ü ðÝêáñæ äÝÛÚ-  ÛÝïÛï äñB. 

Ø.  ÛÝïÛï äñ åáðÝêáñÜ òØ ØîæA  ÛÝïÛï äñ åáðÝêáñÜ òØÝBñ ,áÙîáè åðÝÙê 
 ñäÝñæÜABC .åáðáîä åáäáÙïæ 

Ù.  ñäÝñæÜ áÙîáè áã çÝòèABC  ÜÜÞ Ýäñ ðòáÜ âðÝØ âØ ,åáðáîä åáäáÙïæ åèáØ
.Ø ëáêéÙñ ñäÝñæÙ ðòáÜ âðÝØä 
 ÛÝïÛï äñ åáðÝêáñÜ òØ ØîæA  ÛÝïÛï äñ åáðÝêáñÜ òØÝB .ÜÞ ÜðïæÙ 

 

23)  ÜéìáäØÜ ÜèÝòè  , .(ðÝáî ÜØð) 

1F Ý- 2F  ÜáÛÝïÛïÝ ÜéìáäØÜ áÛïÝæ åÜ 
 :åÜA  ,1A  ,B  ,1B . 

 ÛïÝæÜ áã çÝòè1F  êàïÜ êîæØ ØÝÜ2AF. 
 ÜáÛÝïÛïæ åááèñÝ ÜéìáäØÜ Þãðæ âðÛ 

 äÚêæÜ ðàÝï áã çÝòè .äÚêæ ÝðáÙêÜ. 

Ø. .ÜéìáäØÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

Ù.  ÜéìáäØÜ Þãðæ âðÛ åáðßØ åáäÚêæ ÜñÝäñ ÛÝê ÝðáÙêÜ 
ÙðØ äñ åáÞãðæÜ .ÜáÛÝïÛïæ åááèñÝ åÜ åáäÚêæÜ òê 

.êÙÝðæ äñ åáÛÝïÛï 

 ðÝñáæÙ ØîæèÜ êÙÝðæÜ  ØÝÜ ÜÛÝïÛïñ ÜÛáæðáì äñ éáéÙ ØÝÜ. 

.ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Øîæ 

  

1y x= -3y x=- +

( )D 6,3

BD 1

DC 3
=
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2 2y px=

ACB 90= ¯( )C 4, 2-

2 3 0x y+ - =

xx

2 2
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1

x y

a b
+ =a b>
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[ ],x y( )S 0,3,4
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24)  êáÙðÙ åáØîæè åÜáÞãðæñ åáäÚêæ áèñáèñÜåáïáñæ , 
Ü ðáîä-  òÝÛÝïèÙ Ý- . 

 ÜÛÝïèÙ ÜÞä ÜÞ åáïáñæ åáäÚêæÜM .(ðÝáî ÜØð) 

Ø.  åáäÚêæÜ áèñä ëòÝñæÜ ïáñæÜÜ ðáî òØ âòÝß- 
 ÜÛÝïèÙC. 

 áã ÜØðÜ. 

Ù. )1òÝÛÝïè äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ ( 
      ÜïñÜÜM .ðØÝòñ çìÝØÙ òÝðîÝèÜ 
)2 òÝÛÝïèÜ äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äñ ÜðÝîÜ áÜæ (M, 
     ?Øîæè ØÝÜ åáêáÙð/êáÙð ÜÞáØÙÝ 

Ú.  ÜäÝÙðìÜ äñ âáðÛæÜ  ÝòØÝÝñæ òØñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæä ïáñæ
éÙ òØîæ.Ù ëáê 

 ØÝÜ Üäñ ÛïÝæÜæ çïßðæñ ÜäÝÙðìÜ äê òÝÛÝïèÜ äñ åáðÝêáñÜ òØ Øîæ10. 
 

25)   :òÝÛÝïèÜ òÝèÝòè. 

 ÜÛÝïèÜ âðÛE  êàïÜ äêñAB ðñá åáðáÙêæ 
Ü ðáîä äáÙïæÜ-  ÜÛÝïèÜ)E æ ÜèÝñ-A æÝ-B.( 

Ü ðáî òØ âòÝß ðñáÜ-  ÜÛÝïèÙC. 
 ðñáÜBC  ðñáÜ òØ âòÝßOE  ÜÛÝïèÙP. 

O ú .(ðÝáî ÜØð) åáðáîÜ òáñØð 

Ø. Ýáäêñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ áã ÜØðÜ 
 òÝÛÝïèÜ òÝØîæèP ,ðØÝòñ çìÝØÙ òÝðîÝèÜ 
.ðñá Ýï äê Øîæè 

Ù.  ÜÛÝïèÜ  ÜÛÝïèÜñ âã ,Ø ëáêéÙ òØîæñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äê òØîæèE 

 ñäÝñæÜ òØ åéÝßÜ äÚêæÜ Þãðæ ØáÜABO ñäÝñæÜ ßàñ òØ Øîæ  .. 

 

26)  òÝÛÝïèÜ Ý-  ÙðÙ òÝØîæè ÜäÝÙðìÜ äê çÝñØðÜ êá. 

Ø. )1 ðòáæÜ êÝìáñ áã ÜØðÜ (CD  ØÝÜ. 

)2 ÜÛÝïèÜ (  ðòáæÜ êîæØ ØáÜCD. 

      òØ Øîæ. 

Ù.  ðñáÜæ ÜèÝòèÜ ÜäÝÙðìÜ äê ÜÛÝïè äã ïßðæ áã çÝòè  Üïßðæä ÜÝÝñ 

 ÜÛÝïèÜæ. 

 ÜÛÝïèÜ ïßðæC  ðñáÜæ  ØÝÜ6 . 

)1(  äñ âðêÜ ÝÜæ.ïæè ? 

)2(  ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ØîæCD. 
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27)  :åáØÙÜ åáìáêéÜ äê Üèê 

Ø.  çÜæ òßØ äã äñ ïßðæÜñ ,òÝÛÝïèÜ äñ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ äñ ÜØÝÝñæÜ òØ Øîæ 
 ðñáÜæ ØÝÜ ,3 . 

Ù.  òÝÛÝïè áòñÙ åáïáñæÜ åáäÚêæÜ áÞãðæ äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ òØÝÝñæ áÜæ 
?Ø ëáêéÙ òØîæñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæä 

Ú. Ü ðáî åØÜ-  ÜÛÝïèÙ ïáñÜä äÝãá .ïæè ?Ù ëáêéÙñ åáäÚêæÜ ÛßØä 

 

28)  ÜÛÝïèA äê çÝñØðÜ êáÙðÙ òØîæè 

 ÜòØÝÝñæñ ÜäÝÙðìÜ. 

 ÜÛÝïèÙ ÜäÝÙðìä ïáñæÜ ðñáB 
 ðòáæä äáÙïæOA )O ú .(åáðáîÜ òáñØð 
 ÜÛÝïèÜ âðÛA ðáîä äáÙïæÜ ðñá ÝðáÙêÜ 

Ü- ÜÛÝïèÙ ïáñæÜ òØ âòÝß ðñáÜ .C 
.(ðÝáî ÜØð) 
 :çæéè - Ü ðÝêáñ-  ÜÛÝïèÜ äñC. 

           - Ü ðÝêáñ-  ÜÛÝïèÜ äñA. 

 ÜÛÝïèÜñ ÜÛÙÝêÙ ðÞêáÜC  ÜòØÝÝñæñ ÜäÝÙðìÜ äê òØîæè  äê ÜèêÝ
Ý Ù ,Ø åáìáêéÜ-.Ú 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ Ý- . 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜ  ðñáÜ äñ êÝìáñÜ òØOA. 

Ú.  ñäÝñæÜ ßàñ áã åÚ çÝòèBCA  ØÝÜ0.5625 ÜÛÝïèÜ äñ åáðÝêáñÜ òØ Øîæ .C. 

 

 

 

 

 
      

  

5 12 13 0x y- + + =

y( )0,0

3 3y x=

x

Cxx

Axx

2 4y x=

CxAx

Cx
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)  .Ø .Ù   .. 

3)  .Ø .Ù   . .Ú   . . 

4)  .Ø .Ù   . . 

5)  .Ø .Ù   . ) .Ú    .ð"æé1 (   )2 .âÝòáß òÝÛÝïè çáØ ( 

6) ) .Ø1 ()   .2 ( .Ù   . . 

7) )  .Ø1  (  )2  .Ù   .ÛîÙ (. 

8)   .Ø    .Ù. 

:)   .Ø    .Ù16  )  .Ú1  (  )2  (. 

21)   .Ø    .Ù36. 

22)   .Ø    .Ù. 

23)   .Ø    .Ù. 

24) )  .Ø1  (  )2 äÚêæÜ òñï (   .áèñÜ êáÙðÙ 

  .Ú. 

25)   .Ù8  .ð"ßá 

26) )  .Ø2  (  )  .Ù1  (  )2  (. 

27)   .Ø    .Ù  .Øä  .Ú 

28)   .Ø    .Ù    .Ú. 

  

( )C 8,5( )0.7 16 , E 5 32,5 20y x s t=- + - -

( )B 4,8( ) ( )
2 2

8 16 720x y+ + + =8y=-

CD :  0.75 0.5y x= -( )0, 3-

2
2 1

4

x
y+ =6 22 2 36x y+ =

0 4 , 2 2a a< < ¸2 2a=2 9a =

2 2

3
y px=-26.565̄

( )
1 1

4 ,5 , 7,8
2 2

å õ
æ ö
ç ÷

1y x= -

2 2

1
25 16

x y
+ =

2 2

2
1

25 16

x y

k
+ =

5

4
k=

( ) ( )
2 2

6 1 16x y- + - =

( ) ( )B 2.5, 2 , A 4, 5- -( ) ( )B 1.6, 0.2 , A 3.1, 3.2- -

2 2

1
9 8

x y
+ =8 2

( )
22 2 1x y+ - =( )

22 2 1x y+ - =

( )( )9, 6 , 9,6-

2

3
m=1a=-

2 1
1

3 3
y x= +

5 12 52 0 , 5 12 26 0x y x y- + + = - + - =5 12 13 0x y- + + =

A C

4

3
x x=

C

1.5

x

1
C 2 ,3

4

å õ
æ ö
ç ÷
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 ïðì3 . ÙßðæÙ ÜáðàæÝèÝÚáðà; 

;òÝáÛÝéá òÝðÛÚÜ 

;ÜðÛÚÜ  åáðÙÝêÜ ðÝñáæÙ åáðñáÜ äãä âèÝØæÜ ðñá 

                .ðÝñáæä âèØ Øðïè ÝÙïê âðÛ 

                ðñáÜ âÝæéÜ ðÝáØÙON  åáðñáä âèÝØæAO, BO CO .ðÝñáæÜ äêñ 

;àìñæ  åáðÙÝêÜ ðÝñáæÙ åáðñá áèñä âèÝØæ ðñá åØ 

                .ÝäÝã ðÝñáæä âèÝØæ ØÝÜ áÞØ ÝÙïê âðÛ 

                ðñáÜ âÝæéÜ ðÝáØÙON  åáðñáä âèÝØæAO, CO  ðÝñáæÜ äêñ 

               .ÝäÝã ðÝñáæä âèÝØæ çãäÝ 

;àìñæ .ÛÙäÙ ÛßØ âèØ òÝäêÜä ðñìØ ðÝñáæÙ ÜÛÝïè äãÙ 

;àìñæ .ÜÞ ðÝñáæä ÛÙäÙ ÛßØ âèØ ÛáðÝÜä ðñìØ ðÝñáæä íÝßæñ ÜÛÝïèæ 

;àìñæ .åáäáÙïæ åÜ ÛßØ ðÝñáæä åáãèØ áèñ 

               ä çòáè âÝæéÜ ðÝáØÙ.åáäáÙïæ åÜ åáãèØ áèñ áã òÝØð 

;ÜðÛÚÜ .ðÝñáæä êìÝñæ Øðïè ÜÞ ðÝñáæä âèÝØæ ÝèáØÝ ðÝñáæ âòÝßÜ ðñá 

                äàáÜ Øðïè êìÝñæÜ Ùïê åê âèØÜ Ùïê òØ ðÙßæÜ êàïÜ 

                .ðÝñáæÜ äê êìÝñæÜ 

 êàïÜ âÝæéÜ ðÝáØÙAC  ðÝñáæä âèØ ØÝÜP ,AB  ðÝñáæä êìÝñæ ØÝÜ 
Ý-BC ØÝÜ .êìÝñæÜ äàáÜ 

;ÜðÛÚÜ  Øðïè ðÝñáæÜ äØ ðÝñáæä íÝßæñ ÜÛÝïèæ ÛðÝæÜ âèØ âðÝØ 

                .ðÝñáæÜæ ÜÛÝïèÜ ïßðæ 

;ÜðÛÚÜ  (êìÝñæÜ) ðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ ØáÜ ðÝñáæÝ ðñá çáÙ òáÝÝÞ 

                .ðÝñáæÜ äê ðñáÜ äñ ÝäàáÜ çáÙÝ 

 êìÝñæÜ ðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ âÝæéÜ ðÝáØÙAB  ðÝñáæÜ çáÙäP  :ØáÜABC. 

;ÜðÛÚÜ .åáäáÙïæ åáðÝñáæ åáØðïè åáãòßè åèáØñ åáðÝñáæ áèñ 

;ÜðÛÚÜ ì äêñ ÜÛÝïèæ ÛðÝæÜ âèØÜ âðÝØÝä äáÙïæÜ ðÝñáæ äØ ÛßØ ðÝñáæ áè 

                Øðïè .åáðÝñáæÜ çáÙ ïßðæÜ 

;ÜðÛÚÜ àæÝØáÚ ÜðÝî åáðîÝá åáãòßè åáðÝñáæ áèñ .Üèáì òØðïèÜ òáð 

N 

N 
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                åáðîÝáÜ åáðÝñáæÜÝ ,êÝîïæ Øðïè åáðÝñáæÜ áèñ äñ âÝòáßÜ ðñá 

                .òÝØì åáØðïè ÜèáìÜ òØ 

 êàïÜ âÝæéÜ ðÝáØÙAB  áèñ äñ âÝòáßÜ ðñá ØÝÜ 
 åáðÝñáæÜ1P Ý-2P .êÝîïæ ØðïèÜ 

 .Üèáì òØðïè ÜðÝîÜ äãÝ òÝØì òÝØðïè åáðÝñáæÜ äñ òÝðÝÚéÜ òÝðÝîÜ 

 

 òÝáÛÝéá òÝäØñú  ;ÙßðæÙ òÝáÝÝÞ çÝæáé 

;ÜðêÜ  òÝðÛÚÜ òÝïáÝÛæ/ïðìÜ âñæÜÙ ĠèêìÝò òÝáÙßðæÜ òÝðÝîÜ äñ 

2)  ÜðéèæÙABCA'B'C'   ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ 

 åááïÝñ( )AB AC=  ÜÛÝïèÜD  êîæØ ØáÜ 

 êÝîïæÜBC ðñáÜ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ çæé .A'D  
 éáéÙÜ çáÙäABC. 

 

3)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D' çáÙ òáÝÝÞÜ òØ çæé . 

 çÝéãäØÜBD'  éáéÙÜ çáÙäABCD. 

 

4)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D'  .(ðÝáØ ÜØð) 

ÝÞÜ òØ çæéÝ çÝéãäØÜ çáÙ òáAC'  ÜØìÜ çáÙäD'C'CD. 

 

5)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D' òÝáÝÝÞÜ òØ çæé .:çáÙ 

Ø.  çÝéãäØÜB'D  ÜØìÜ çáÙäB'C'CB. 

Ù.  çÝéãäØÜB'D  ÜØìÜ çáÙäD'C'CD. 

 

6) SABCD  .(ðÝáØ ÜØð) çÙäæ ÜéáéÙñ Üðñá ÜÛáæðáì ØáÜ 

 êÝîïæÜ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ çæéSB  éáéÙÜ çáÙäABCD. 

 

7) SABC  ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðñá ÜÛáæðáì ØáÜ 

 åááïÝñ ÜÝÝñ( )AB AC= . 

 êÝîïæÜ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ çæéSA  éáéÙÜ çáÙäABC . 
 

 ;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2) A'DA  3) D'BD  4) AC'D 5)  .ØDB'C  .ÙB'DC'   6)SBE  7)SAO. 

  

1P 

A 

B 
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 òðÝãÞòú  ;ðÝñáæÙ òÝáðàæÝèÝÚáðà òÝðÛÚÜ 

;òÝáðàæÝèÝÚáðàÜ òÝáîïèÝìÜ òÝðÛÚÜ 

 

 

 

 

 

  :éðÝÚòáì àìñæ2 2 2a b c+ = .  

 

åáéÝèáéÜ àìñæ;  

 ;ÜðÛÚÜ 
 êÝÙï äÛÝÚ ØÝÜ ÜäÝæñ òáÝÝÞÜ éÝèáé áïäß êäî ,ñäÝñæÙ 

.åéÝßÜ äÚêæÜ éÝáÛð åááæêìä ÜÝÝñ ØÝÜÝ  
 

:òáàæòæ ÜðÝîÙ
 
. 

 

;åáéÝèáéÝïÜ àìñæ 

         ÝØ. 

 

ßàñäñ åá ñäÝñæ;åáêÙÝðæÝ åá 

:á"ê ÙÝñáßä çòáè ñäÝñæ ßàñ 
2sin sin sin

2 2 2sin

a h ab a
S

g b g

a
D

Ö
= = =. 

 :ÝáèÝéãäØ á"ê ÙÝñáßä çòáè êÙÝðæ ßàñ1 2 sin

2

k k
S

a
=. 

 

 

  

2
sin sin sin

a b c
R

a b g
= = =

2 2 2 2 cosc a b ab g= + -

2 2 2

cos
2

a b c

ab
g

+ -
=

  

òáÝÝÞÜ äÝæñ ÙîáèÜ 
ðòáÜ 

 ÙîáèÜÛáäñ òáÝÝÞÜ 
ðòáÜ 

 ÙîáèÜäÝæñ òáÝÝÞÜ 
òáÝÝÞÜ Ûáäñ ÙîáèÜ 
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;ÜááÙÝïÜÝ ÜÙáòÜ 

 ;ÜðÛÚÜ 

) ÙßðæÙ åáäáÙïæ åáÜÞ åáèÙäæ áèñæ áÝèÙÜ áÙßðæ ëÝÚABCD Ý-A'B'C'D' ( 

 åááÝðïÜ) áÛÛî êÝîïæ äã .ÜÙáòÜ áéáéÙAA' , BB' , CC' , DD'(    

 ÜÞä ÜÞ åáÝÝñ åááÛÛîÜ òÝêÝîïæÜ .ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ Øðïè 

 .ÜÙáòÜ äñ éáéÙÜ áðÝñáæä åáãèÝØæÝ 

 

;òÝØßéÝè 

 

ÜßéÝèÜ áäÝäáæ ðÝØáò 
S a b= Ö ÜÙáòÜ éáéÙ ßàñ 

V a b h= Ö Ö ÜÙáòÜ ßìè 

( )2M h a b= + 
ÜÙáòÜ òìàêæ ßàñ 

( )2 2P h a b ab= + + 
åáèì ßàñ 

2 2 2d a b h= + + 
ÜÙáòÙ áñØð çÝéãäØ 

 

1. :êÝÙáð ÜéáéÙñ ÜÙáò  .åáêÝÙáð åÜ ÜáéáéÙñ ÜÙáò 

:åááïòæ a b= äãÙ .òÝØßéÝèÜ 

2. :ÜááÙÝï  êÝîïæ âðÝØä ÜÝÝñ ÜÙáòÜ ÜÙÝÚÝ åáêÝÙáð åÜ ÜÙáòÜ áéáéÙ åØ
 :ÝèááÜÛ ,éáéÙÜa b h= =  .ÜááÙÝï òØðïè ÜÙáòÜ áÞØ 

 
 
 

;êÝÙáð ÜéáéÙñ ÜÙáò 

2)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  éáéÙÜ çÝéãäØ âðÝØ ,êÝÙáð ÜéáéÙñAC  ØÝÜ15.2  .æ"é
 áÛÛîÜ êÝîïæÜ âðÝØ AA' ØÝÜ10  .æ"é 

Ø. âðÝØ Ùñß .éáéÙÜ êÝîïæ 

Ù. .åáèìÜ ßàñÝ ÜÙáòÜ ßìè Ùñß 

Ú.  òØ ÙñßBC' ÜØìÜ çÝéãäØ ,BB'C'C òØÝ , 

 ÜÙáòÜ çÝéãäØAC'. 

Û.  òáÝÝÞ òØ ÙñßAC'B çÝéãäØÜ çáÙñ ,BC'  
 ÜØìÙBB'C'C  ÜÙáòÜ çÝéãäØ çáÙäAC' . 

 

 
 

D' 

A' 

A B 

C D 

B' 

C' 

 

D' C'

A' B'

CD

A B
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3)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'BC'D'  ÜéáéÙñ 
 çÝéãäØÜ âðÝØ .êÝÙáðAD'  òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñ 

ADD'A'  ØÝÜ16.8 áèñ çáÙ òðîÝèñ òáÝÝÞÜ .æ"é 

 åáèÝéãäØÜAD' Ý- AB'  òÙ ØáÜ. 

Ø.  ,éáéÙÜ çÝéãäØ âðÝØ òØ ÙñßB'D'  . 

Ù.  éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ òØ ÙñßAB . 

Ú.  ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ òØ ÙñßAA'. 

Û. .ÜÙáòÜ ßìè òØ Ùñß 

 

4)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'BC'D'  .êÝÙáð ÜéáéÙñ 

 éáéÙÜ çÝéãäØ âðÝØBD Ü ØÝ16 ßìèÝ æ"é 
 ØÝÜ ÜÙáòÜ1408 éæï":Ùñß . 

Ø.  ÜÙáòÜ ÜÙÝÚDD'. 

Ù.  ÜÙáòÜ çÝéãäØ çáÙñ òáÝÝÞÜBD'  éáéÙäABCD. 

Ú.  éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØAB . 

 

5)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' ÜéáéÙñ ,ABCD  
òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñ çÝéãäØÜ âðÝØ .êÝÙáð ØÝÜ 

 ØÝÜ10  áèÝéãäØ çáÙñ òáÝÝÞÜ .æ"é 
 òÙ ØáÜ òÝáÛÛîÜ òÝØìÜ . 

Ø. ñß éáéÙÜ äñ çÝéãäØÜ âðÝØ òØ Ù 
 çÝáäêÜ. 

Ù. .ÜÙáòÜ äñ éáéÙÜ ßàñ òØ Ùñß 

 

6)  òáêÝÙáð ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  åáèÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæB'D' Ý-A'C'  
 ÜÛÝïèÙ åáñÚìè åáèÝéãäØÜ .çÝáäêÜ éáéÙÜ ðÝñáæÙO  ðîÝèñ âã 

 ñäÝñæÜBOD :áã çÝòè .BOD 23= ¯  éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ áãÝ 
 ØÝÜ ÜÙáòÜ äñ6  .æ"é 

Ø.  ñäÝñæÜ ëïáÜ òØ ÙñßBOD. 

Ù.  êäîÜ çáÙ òðîÝèñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßOD  äñ 

 ñäÝñæÜBOD   ÜØìÜ ðÝñáæÝAA'D'D. 

  

58̄

48̄

' 'B D

D' C'

B'A'

BA

D C

BA

D C

B'A'

C'D'
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7)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  òØ åáðáÙêæ êÝÙáð ÜéáéÙñ 

 åáèÝéãäØÜAC' Ý-B'D.  ÜÛÝïèÙ åáãòßè åáèÝéãäØÜO .ÜÙáòÜ âÝòÙñ 

 ÜÛÝïèÜæO  êàïÜ òØ åáðáÙêæOE ñ âã-E  êîæØ ØáÜ 

 êÝîïæÜAD.  ÜÙáòÜ äñ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ áã êÝÛá 
 ØÝÜ8  ØÝÜ ÜÙáòÜ çÝéãäØ âðÝØÝ æ"é12   .æ"é 

Ø. .ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ âðÝØ òØ Øîæ 

Ù.   êàïÜ âðÝØ òØ ØîæOE  . 

 

8)  ÜðñáÝ òáêÝÙáð ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' Ù ÜÙÝÚÜ âðÝØ òØ åáèæéæ-h . 

 åáêàïÜ òØ åáðáÙêæAB'  ,AC Ý-B'C  ðîÝèñ âã 

 ñäÝñæÜAB'C .ðÝáØÙ ðØÝòæã ÝÞÜÝ çáÙ òðîÝèÜ òá âèØ 

 êäîäAC  ñäÝñæÙAB'C Ý éáéÙÜ ðÝñáæABCD  ØáÜa. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜh Ý-a  êÝîïæ âðÝØ òØ 
.ÜÙáòÜ äñ éáéÙÜ 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜh Ý-a .ÜÙáòÜ ßìè òØ 

 

9)  òáêÝÙáðÜ ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  éáéÙÜ çÝéãäØ òØ åáðáÙêæ âáèìäñ 

 çÝáäêÜB'D'.  òÝÛÝïèÜE Ý-F  òÝêÝîïæÜ áêîæØ äê òÝØîæèA'B' Ý-B'C'  

 êàïÜñ âãEF çÝéãäØÜ òØ âòÝßB'D'  ÜÛÝïèÙO . 

 òìéÝè ÜÛÝïè åáîïæ- G ï  ÜÙÝÚÜ äê òØîæèÜDD'  

:ñ âãDG a=.  åáêàïÜ òØ åáðáÙêæGO Ý-DO  âã 

 ñäÝñæÜ ðîÝèñDOG.  éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ 
 ØÝÜk  ØÝÜ ÜÙáòÜ ÜÙÝÚÝh. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a  ñäÝñæÜ ßàñ òØDOG. 

Ù.  :éßáÜ òØ Øîæ
a

h
  :åááïòæ ÝðÝÙêDOG D'OGS S=. 

 

:)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' éáéÙÜ ABCD  ØÝÜ ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ .êÝÙáð ØÝÜh. 
 :çÝòèA'DC' b= . 

Ø.  :ØÝÜ ÜÙáòÜ éáéÙÙ êäîÜ âðÝØ áã ÜØðÜ

1
2 sin

2

cos

h b

b

å õ
Ö æ ö
ç ÷. 

Ù.  äñ åáãðê ÝäØäb  ?ÜáêÙä çÝðòì ñá 
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;çÙäæ ÜéáéÙñ ÜÙáò 

21)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' :çÝòè 

7 æ"éAA' = ,12 æ"éAD = ,8 æ"éAB=. 
 çÝéãäØÜ âðÝØ òØ ÙñßBD'  òáÝÝÞÜ òØÝ 
 .ÜÙáòÜ éáéÙ çáÙä ÝèáÙ 

 

22) :åÜ éáéÙÜ òÝêäî áãðÝØ âáèìäñ ÜÙáòÙ 

12  = æ"éAB  ,5  = æ"éBC . çáÙ òáÝÝÞÜBC' 

 ,ÜØìÜ çÝéãäØBB'C'C éáéÙä ,ABCD  ØáÜ . 

Ø.  òØ ÙñßÜÙáòÜ ÜÙÝÚ CC'.  

Ù.  òØ Ùñß ,éáéÙÜ çÝéãäØ âðÝØAC. 

Ú.  òØ Ùñß ÜÙáòÜ çÝéãäØ çáÙ òáÝÝÞÜAC'  éáéÙäABCD. 

Û.  òØ Ùñß ÜÙáòÜ çÝéãäØ âðÝØAC' 

Ü.  òØ Ùñß.ÜÙáòÜ ßìè 

Ý.  òØ Ùñß.ÜÙáòÜ òìàêæ ßàñ 
 

23)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D'. 
 :éáéÙÜ êäî âðÝØ9 æ"éAB=. 
 ÜØìÜ çÝéãäØBB'C'C  :ØÝÜ15 æ"éBC'= . 

 çáÙ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßBC',  çÝéãäØ 

ÜØìÜBB'C'C  , ÜÙáòÜ çÝéãäØäAC'. 
 

24)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D' :åááïòæ ÜÙ , 

8 æ"éAD = , 6 æ"éAB=. 
 çÝéãäØ çáÙ òáÝÝÞÜ ÜÙáòÜAC'  éáéÙäABCD  òÙ ØáÜ. 

Ø.  ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ òØ ÙñßCC'. 

Ù. .Üäñ åáèìÜ ßàñÝ ÜÙáòÜ ßìè òØ Ùñß 
 

25) ÜèÝòè ÜÙáò ABCDA'B'C'D' ÜéáéÙñ 
 ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ .çÙäæAA'  ØÝÜ7.4  .æ"é 

ÜØìÜ çÝéãäØ âðÝØ 13 æ"éBC'=. 
 ÜØìÜ  çÝéãäØ çáÙ òáÝÝÞÜA'B  éáéÙäABCD 

 òÙ ØáÜ. 

Ø. .éáéÙÜ òÝêäî áãðÝØ òØ Ùñß 

Ù.  ßàñÝ òìàêæÜ ßàñ òØ Ùñß 

.ÜÙáòÜ äñ åáèìÜ 
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26)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' :çÝòè 
6.2  = æ"éBC  ,8  = æ"éAB  ,10  = æ"éAA'. :Ùñß  

Ø. éáéÙÜ çÝéãäØ :ACÜØìÜ çÝéãäØ ,: AD' 

ÜÙáòÜ çÝéãäØÝ: AC'. 

Ù.  çáÙ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAD'  , çÝéãäØ 

 ÜØìÜADD'A' ÜÙáòÜ çÝéãäØä ,AC' :D'AC' . 

Ú. .òìàêæÜ ßàñÝ ÜÙáòÜ ßìè òØ Ùñß 

 

27)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D'. 12 æ"éAB= . 

 éáéÙÜ çÝéãäØ âðÝØBD  ØÝÜ15  .æ"é 
 ØÝÜ ÜÙáòÜ ßìè864 ï"æé :òØ Ùñß . 

Ø.  ,ÜÙáòÜ äñ éáéÙÜ ÙßÝðBC . 

Ù.  ,ÜÙáòÜ ÜÙÝÚAA' . 

Ú.  ÜÙáòÜ çÝéãäØ çáÙ òáÝÝÞÜBD'  ÜéáéÙäABCD . 
 

28)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' :çÝòè ,(ðÝáî ÜØð) 

12 æ"éAD =  ,8 æ"éDC= ,14 æ"éCC'=. 

Ø.  ,éáéÙÜ çÝéãäØ äñ âðÝØÜ òØ ÙñßAC. 

Ù.  ÜÙáòÜ çÝéãäØ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAC' 
 éáéÙÜ çáÙäABCD. 

Ú. .ÜÙáòÜ äñ òìàêæÜ ßàñ òØ Ùñß 

Û.  .ÜÙáòÜ äñ åáèìÜ ßàñ òØ Ùñß 

 

29)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' :çÝòè (ðÝáî ÜØð) 

12 æ"éAB= ,10 æ"éAD =. çáÙñ òáÝÝÞÜ 
 ÜØìÜ çÝéãäØAB'  éáéÙÜ çáÙäABCD 

 òÙ ØáÜ . 

Ø.  ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ òØ ÙñßBB'. 

Ù.  òØ ÙñßAD' ÜØìÜ çÝéãäØ ,ADD'A'. 

Ú.  çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAD'  éáéÙÜ çáÙäABCD. 

 

2:)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D' çÙäæ ÜéáéÙñ 
 ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ âðÝØ  .(ðÝáî ÜØð)AA'   ØÝÜ10 .æ"é 

Ø.  âðÝØAB'  ÜØìÜ çÝéãäØ ,ABB'A'  ØÝÜ14  .æ"é 
 êÝîïæÜ âðÝØ òØ ÙñßAB. 

Ù.  çáÙñ òáÝÝÞÜAD' ÜØìÜ çÝéãäØ ,ADD'A', 
 éáéÙÜ çáÙäABCD  òÙ ØáÜ . 

.ÜÙáòÜ ßìè òØ Ùñß 

Ú.  .ÜÙáòÜ òìàêæ ßàñ òØ Ùñß 

35̄

40̄

A B
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D
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A'
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31)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D'  ÜÙñ 

10 æ"éAB= ,12 "éæAD =.(ðÝáî ÜØð)  
 ,ÜÙáòÜ çÝéãäØ çáÙñ òáÝÝÞÜAC'  

 éáéÙÜ çáÙäABCD  òÙ ØáÜ . 

Ø. .éáéÙÜ çÝéãäØ òØ Ùñß 

Ù. .ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß 

Ú. .ÜÙáòÜ áèì ßàñ òØ Ùñß 

 

32)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D'  (àÝàðé ÝØð) 
 :ÜÙñ10 æ"éAB= ,12 æ"éAD = ,8 æ"éAA' =. 

Ø.  âðÝØ òØ ÙñßA'D çÝéãäØ , 
 ÜØìÜADD'A'. 

Ù.  ÜÙáòÜ äñ çÝéãäØÜ âðÝØ òØ ÙñßB'D. 

 

33)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D'  .çÙäæ ÜéáéÙñ 

 åáèÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæBD Ý-BD'  :åááïòæñ âãDBD' ABD a= =. 

 çÝéãäØÜ âðÝØBD Ù çæÝéá-a. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜa Ý-a :òØ 

1.  ÜÙáòÜ âðÝØú AB. 

2.  ÜÙáòÜ ÙßÝðú AD . 

3.  ÜÙáòÜ ÜÙÝÚú AA' . 

Ù.  òØ Øîæa  ØÝÜ ÜÙáòÜ ßìè áã êÝÛá åØ30.64a. 
 

34)  ÖƩÖƩÖƩ ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  çÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæ çÙäæ ÜéáéÙñB'D'  éáéÙÙ

.çÝáäêÜ  çÝéãäØÜ êîæØæM  åáêàïÜ òØ åáðáÙêæDM Ý-BM  ðîÝèñ âã

ñäÝñæÜ  ðñáÜ òáÝÝÞ( )BMD 90= ¯BMD. 

 éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØAB  ØÝÜ5a  âðÝØÝ 

 êàïÜDM  ØÝÜ4a. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜa  êÝîïæÜ âðÝØ òØAD. 

Ù.  êàïÜ òØ åáðáÙêæAM òáÝÝÞ òØ Ùñß .MAD. 

Ú.  òØ Øîæa  ñäÝñæÜ ßàñ áã êÝÛá åØMAD  
 ØÝÜ125 .(åäñ ðìéæä äÚê) ð"æé 

 

35)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  :çÝòèBD' m= çÝéãäØÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ .BD'  éáéÙä

ABCD  ØáÜa  çÝéãäØÜ çáÙñ òáÝÝÞÜÝBD'   òáÛÛî ÜØìäABB'A'  ØáÜg. 

 òÝêîæØÙ êÙÜ , ma Ý-g  .ÜÙáòÜ ßìè òØ 

  

38̄
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;ÜááÙÝï 

36)  ÜááÙÝïÙABCDA'B'C'D'  ØÝÜ êÝîïæÜ âðÝØ8   .æ"é 

 ÜÛÝïèÜO .çÝòßòÜ éáéÙÜ áèÝéãäØ ñÚìæ ØáÜ  
 çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ØîæOA'  ÜØìäABB'A' . 

 

37)  ÜááÙÝï ÜèÝòèABCDA'B'C'D'. 

 çÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæA'C'  .çÝáäêÜ éáéÙÙ 

 ÜÛÝïèÜæE  çÝéãäØÜ äêñA'C' åáßòÝæ 

 êàïÜ òØCE  êàïä ÝãðÝØÙ ÜÝÝñÜA'E . 

Ýæã  ÜÙÝÚ åáÛáðÝæ çãEF éáéÙÜ ðÝñáææ  çÝáäêÜA'B'C'D' . 

)EF ä âèÝØæ-A'C' .( ÜÛÝïèÜF  áñØðÜ çÝéãäØÜ äê òØîæèA'C  . 
 :çæéèA'F   ,  A'CEm a= =.  òÝêîæØÙ êÙÜa Ý-m  .ÜááÙÝïÜ ßìè òØ 
 

38)  ÜááÙÝï ÜèÝòèABCDA'B'C'D' åáèÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæ .A'C' Ý-B'D'  éáéÙÙ

çÝáäêÜ Ù åáèæéæÝ-E  ÜÛÝïèÜæ .åòñáÚì òØE  òØ åáðáÙêæ 

 åáêàïÜAE, BE, CE Ý-DE 

 òáÙßðæÜ ÜðÝîÜ òðîÝèñ âãABCDE . 

Ø.  ØáÜ ÜðÝî ÝÞáØABCDE .ïæè ? 

Ù.  êàïÜ çáÙ òðîÝèñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAE  

 ÜØìÜ ðÝñáæÝAA'D'D . 

Ú.  íÝßæÝ ÜááÙÝïÜ âÝòÙ ØÝäãÜ ßìèÜ òØ Ùñß 

 ÜðÝîäABCDE  ØÝÜ ÜááÙÝïÜ äñ åáèìÜ ßàñ áã êÝÛá åØ384  .ð"æé 
 

 

  

D' 

A' 

A B 

C D 

B' 

C' 

O 
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;Üðñá Üðéèæ 

 ;ÜðÛÚÜ 

 òÝêÝîïæÜ .ÙßðæÙ ÜÞä ÜÞ åáäáÙïæÜ åáÜÞ åáêäÝîæ áèñæ áÝèÙÜ áÙßðæ ëÝÚ
 .ÜðéèæÜ áÜÙÝÚ åáØðïè åáæáØòæÜ åáéáéÙÜ áÛÝïÛï òØ åáðÙßæÜ åááÛÛîÜ 

 .çÝòßòÜÝ çÝáäêÜ éáéÙÜ áðÝñáæä âèÝØæ Üðñá ÜðéèæÙ ÜÙÝÚ äã 

 

 çÝäØñ òðÚéæÙ807 :òÝØÙÜ òÝðéèæÙ ïÝéêè 

Ø. Ýêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðéèæ.ò 

Ù. .åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðéèæ 

Ú.  .òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðéèæ 

 

;ÜðêÜ á òÝðéèæ äñ åááàðì åáðïæ çÜ ÜááÙÝïÝ ÜÙáòÜ çéáéÙñ òÝðñ 
             .ÜæØòÜÙ êÝÙáðÝ çÙäæ 

 

 

;òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðéèæ 

39)  ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙABCA'B'C'  ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ 

 åáèÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæ òÝêäîAB' Ý-AC'  ðîÝèñ âãñäÝñæÜ 

AB'C'.  êäîä âèØÜ çáÙñ òáÝÝÞÜBC  ñäÝñæÙABC  

 êäîä âèØÜÝB'C'   ñäÝñæÙAB'C' ØáÜ40̄ . 
 ØÝÜ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ âðÝØ14  .æ"é 

Ø.  ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßA'B'C'. 

Ù.  .ÜðéèæÜ ßìè òØ Ùñß 

 

3:) ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙ ABCA'B'C'  åáðáÙêæ òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ

éáéÙÙ  çÝáäêÜA'B'C'  åáèÝãáòÜ òØA'D  ,B'E Ý-C'F  

 ÜÛÝïèÙ åáãòßè ðñØM.  ÜÛÝïèÜæM  òØ åáðáÙêæ 

 åáêàïÜMC Ý-MB  ñäÝñæÜ ðîÝèñ âãMCB. 
.ÜðéèæÜ éáéÙ êÝîïæä ÝãðÝØÙ ÜÝÝñ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ 

 çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß êäîä âèØÜBC  

Ù ñäÝñæMCB  éáéÙÜ ðÝñáæäABC. 
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41)  ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙABCA'B'C'  òÝÛÝïèÜ òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñE  
Ý-F  òÝêÝîïæÜ áêîæØ ÜæØòÜÙ çÜA'B' Ý-A'C' åáêàïÜ òØ åáðáÙêæ .AE  
Ý-AF ñäÝñæÜ ðîÝèñ âã ,AEF äñ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ . 

 ØÝÜ ÜðéèæÜ10  ØÝÜ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚÝ æ"é12  .æ"é 

Ø.  ñäÝñæÜ äñ òÝêäîÜ áãðÝØ òØ ÙñßAEF. 

Ù.  ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAA'  
 ñäÝñæÜ ðÝñáæäAEF. 

 

42)  ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙABCA'B'C'  åáðáÙêæ òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ
éáéÙÙ  çÝáäêÜA'B'C'  åáèÝãáòÜ òØA'D  ,B'E Ý-C'F Ù åáãòßè ðñØ-M. 

 ÜÛÝïèÜæM  åáêàïÜ òØ åáðáÙêæMA Ý-MB  ñäÝñæÜ ðîÝèñ âãMAB. 
Ù çæÝéáÝ ÜðéèæÜ éáéÙ êÝîïæä ÝãðÝØÙ ÜÝÝñ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ-2a. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜa  êàïÜ âðÝØ òØMA . 

Ù.  êàïÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßMA  ðÝñáæÝ 

 éáéÙÜABC. 
Ú.  êÝîïæä ÜÙÝÚÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAB  

 ðÝñáæÙMAB  éáéÙÜ ðÝñáæ çáÙäABC. 
Û.  çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßMA  ÜØìÜÝAA'B'B . 

Ü.  òÝêîæØÙ êÙÜa .ÜðéèæÜ äñ åáèìÜ ßàñ òØ 
 

;åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðéèæ 

43)  ÜðñáÝ òñäÝñæ Üðéèæ ÜèÝòèABCA'B'C'  ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ 

 åááïÝñ( )AC BC= òÝêÝîïæÜ áêîæØæ .A'B' Ý-AB  êàïÜ òØ åáðáÙêæEF  . 

 éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ áã êÝÛáAB  ØÝÜk çàï ØÝÜÝ æ"é  
 áì2 éáéÙÜ ïÝñ âðÝØæ AC  :çæéè .FCE a=. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a .ÜðéèæÜ ßìè òØ 

Ù. òØ Ùñß  :áã êÝÛá åØ ÜðéèæÜ ßìè2EF CE=, 

 éáéÙÜ ßàñ áãÝABC  ØÝÜ15  .ð"æé 
 

44)  ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙABCA'B'C' åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ 

( )AC BC=  åáèÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæAB' Ý-CB'  ñäÝñæÜ ðîÝèñ âãAB'C. 

 çáÙñ òáÝÝÞÜ áã êÝÛá êÝîïæä âèØAC  ñäÝñæÙABC  

 êÝîïæä âèØÝAC Ù ñäÝñæAB'C  ØáÜ45̄  

 êÝîïæÜ äê åáñÚìè åáãèØÜ)AC  ÜÛÝïèÙE .(  òÝáÝÝÞ 

 éáéÙÜABC  :çÜACB 30  , ABC CAB 75= ¯ = = ¯. 

 ØÝÜ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ5  .æ"é 

Ø.  êÝîïæÜ âðÝØ òØ ØîæAC. 

Ù.  çÝéãäØÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßCB'  .éáéÙÜ ðÝñáæä 
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45)  Üðéèæ ÜèÝòèABCA'B'C'   åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ éáéÙÜ ÜÙñ( )AC BC= ,

 ØáÜ ïÝñÜ âðÝØk  ØáÜ ñØðÜ òáÝÝÞÝg ðÝñáæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ .ABC ðÝñáæäABC' 

 ØáÜb òÝêîæØÙ êÙÜ .k  ,g Ý-b  .ÜðéèæÜ ßìè òØ 

 

 

òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðéèæ; 

46)  ÜðéèæÙABCA'B'C'  òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ( )ABC 90= ¯ 

 òÝÛÝïèÜE ,F Ý-G  òÝêÝîïæÜ áêîæØ ÜæØòÜÙ çÜB'C' ,A'C' Ý-AB 
 éáéÙÜ òÝÛáæ òØ åáèæéæ .ðÝáØÙ ðØÝòæãABC :AB 5  , BC 12t t= =. 

 êàïÜ çáÙñ òáÝÝÞÜGE  éáéÙÜ ðÝñáæäABC  :ØáÜ36.86̄. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜt .ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ òØ 

Ù.  êàïÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßGF  
 éáéÙÜ ðÝñáæäÝABC. 

Ú.  òØ Øîæt  êàïÜ âðÝØ áã êÝÛá åØ GF  

 :ØÝÜ3825.æ"é 

 

47)     .ØÜèêàÜ òØ ßãÝÜ:  áèñä ÝòÝØ ÜîÝß ñäÝñæÙ çÝãáò 
        .ßàñ áÝÝñ åáñäÝñæ 

         êàïÜ ,ðæÝäãAD çÝãáò ØÝÜ  ñäÝñæÙABC . 

         :áã ÜØðÜABD ACDS S=. 
 

 ÜðéèæÙABCA'B'C' Þ ðñá ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñÝ òáÝ( )ABC 90= ¯ 

 òÝÛÝïèÜF Ý-G  éáéÙÜ êÝîïæ òØ òÝïäßæBC .åáÝÝñ åáïäß ÜñÝäñä 

 ÜÛÝïèÜE  êÝîïæÜ êîæØ ØáÜB'C' êàïÜ âðÝØ áã êÝÛá .EF  ØÝÜ10 æ"é 

 êÝîïæÜ âðÝØÝBC  ØÝÜ24  ñäÝñæÜ ßàñ .æ"éAFG   ØÝÜ40 .ð"æé 

Ù.  ñäÝñæÜ ØÝÜ ñäÝñæ ÜÞáØEFG .ÝáòÝáÝÝÞ òØ Øîæ ? 

Ú. .ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ òØ Øîæ 

Û.  òØ ØîæÝ 'Ø ëáêéÙ òßãÝÜñ ÜèêàÙ ðÞêáÜ 

 êÝîïæÜ âðÝØAB . ñäÝñæÙ çèÝÙòÜ :Þæð)ABF  

 êäîÜ òØ ØîæÝAB ÝêîæØÙ.(Ýßàñ ò 

Ü. .ÜðéèæÜ äñ òìàêæÜ ßàñ òØ Ùñß 
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48)  òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðñá Üðéèæ âáèìä( )ABC 90= ¯. 

 òáÛÛîÜ ÜØìÜ áã êÝÛáAA'B'B  êÝîïæÜ âðÝØ áãÝ êÝÙáð ØáÜBC  
 áì äÝÛÚ3 æ-AB.  òÝÛÝïèÜE Ý-G  áêîæØ äê òÝØîæè 

 òÝêÝîïæÜB'C' Ý-AB  .ÜæØòÜÙ 
 åáêàïÜ òØ åáðáÙêæA'G ,A'E Ý-GE. 

Ø.  êàïÜ çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßGE  
.éáéÙÜ ðÝñáæÝ 

Ù. áÝÝÞÜ òØ Ùñß êàïÜ çáÙ òðîÝèÜ òGE  
 ðÝñáæÝ ÜØìÜAA'B'B. 

Ú.  :áã çÝòèEGA' 69= ¯ òáÝÝÞ òØ Ùñß  .EA'G . 
 

 

 
 
 

;Üðñá ÜÛáæðáì 

 ;ÜðÛÚÜ 

ÜÝÝÜæÜ ,ÝÜñäã êäÝîææ áÝèÙÜ áÙßðæ ëÝÚ  åáØîÝáÜ òÝêÝîïæÝ ,ÜÛáæðáìÜ éáéÙ òØ
 ÜÛáæðáìÙ .ÜÛáæðáìÜ ÛÝïÛï òØðïèÜ òßØ ÜÛÝïèÙ åáñÚìèÝ êäÝîæÜ áÛÝïÛï äãæ

.åáÝÝñ òÝêÝîïæÜ äã Üðñá 

 çÝäØñ òðÚéæÙ807 :òÝØÙÜ òÝðñáÜ òÝÛáæðáìÙ ïÝéêè  

Ø.  ÜÛáæðáì.çÙäæ ÜéáéÙñ 

Ù. .êÝÙáð ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì 

Ú. .òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì  

Û. .åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì 

Ü. .òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì 

 

 

;ÜðÛÚÜ  ÜÛáæðáìÜ äñ ñØðÜ ÛÝïÛïæ ØîÝáÜ êàï ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ 
               .éáéÙÜ ðÝñáæä âèÝØæÝ 

 
;àìñæ Ú ,Üðñá ÜÛáæðáìÙ äÚêæÜ Þãðæ òÛÝïèÙ äìÝè Ûáæò ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝ 
              åéÝßÜ  .éáéÙÜ êäÝîæ òØ 

  

ðÝñáæ 
 éáéÙÜ 

ðÝñáæ 
 éáéÙÜ 

ÜÛáæðáìÜ ÛÝïÛï 

 

ÜÛáæðáìÜ ÛÝïÛï 
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ÛáæðáìÜ áéáéÙ äñ áðÝñáæ âòß êáìÝæ åáØÙÜ åáðÝáØÙ Þãðæ òÛÝïè òèæÝéæ ÝÙÝ òÝ
 äÚêæÜ.åáêäÝîæÜ òØ åéÝßÜ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ;ÜÛáæðáì ßìè ØÝÜ ÜéáéÙ ßàññ ÜÛáæðáì ßìèS  ÜÜÙÝÚÝh  :ØÝÜ
3

S h
V

Ö
=. 

 

êÝÙáð ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì; 

49) òääãÝñæ òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòè 
 (êÝÙáð ØÝÜ éáéÙÜ)SABCDêÝîïæ âðÝØ . 

 ØÝÜ éáéÙÜ25 êÝîïæ çáÙ òáÝÝÞÜ .æ"é 
 òÙ òáÝÝÞ ØáÜ éáéÙä áÛÛî. 

Ø. .éáéÙÜ çÝéãäØ òØ Ùñß  

Ù. áìÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß.ÜÛáæð 

Ú.  ÜÛÝïè çæéE  êîæØãBC                   òáÝÝÞÜ òØ ÙñßÝ
 çáÙñSE   .ÜÛáæðáìÜ éáéÙä 

 

4:)  òääãÝñæ òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD . 
 ØÝÜ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ12 .æ"é 
 ØÝÜ áÛÛî êÝîïæ âðÝØ20  .æ"é 

Ø.  .òáÛÛî ÜØì äñ ÜÙÝÚ âðÝØ Ùñß 

Ù. .ÜÛáæðáìÜ äñ åáèìÜ ßàñ òØ Ùñß 

Ú.  .éáéÙä áÛÛî êÝîïæ çáÙ òáÝÝÞ Ùñß 

 

35̄

S
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D
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51)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèABCDS  êäî âðÝØ äêÙ êÝÙáð ÜéáéÙña òÝêÝîïæ âðÝØ .
 ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ3a  çÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæ .AC  ÜÛÝïèÜ òØ åáèæéæ ÝáäêÝE 

  äñ éßáÙ ÝòÝØ òïäßæÜ1:3 
CE 1

AE 3

å õ
=æ ö

ç ÷
 . 

 ÛÝïÛïÜæS  êàïÜ òØ åáðáÙêæSE . 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜa .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ 

Ù.  êàïÜ çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSE  
.ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚä 

Ú.  òØ Øîæa  ÜÛáæðáìÜ äñ òìàêæÜ ßàñ áã êÝÛá åØ 

 :ØÝÜ560  .ð"æé 
 

52) ÝèÝòè :òÝðñá òÝáêÝÙáð òÝÛáæðáì áòñ òSABCD Ý-S'A'B'C'D' . 

 ØÝÜ ÜèÝñØðÜ ÜÛáæðáìÙ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØa  ØÝÜ ÜÜÙÝÚÝ2a . 
 ØÝÜ ÜááèñÜ ÜÛáæðáìÙ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ2a ÜÜÙÝÚÝ  ØÝÜa. 

Ø. .ðòÝá äÝÛÚ ßìè ñá ÜÛáæðáì ÝÞáØä êÙï 

Ù.  ÜÙÝÚÜ òØ åáèñæ òêã çßìèñ âã ÜÛáæðáì äã äñ 

 ÜÜÞ ÜáÜá :ØÝÜÝ3a.  êÝîïæÜ çáÙ éßá òØ Øîæ 
 ÜÛáæðáìÜ äñ áÛÛîÜSABCD   áÛÛîÜ êÝîïæä 

 ÜÛáæðáìÜ äñS'A'B'C'D' . 

Ú.  òÝÛáæðáìÜ áòñ ßìèñ ðßØæ áã òèêÝà ÜèÛ 
,ÜÜÞ  .ÜÜÞ çÜäñ åáèìÜ ßàñ åÚ áðÜ 

 ?òïÛÝî ÜèÛ åØÜ 
.åáØòæ ÙÝñáß òÝêîæØÙ âòèêà òØ ßãÝÜ 

 

53)  .ÜðñáÝ òääãÝñæ òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòè 
 ØÝÜ éáéÙÜ êÝîïæ äñ ÝãðÝØ10  ØÝÜ áÛÛîÜ êÝîïæÜ äñ ÝãðÝØÝ æ"é16  .æ"é

:òØ Ùñß 

Ø. .éáéÙÜÝ áÛÛîÜ êÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ 

Ù. .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ 

Ú.  çáÙñ òáÝÝÞÜ.éáéÙÜÝ òáÛÛîÜ ÜØìÜ 

Û. .ÜÛáæðáìÜ ßìè 

Ü.  .ÜÛáæðáìÜ äñ åáèìÜ ßàñ 

 

54)  ØÝÜ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ .ÜðñáÝ òääãÝñæ ,òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèb  òáÝÝÞÜÝ
 ØáÜ éáéÙä áÛÛîÜ êÝîïæÜ çáÙña òÝêîæØÙ êÙÜ .b Ý-a  ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ

 .Üäñ òìàêæÜ ßàñ òØÝ 
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55)  ØÝÜ éáéÙÜ êÝîïæ äñ ÝãðÝØ .ÜðñáÝ òääãÝñæ ,òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèa 
 ØáÜ òÝãÝæé òÝáÛÛî òÝØì áòñ çáÙñ òáÝÝÞÜÝb òáÛÛî ÜØì äñ éáéÙÜ òáÝÝÞ .

 ØáÜg  òÝêîæØÙ êÙÜ .b  òØsing. 
 

56)  åááÛÛî òÝêÝîïæ áèñ çáÙñ òáÝÝÞÜ .ÜðñáÝ òääãÝñæ ,òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòè
 ØáÜ åáãÝæé2a  ØáÜ åááÛÚè åááÛÛî òÝêÝîïæ áèñ çáÙñ òáÝÝÞÜÝ2b . 

 :ßãÝÜ
sin 1

sin 2

a

b
=. 

 

57)  ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ .ÜðñáÝ òääãÝñæ ,òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèh  çáÙñ òáÝÝÞÜÝ
 ØáÜ òÝáÛÛî òÝØì áòñb . 

 :ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ äñ éáéÙÜ êÝîïæ áã ÜØðÜ2cos

cos
2

h
b

b
Ö -. 

 

58)  ÜááÙÝïÙABCDA'B'C'D'  ÜÛáæðáì ÜæÝéßSABCD  ÜÙñ 
 éáéÙ äê ßèÝæ ÜÛáæðáìÜ éáéÙ .åáÝÝñ òÝêÝîïæÜ äã 

.ÜááÙÝïÜ  äñ áÛÛîÜ êÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ Øîæ 
 åÜäñ ,ÜááÙÝïÜ äñ òáÛÛî ÜØìä ÜÛáæðáìÜ 

 .ëòÝñæ ÛÝïÛï 
 
  

;çÙäæ ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì 

59)  ÜðñáÝ òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD 
:åÜ éáéÙÜ òÝêäî áãðÝØ .çÙäæ ÜéáéÙñ 

12  = æ"éAB ,5  = æ"éBCÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ âðÝØ . 

 :ØÝÜ15  = æ"éSO . 

Ø. .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß  

Ù. .éáéÙÜ çÝéãäØ âðÝØ òØ Ùñß 

Ú. .éáéÙä áÛÛî êÝîïæ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 

 

5:)  Üðñá òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD 
:åÜ éáéÙÜ òÝêäî áãðÝØ .çÙäæ ÜéáéÙñ 

12  = æ"éAB ,5  = æ"éBCÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ âðÝØ . 

 :ØÝÜ15  = æ"éSH . 

Ø.  òáÛÛîÜ ÜØìÜ ÜÙÝÚ òØ ÙñßSBC. 

Ù.  òáÛÛîÜ ÜØìÜ ÜÙÝÚ òØ ÙñßABS. 

Ú. .ÜÛáæðáìÜ äñ òìàêæÜ ßàñ òØ Ùñß 

Û.  ÜÛÝïèÜE  êîæØ ØáÜBC . 

 çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSE  éáéÙäABCD. 

12æ"é
æ"é

5O

S

A

CD

B

A' 

 

 

A 

D' 

 
 

D 

B' 

 

 

B 

C' 

 
 

C 

S  

æ"é
15

æ"é12

æ"é
5

S

B

D C

A

H 
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61) òêÙÝðæÝ Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòè 
 ÜéáéÙñABCD .çÙäæ ØÝÜ 

 éáéÙÜ çÝéãäØ âðÝØ :çÝòèAC  ØÝÜ10  .æ"é 
 ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚSO  ØÝÜ12  .æ"é 

Ø. .áÛÛîÜ êÝîïæÜ âðÝØ òØ Ùñß 

Ù.  .éáéÙä áÛÛî êÝîïæ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 

Ú.  òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñ ñØðÜ òáÝÝÞ áã çÝòèSBC Ü Øá . 

 éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ òØ ÙñßBC. 

Û.  êÝîïæÜ âðÝØ òØ ÙñßAB áìÜ ßìè òØÝ.ÜÛáæð 

 

62)  ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCDÜðñáÝ òêÙÝðæ , 
 .çÙäæ ÜéáéÙñE  êîæØBC .16  = æ"éAB . 

 :ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ10  = æ"éSO . 

Ø.  êàïÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSE 
 ÜÛáæðáìÜ éáéÙäABCD . 

Ù.  êÝîïæ òØ ÙñßBC çÝòè åØ 

 ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ßìè áã480  .ï"æé 

Ú. Ù çæé-F  êÝîïæÜ êîæØ òØAB . 

 çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSF   .ÜÛáæðáìÜ éáéÙä 

   

63)  ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  òáÛÛî ÜØì äñ ñØðÜ òáÝÝÞ .çÙäæ ÜéáéÙñSAB  
 ØáÜ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ .AB ä ÜÝÝñ-12  .æ"é 

Ø.  ÜÙÝÚÜ âðÝØ òØ ÙñßSE  ÜØìÜ äñSAB. 

Ù.  áÛÛîÜ êÝîïæÜ âðÝØ òØ ÙñßSA. 

Ú.  êÝîïæÜ âðÝØ áã çÝòèAD  ØÝÜ8  .æ"é 
 .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß 

Û. .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 

Ü.  êàïÜ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSE  .ÜÛáæðáìÜ éáéÙä 

Ý. ß.éáéÙä áÛÛî êÝîïæ çáÙ òáÝÝÞ Ùñ 

 

64)  ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD ÜðñáÝ òêÙÝðæ 
 êÝîïæÜ âðÝØ .çÙäæ ÜéáéÙñAB  ØÝÜ15 æ"é . 

 ÜÙÝÚÜSE  òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñSAB   ØÝÜ20  .æ"é 
 ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚSO  ØÝÜ18 .æ"é 

Ø.  éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ òØ ÙñßAD. 

Ù.  òáÛÛîÜ ÜØìÜ ÜÙÝÚ òØ ÙñßSBC. 

Ú. .ÜÛáæðáìÜ äñ òìàêæÜ ßàñ òØ Ùñß 

 

40̄
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65)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD éáéÙÜ .ABCD ØÝÜ 
 :ÝÙñ çÙäæ ØÝÜ8  = æ"éAB ,6  = æ"éBC . 

 ØÝÜ áÛÛî êÝîïæ âðÝØ17  .æ"é 

Ø.  òáÝÝÞÜ òØ Ùñß. 

Ù.  òáÝÝÞÜ òØ Ùñß . 

Ú. .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 

 

66)  ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD ÜðñáÝ òêÙÝðæ 
ÜÝÝñ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ .çÙäæ ÜéáéÙñ 

ä-24  ÜÙÝÚÜ .æ"éSE  òáÛÛîÜ ÜØìÙSBC  
ä ÜÝÝñ-26 .æ"é :òØ Ùñß 

Ø.  êÝîïæÜ âðÝØAB. 

Ù.  êàïÜ çáÙ òáÝÝÞÜSE   éáéÙäABCD. 

Ú.  ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ßìè2400  .ï"æé 

 êÝîïæÜ âðÝØ òØ ÙñßBC. 

 

67)  ÜðñáÝ òêÙÝðæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD. 
áãðÝØ .çÙäæ ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ éáéÙ 

 :åÜ éáéÙÜ òÝêäî5  = æ"éBC  ,12  = æ"éAB. 
 äñ ñØðÜ òáÝÝÞÜ ÜØìÜ òáÛÛîSBC ØáÜ . 

Ø. .áÛÛî êÝîïæ âðÝØ Ùñß 

Ù.  ÜØìÜ ßàñ òØ ÙñßSBC. 

Ú. ÙÝÚ òØ Ùñß ,ÜÛáæðáìÜ ÜSO . 

 

68)  éáéÙÜABCD   Üðñá ÜÛáæðáì äñ 
 òêÙÝðæÝSABCD .(ðÝáî ÜØð) çÙäæ ØÝÜ 
:çÝòè17 æ"éAD =  ,25 æ"éAB=  ,12 æ"éSH=. 

Ø.  .ÜÛáæðáìÜ äñ éáéÙÜ çÝéãäØ òØ Ùñß 

Ù. .ÜÛáæðáìÜ äñ áÛÛîÜ êÝîïæÜ òØ Ùñß 

Ú. çáÙä áÛÛî êÝîïæ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 
 éáéÙ.ÜÛáæðáìÜ 

 

69)  éáéÙÜABCD Üðñá ÜÛáæðáì äñ 
 òêÙÝðæÝSABCD .(ðÝáî ÜØð) çÙäæ ØÝÜ 
:çÝòè  15 æ"éAD = , 20 æ"éAB= ÜÙÝÚÜ . 

 òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñSAB ØÝÜ 22 æ"éSE=. 

Ø. .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß 

Ù. .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 

Ú.  ðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSE  çáÙä.ÜÛáæðáìÜ éáéÙ 

CSA

CSB
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6:)  éáéÙÜABCD òêÙÝðæÝ Üðñá ÜÛáæðáì äñ SABCD 
 .(ðÝáî ÜØð) çÙäæ ØÝÜ 

:çÝòè 16 æ"éAD =  ,17 æ"éAB= . 

 òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñ ÜÙÝÚÜSAB ØÝÜ 12 æ"éSE=. 

Ø. .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß 

Ù. .ÜÛáæðáìÜ äñ áÛÛîÜ êÝîïæÜ âðÝØ òØ Ùñß 

Ú.  çáÙä áÛÛîÜ êÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 
 .ÜÛáæðáìÜ éáéÙ 

 

71)  éáéÙÜABCD òêÙÝðæÝ Üðñá ÜÛáæðáì äñ SABCD 
.(ðÝáî ÜØð) çÙäæ ØÝÜ  

:çÝòè 20 æ"éAB=, 8 æ"éSH= . 

 ÜØìÜ äñ ÜÙÝÚÜ òáÛÛîÜSAB ØÝÜ 12 æ"éSE=. 

Ø. Ùñß  âðÝØÜ òØAD . 

Ù.  âðÝØ òØ ÙñßDH. 

Ú. .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 

 

72)  éáéÙÜABCD òêÙÝðæÝ Üðñá ÜÛáæðáì äñ SABCD 
  .(ðÝáî ÜØð) çÙäæ ØÝÜ 

:çÝòè 15 æ"éAB= ,20 æ"éBC=  .E êîæØÜ ØáÜ 

 äñAB ðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ .SE  òÙ ØáÜ éáéÙä55̄. 

Ø. .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß  

Ù. F  äñ êîæØÜ ØáÜBC òáÝÝÞ òØ Ùñß . 

 ðñáÜ çáÙñSF  .ÜÛáæðáìÜ éáéÙ çáÙä 

Ú.  òáÛÛîÜ ÜØìÜ ÜÙÝÚ òØ ÙñßSAB. 

Û.  ÜØìÜ ßàñ òØ ÙñßSAB. 
 

73)  éáéÙÜABCD òêÙÝðæÝ Üðñá ÜÛáæðáì äñSABCD   
ØÝÜ  ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ .(ðÝáî ÜØð) çÙäæØÝÜ 17  .æ"é 

 òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñ ÜÙÝÚÜSAB ØÝÜ 22 æ"éSE=.  

Ø. ðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß SE çáÙä 
 .ÜÛáæðáìÜ éáéÙ 

Ù.  ,éáéÙÜ êÝîïæ òØ ÙñßBC. 

Ú.  ,éáéÙÜ êÝîïæ òØ ÙñßAB ßìè åØ , 
 ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ1000 .ï"æé 
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74)  éáéÙÜABCD  Üðñá ÜÛáæðáì äñ 

 òêÙÝðæÝSABCD .(ðÝáî ÜØð) çÙäæ ØÝÜ 
:çÝòè 15 æ"éAD =  ,20 æ"éAB= . 

 ñØðÜ òáÝÝÞ òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñSAB òÙ ØáÜ 38̄. 

Ø.  òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñ ÜÙÝÚÜ òØ ÙñßSAB. 

Ù.  çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSF  .ÜÛáæðáìÜ éáéÙ çáÙä 

Ú. .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß 
 

75)  éáéÙÜABCD  Üðñá ÜÛáæðáì äñ 

 òêÙÝðæÝSABCD  .(ðÝáî ÜØð) çÙäæ ØÝÜ 
:çÝòè 15 æ"éAD =  ,20 æ"éAB= . 

 òáÝÝÞ òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñ ñØðÜSAB   òÙ ØáÜ38̄. 

Ø.  ÜØìÜ ÜÙÝÚ òØ ÙñßSAB. 

Ù. .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß 

Ú.  ÜØìÜ äñ ñØðÜ òáÝÝÞ òØ ÙñßSAD. 
 

76)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD .çÙäæ ÜéáéÙñ  åááÛÛîÜ òÝêÝîïæÜ áêîæØæ

 çÙäæÜ ðîÝèñ âã åáêàï åáðáÙêæEFGH . 

 ØÝÜ ÜÞ çÙäæ ßàñ áã êÝÛá48  âðÝØ áãÝ ð"æé 
 ØÝÜ Ýäñ çÝéãäØÜ10    .æ"é 

 òáÝÝÞÜHSF  òÙ ØáÜ50̄ . 

Ø.  éáéÙÜ òÝÛáæ òØ ØîæABCD. 

Ù.  .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ Øîæ 

Ú.  .ÜÛáæðáìÜ äñ åáèìÜ ßàñ òØ Ùñß 
 

77) òßØÜ :çÙäæ çéáéÙñ òÝðñá òÝÛáæðáì áòñ òÝèÝòè- SABCD  
 ÜááèñÜÝú S'A'B'C'D'.  åáêàïÜSH Ý-S'H'  áòñ äñ åáÜÙÚÜ ÜæØòÜÙ åÜ

.òÝÛáæðáìÜ  :áã êÝÛáAB 2  , BC  , HS 3k k k= = =  
 :áãÝA'B' 3  , B'C'  , H'S' 2k k k= = =. 

Ø. áèìä òÝèêà ðìéæ â-  .ïæè .òÝáÝÚñ ÝäØÝ òÝèÝãè ÝäØ êÙï 

1. .åáèì ßàñ ÝòÝØ òÝÛáæðáìÜ áòñä 

2. .ßìèÜ ÝòÝØ òÝÛáæðáìÜ áòñä  

3.  áÛÛî êÝîïæ çáÙñ òáÝÝÞÜ òÝÛáæðáìÜ áòñÙ 
.ÜÝÝñ ÜÛáæðáìÜ éáéÙä 

4.  ÜÛáæðáìÙ áÛÛî êÝîïæ âðÝØSABCD  ðòÝá äÝÛÚ 

 ÜÛáæðáìÙ áÛÛî êÝîïæ âðÝØæS'A'B'C'D'. 
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Ù.  äñ âðêÜ òØ Øîæk  áòñ äñ åáßìèÜ åÝãé ÝðÝÙêÙ 
 äñ êÝîïæ âðÝØ òäêÙ ÜááÙÝï äñ Üßìèä ÜÝÝñ ÜáÜá òÝÛáæðáìÜ4  .æ"é 

 

78)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD .çÙäæ ÜéáéÙñ 
 éáéÙÜ êÝîïæ áã êÝÛáBC Ù çæÝéáÝ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚä ÝãðÝØÙ ÜÝÝñ-t. 

 éáéÙÜ çÝéãäØ áã çÝòè çã ÝæãAC  áì äÝÛÚ4  êÝîïæÜæBC. 
Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜt  êÝîïæÜ âðÝØ òØAB. 
Ù.  ÜÙÝÚ ÛðÝÜSH  êÝîïæäBC  ðÝñáæÙ 

 ÜØìÜSBC  òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßÝ 
 éáéÙÜ ðÝñáæ çáÙä ÝèáÙABCD. 

Ú. .åáãÝæé åèáØñ åááÛÛî òÝêÝîïæ áèñ çáÙñ òÝáÝÞÜ òØ Ùñß 

Û.  ÜØìÙ åáèÝãáòÜ òñáÚì òØ åáèæéæSBC Ù-N. àï åáðáÙêæ ØîÝáÜ ê
 åáèÝéãäØÜ òñáÚì òÛÝïèæ éáéÙÜ ðÝñáæÙABCD  ÜÛÝïèäN . 

.éáéÙÜ åê ðîÝá ØÝÜñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 
 

 

;òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì 

79)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC .òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ 
 ÜÙÝÚÜ òØ åáðáÙêæSD  òáÛÛîÜ ÜØìÙASB  ÜÙÝÚÜ òØ çãÝCD  

 éáéÙÙABC ØáÜ ÜðéèæÙ òáÛÛî ÜØì äñ éáéÙÜ òáÝÝÞ .50̄  
 :ØÝÜ òìàêæÜ ßàñÝ89.38 ð"æé . 

Ø. .ÜðéèæÜ äñ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ òØ Øîæ 

Ù. .ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ òØ Øîæ 

Ú.  òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSDC.  

Û.  êÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSC ÛáæðáìÜ éáéÙä .Ü 

 

7:)  .ÜðñáÝ òääãÝñæ ,òñäÝñæ ÜÛáæðáì ÜèÝòè 
 ØÝÜ éáéÙÜ êÝîïæ äñ ÝãðÝØ12  ØÝÜ áÛÛîÜ êÝîïæÜ äñ ÝãðÝØÝ æ"é14 .æ"é 

Ø.  .ÜÛáæðáìÜ éáéÙÝ áÛÛîÜ êÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 

Ù.  .ÜÛáæðáì ÜÙÝÚ òØ Ùñß 

Ú.  .ÜÛáæðáìÜ éáéÙÝ òáÛÛîÜ ÜØìÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 

Û. òÝØì áòñ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß  .ÜÛáæðáìÙ òÝãÝæé òÝáÛÛî 

 

81)  òÝáÛÛî òÝØì áòñ çáÙñ òáÝÝÞÜ .ÜðñáÝ òääãÝñæ ,òñäÝñæ ÜÛáæðáì ÜèÝòè

 ØáÜ òÝãÝæéb ØáÜ òáÛÛî ÜØì äñ éáéÙÜ òáÝÝÞ .g :ßãÝÜ .
1

sin sin
2 2

b
gÖ = . 
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 ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì;åááïÝñ 

82)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC  åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ( )AC BC=. 

 êÝîïæä åáÜÙÚ åáðáÙêæSC  òÝØìÜ áðÝñáæÙSAC Ý-SBC òðîÝèÜ òáÝÝÞÜñ âã 

 ØáÜ ÝäØ åáðÝñáæ çáÙADB 42= ¯ êÝîïæÜ âðÝØ áã êÝÛá .AB  ØÝÜ8  .æ"é 

 ÜÙÝÚÜAD  ÜØìÙSAC  êÝîïæÜ òØ ïäßæSC  :éßáÙ
DC 2

SD 3
= . 

Ø.  ÜÙÝÚÜ âðÝØ òØ ÙñßAD. 

Ù.  ÜØìÙ ñØðÜ òáÝÝÞ òØ ÙñßSAC. 

Ú.  éáéÙÜ ñäÝñæ ßàñ òØ ÙñßABC . 

 

83)  ÜðñáÝ òääãÝñæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC. 

 åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ éáéÙÜ( )AC BC=, 

 ÝïÝñ âðÝØk  ØáÜ Ýäñ ñØðÜ òáÝÝÞÝ2g ÜÛáæðáìÙ áÛÛî êÝîïæ äã âðÝØ . 

 ØÝÜ åÚk òÝêîæØÙ êÙÜ .k Ý-g  .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ 
 

 

;òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì 

84)  ÜÛáæðáì ÜèÝòè ÜðñáSABC  òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ( )ABC 90= ¯. 

 ÜÙÝÚ åáðáÙêæ ÝÞ ÜÛáæðáìÙSD  òáÛÛîÜ ÜØìÙSBC  ñäÝñæÜ ðîÝèñ âãSAD. 
 :çæéè ÝÙÝ åááïÝñ ÜÝÝñ ØÝÜ ÜÞ ñäÝñæ áã êÝÛáSA AD 2m= =. 

 çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜÜÙÝÚÜSD   êàïÜÝAD Ù çæÝéò-SDA a= . 

Ø.  ÜÙÝÚÜ áã ÜØðÜSD  ÜØìÙSBC  ÝãðÝØÙ ÜÝÝñ 

 éáéÙÜ êÝîïæäAB . 

Ù. ñäÝñæÜ äê ðæÝä çòáè Üæåá SAB Ý-SAD  
 ?ÜÞ ÜðïæÙ 

Ú.  òÝêîæØÙ êÙÜ , m a  .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ 

 

85) .òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ÜéáéÙñ ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜÛáæðáì ÜèÝòè 

 ØÝÜ ñäÝñæÙ åáÙîáèÜæ ÛßØc  ØáÜ ÝäÝæñ òáÝÝÞÜÝa êÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ .
 ØáÜ éáéÙä áÛÛîÜb òÝêîæØÙ êÙÜ .c ,a Ý-b  .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ 
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .Ø10.748  .Ù   .æ"é1155.2 ï"æéV = , 660.959 ð"æéS=. 
        .Ú14.68  ,æ"é18.19  .æ"é  .ÛAC'B 36.21= ¯. 
3)    .Ø16.29  .Ù   .æ"é11.518  .Ú   .æ"é12.23  .Û   .æ"é1622.485 ï"æéV =.  
4)    .Ø11  .Ù   .æ"é34.51̄    .Ú11.313 "é  .æ5)    .Ø8.13  .Ù   .æ"é33.09  .ð"æé  

6)    .Ø51  .æ"é   .Ù8.1̄.    7)  .Ø4    .æ"é4.47 "é   .æ8) Ø.
2

tan

h

a
  .Ù

3

2

2

tan

h

a
. 

9)    .Ø
DOG

3
S

4 2

ka
= .Ù   .

1

2

a

h
= .    :)  .Ù0 90b¯< < ¯ . 

21) 16.031 æ"éBD'= ,  D'BD 25.89= ¯. 

22)  .Øæ"é    .Ùæ"é    .Ú     .Ûæ"é   
      .Üï"æé      .Ýð"æé     .    23). 
24) .Ø21.44æ"é'CC = Ù.ï"æé,ð"æé  . 
25)  .Øæ"é  ,æ"é   .Ùð"æé  ,ð"æé. 

26)  .Øæ"é  ,æ"é   ,æ"é    .Ù. 
        .Úï"æé   ,ð"æé.   27) .Øæ"é=BC   .Ùæ"é   .Ú. 
28)   .Øæ"é     .Ù   .Ú560  .Û   ð"æé752    .ð"æé 
29)   .Øæ"é    .Ùæ"é   .Ú . 
2:) .Ø  æ"é    .Ù  ï"æé    .Ú434.4  .ð"æé 

31) .Ø æ"é  .  .Ùæ"é    .Ú ð"æé . 

32) .Øæ"é    .Ùæ"é. 
33)  .Ø1 .cosa a   2. sina a   3. tana a    .Ù53.13̄  . 

34) Ø.7a  .Ù70.6̄  .Ú5a=  .    35) 3 2 2sin sin cos sinV m a g g a= Ö Ö - . 

36) 24.095̄.   37) ( )
3

sin 2 cosm a a. 

38)  .Ù  .êÝÙáð ÜéáéÙñ Üðñá ÜÛáæðáì ØáÜ ÜðÝîÜ .Ø24.1̄  .Ú
1

341
3

  .ï"æé 

39)  .Ø68.160 .ð"æé   .Ù2250 .ï"æé    3:) 73.89̄. 
41)  .Ø13 æ"é ,13  ,æ"é5 æ"é.Ù  .19.84̄  . 

42)  .ØMA 2.3a=   .Ù60̄  .Ú73.9̄  .Û14.47̄   .Ü215.46P a= . 

43) Ø.
315 tan

8

k
V

a
=  .Ù15

3
   .ï"æé   44)  .Ø10 .Ù  .æ"é26.56̄  . 

45) 31
sin cos tan

2 2
V k

g
g b=    46) .Ø4.875t  .Ù39.1̄ .Ú8t=  . 

47)  .åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ .Ù66.42 , 47.15¯ ¯    .Ú84  .æ"é    .Û10  .æ"é    

       .Ü60 84   .ð"æé   48) .ØEGH 32.31= ¯   .ÙB'GE 53.3= ¯    .ÚGA'E 75.6= ¯. 

49)   .Ø æ"é    .Ùæ"é    .Ú. 

4:)  .Ø æ"é  .Ùæ"é   .Ú. 

4.195'CC =13AC=17.886̄13.66'AC =

251.7V =142.63M =' 30.96AC B= ¯

1029.36V =696.46P=

9.82AB=10.688BC=303.5184M =513.43P=

10.121AC=11.766'AD =14.227'AC =34.22̄

496V =284M =98h=28.072̄

14.42AC=44.15̄

8.4'BB =13.06'AD =40.03̄

9.8AB=1,167.9V =

15.6212.2h=776.8P=

14.42'A D=17.55'B D=

35.3612.378h=44.72̄

19.079601.89P=64.896̄
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51) .Ø8.5a  .Ù6.9̄  .Ú2a=    .  52) .Ø3 3

S'A'B'C'D' SABCD

4 2

3 3
V a V a= > =   áì .Ù

19
4

82
. 

       êÝà ÜèÛ .Ú Ü2 2

' ' ' ' ' 9 7S A B C D SABCDP a P a= ¸ º. 

53) .Ø63.77̄  .Ù 206 .Ú    æ"é70.79̄     .Û478.42  .Ü    ï"æé402.65   .ð"æé 

54) 
3

2 2tan 1 1
 , 2 tan

2 43 2

b a
V M b a= = +     .55) 

1
sin

1 cos
g

b
=
-

    .58) 30̄. 

59)    .Øï"æé      .Ùæ"é   .Ú. 
5:)   .Øæ"é     .Ùæ"é     .Úð"æé  .Û. 
61)  .Øæ"é    .Ù   .Úæ"é  .Ûæ"é ,ï"æé 
62)  .Ø   .Ùæ"é  .Ú   . 

63)  .Øæ"é   .Ùæ"é     .Úæ"é   .Ûï"æé   
         .Ü    .Ý. 
64)  .Øæ"é    .Ùæ"é  .Ú 640 ð"æé. 

65)  .Ø   .Ù   .Ú 260 ï"æé  . 
66)  .Øæ"é  .Ù   .Úæ"é. 
67)  .Øæ"é   .Ùð"æé    .Úæ"é. 

68)  .Øæ"é     .Ùæ"é     .Ú. 
69) .Øæ"é    .Ù ï"æé    .Ú . 

6:)  .Øæ"é    .Ùæ"é     .Ú . 

71) .Ø  17.89  =AD  .Ù  . æ"é    Ú. ï"æé . 
72)  .Øæ"é   .Ù   .Úæ"é    .Ûð"æé . 
73) .Ø      .Ùæ"é  .Ú æ"é. 
74)  .Øæ"é    .Ù   .Úæ"é   . 
75) .Ø    æ"é .Ùæ"é   .Ú . 
76)  .Ø12 Ý æ"é-16  .Ù  .æ"é21.44  .Ú .æ"é823 "æéð. 

77) Ø .1.  :ØÝÜ ßìèÜ .çÝãè32V k=  . 
           2. .çÝãè Øä   :çÜ òÝäÙïòæÜ òÝáÝÝÞÜ69.56  , 51.67¯ ¯ . 

           3.  :äÙïòæ .çÝãè10.25 6.5k k>.Ù  .3 16k= . 

78)  .ØAB 15t=    .ÙSHM 27.31= ¯    .ÚASC 126.86= ¯    .ÛNMH 14.47= ¯. 
79)  .Ø10  .Ù  .æ"é5.21 .Ú  .æ"é61̄.Û .42̄  . 

7:) .Ø60.339̄   .Ù148.Ú    .æ"é74.106̄     .Û67.2̄. 

82)  .Ø16.11 .Ù  .æ"é53.13̄   .Ú27.47 "æéð. 

83) 
3 2sin 2 4cos 1

12cos

k
V

g g

g

Ö -
=    . 

84) .ØSD AB 4 cosm a= = .Ú  .åáììÝß åáñäÝñæÜ .Ù2 3 cosm a.  

85) 
3 tan

12 tan sin

c
V

b

a a
=. 

  

300V =1366.57̄

16.15515.207263.26M =68.2̄

1367.38̄8.89BC=4.579AB=162.83V =

51.34̄9BC=65.77̄

11.284SE=12.78SA=10.551h=337.632V =

69.24̄55.65̄

17.435AD=19.5SF=M =

34.21̄20.328̄V =

20AB=67.38̄15BC=

6.97616.282
SBCSD =2.533h=

30.2319.338.44̄

20.68h=2,068.2V =70.07̄

8.94h=14.737.45̄

13.42DH =954.1V =

14.28h=62.29̄17.43130.7

50.6̄27.93BC=6.32AB=

29.0475.03̄28.05h=

29.0428.05h=28.27̄
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;ëéÝè äÝÚðáò 

;ÜÙáò 

2)  ÜÙáòÜ éáéÙABCDA'B'C'D'  Ýêäî âðÝØñ êÝÙáð ØÝÜ10  .æ"é 
 ØÝÜ ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ24  ÜÛÝïèÜ .æ"éE  êîæØ äê òØîæè 

 êÝîïæÜA'B'  åáêàïÜ òØ åáðáÙêæ ÜèææÝCE Ý-DE. 

Ø.  êàïÜ âðÝØ òØ ÙñßCE.  

Ù.  òáÝÝÞ òØ ÙñßCED. 

Ú.  ÜÙÝÚ åáÛáðÝæEF  ñäÝñæÜ ðÝñáæÙCDE. 
ß éáéÙÜ ðÝñáæ åê ðîÝá ØÝÜñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñABCD  . 

 

3)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  çÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæ êÝÙáð ÜéáéÙñD'B. 
 ÜÙáòÜ éáéÙä ÜÙáòÜ çÝéãäØ çáÙñ òáÝÝÞÜCDAB  ØáÜ56̄. 

 ÜÙáòÜ çÝéãäØ âðÝØ áã êÝÛáB'D  ØÝÜ24  .æ"é 

Ø. .ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß 

Ù.  êÝÙáðÜ éáéÙ âðÝØ òØ ØîæABCD. 

Ú. .ÜÙáòÜ ßìè òØ Ùñß 

 

4)  òáêÝÙáð ÜÙáòÙABDCA'B'C'D'  éáéÙÙ åáèÝéãäØ åáðáÙêæ 

 çÝáäêÜA'B'C'D' ÜÛÝïèÙ åáñÚìè åáèÝéãäØÜ .O  åáðáÙêæ ÜèææÝ 
 êàïÜ òØAO  ÝãðÝØñ10  ØÝÜ ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ âðÝØ .æ"é8  .æ"é 

Ø.  êàïÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAO  éáéÙÜ ðÝñáæäABCD. 

Ù. .éáéÙÜ êäî âðÝØ òØ Ùñß  

Ú. .ÜÙáòÜ ßìè òØ Ùñß 
 

5)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  ÜÛÝïè åáîïæ êÝÙáð ÜéáéÙñE  
 ÜÙÝÚÜ êîæØÙCC' åáêàïÜ òØ åáðáÙêæ .AE  ,AB' Ý-B'E.  

áã êÝÛá  ØÝÜ ÜÙáòÜ äñ åáèìÜ ßàñ264 ð"æé  åÝãéÝäã 
 ØÝÜ ÜáòÝêÝîïæ80  ñäÝñæÜ ëïáÜ òØ Ùñß .æ"éAB'E.  

 

6)  òáêÝÙáð ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  äÝÛÚ ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ áã êÝÛá 

 áì2  åáêàïÜ òØ åáðáÙêæ .éáéÙÜ êÝîïææAB'  ,AC Ý-B'C  
 ñäÝñæÜ ðîÝèñ âãAB'C  .ðÝáØÙ ðØÝòæã 
 ñäÝñæÜ ßàñAB'C  ØÝÜ24  .ð"æé 

Ø.  êäîÜ çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAB'  äñ 

 éáéÙÜ ðÝñáæÝ ñäÝñæÜABCD. 

Ù.  êÝîïæ âðÝØ òØ Øîæ.ÜÙáòÜ äñ éáéÙÜ 

Ú. .ÜÙáòÜ ßìè òØ Ùñß 
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7)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D'  òÝÛÝïè åáîïæ .êÝÙáð ØÝÜ ÜéáéÙñE Ý-F  äê 

 òÝêÝîïæÜ áêîæØB'C' Ý-A'B'  ñäÝñæÜ ðîÝèñ âã ÜæØòÜÙEDF . 

 ØÝÜ ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ âðÝØ12  çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜÝ æ"é 
 êàïÜFD  éáéÙÜ ðÝñáæ äê ÝäàáÜäABCD  ØáÜ50̄ . 

Ø. .ÜÙáòÙ éáéÙÜ êÝîïæ äñ âðÝØÜ òØ Øîæ 

Ù.  êàïÜ çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ ØîæFD  äê ÝäàáÜä 

 òáÛÛîÜ ÜØìÜAA'D'D   . 

 

8) ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D'   äÝÛÚ çÙäæÜ ÙßÝð .çÙäæ ÜéáéÙñ 

 áì2  çÙäæÜ ÜÙÝÚä ÜÝÝñÝ ÝãðÝØæ( )2AD 2AA' AB= =. 

 çÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæBD  éáéÙÙABCD  òØÝ 
 ÜÙáòÜ çÝéãäØBD'. 

Ø.  çÝéãäØÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßBD'  ðÝñáæä 

 éáéÙÜABCD. 

Ù.  áã êÝÛá åØ ÜÙáòÜ äñ òìàêæÜ ßàñ òØ Øîæ 
 ØÝÜ Üßìè432  .ï"æé 

 

9)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' åáèÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæ çÙäæ ÜéáéÙñ 

AC' Ý-BD'  ÜÛÝïèÙ åáãòßèÜMÜ áã êÝÛá . ñäÝñæAMB  ðñá ØÝÜ 

 òáÝÝÞ( )AMB 90= ¯ ØÝÜ ÜÙáòÜ çÝéãäØ âðÝØ .2a  ÜÙáòÜ ÜÙÝÚÝ 

 çàïÜ éáéÙÜ êÝîïæä ÝãðÝØÙ ÜÝÝñBC. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜa .éáéÙÜ òÝêÝîïæ áãðÝØ òØ 

Ù.  ÜÙáòÜ çÝéãäØ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ØîæBD'  çáÙä 

 òáÛÛîÜ ÜØìÜADD'A' . 

Ú.  òØ Øîæa  ØÝÜ ÜÙáòÜ ßìè áã êÝÛá åØ27 2 éæï" . 

 

:)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  ÜÛÝïè åáîïæ çÙäæ ÜéáéÙñE  êîæØÙ 

 êÝîïæÜC'D' ÜÛÝïèÜæ .E  åáêàïÜ òØ åáðáÙêæBE Ý-DE  âã 
 ñäÝñæÜ ðîÝèñBED òÝêÝîïæ áãðÝØ òØ åáèæéæ . 

 :ÜÙáòÜAB 3  , AD 2a a= = ÜÝÝñ ÜÙáòÜ ÜÙÝÚ áã êÝÛá . 

 éáéÙÜ êÝîïæä ÝãðÝØÙAD . 

Ø.  êäîÜ çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ ØîæBE  ðÝñáæä 

 òáÛÛîÜ ÜØìÜBB'C'C . 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜa  ñäÝñæÜ ëïáÜ òØBDE. 

Ú.  òØ Øîæa  ñäÝñæÜ ëïáÜ áã êÝÛá åØBDE Ù çàï-14  æ"é 

 éáéÙÜ ëïáÜæABCD. 
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21)  ÜááÙÝï ÜèÝòèABCDA'B'C'D' éáéÙÙ çÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæ  . 

 çÝáäêÜA'C'  ÜÛÝïè åáîïæÝM  ÜÛÝïèÜæ .ÝêîæØÙM  åáðáÙêæ 
 åáêàïÜ òØAM Ý-CM  ñäÝñæÜ ðîÝèñ âãAMC. 

 :çÝòè6 æ"éAMC 120  , AM= ¯ =. 

Ø.  ñäÝñæÜ êÝÛæ ðÙéÜAMC .åááïÝñ ÜÝÝñ ØÝÜ 

Ù. .ÜááÙÝïÜ äñ ÜÙÝÚÜ âðÝØ òØ Ùñß 

Ú.  .ÜááÙÝïÜ ßìè òØ Ùñß 

  

 
;Üðñá Üðéèæ 

22)  ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙABCA'B'C' òØ åáðáÙêæ òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ 
 åáèÝéãäØÜAB' Ý-AC'  êàïÜ òØÝAD )D  êîæØB'C' çáÙñ òáÝÝÞÜ .(AD  ðÝñáæä
 éáéÙÜABC  ØáÜ40̄ ØÝÜ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ âðÝØ .14 .æ"é 

Ø. .ÜðéèæÜ éáéÙ êÝîïæ âðÝØ òØ Ùñß 

Ù.  çÝéãäØÜ çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAB'  
 éáéÙÜ ðÝñáæäABC. 

Ú.  ñäÝñæÜ ßàñ òØ ÙñßAB'C'. 

Û. .ÜðéèæÜ ßìè òØ Ùñß  
 

23)  òñäÝñæÝ Üðñá ÜðéèæÙABCA'B'C'  òØ åáèæéæ òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ
æØ éáéÙÜ êÝîïæ êîAB  ÜÛÝïèÙE òØ åáðáÙêæ ÜèææÝ  åáêàïÜCE  ,FE Ý-C'E ,
ñ âã-FE  ñäÝñæÙ òáÝÝÞ ÜîÝß ØÝÜCEC' òáÝÝÞ .FEC' Ù çæÝéò-a éáéÙÜ êÝîïæ .

 ØÝÜ ÜðéèæÜ äñk. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a  .ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ òØ 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a  ñäÝñæÜ ßàñ òØFEC'. 

Ú.  :çÝòè6 , 30k a= = ¯.ÜðéèæÜ ßìè òØ Ùñß . 

 

24)  ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙABCA'B'C'  ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ 

 òÝêÝîïæÜ áêîæØ òØ åáèæéæ òÝêäîAB Ý-CC'  òÝÛÝïèÙE Ý-F .ÜæØòÜÙ 
Ù çæÝéæÝ éáéÙÜ êÝîïæä ÜÝÝñ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ áã êÝÛá-2x. 

 êàïÜ âðÝØFE  ØÝÜ16  òáÝÝÞÜÝ æ"éEAF  ØáÜ63.434̄. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜx êàïÜ âðÝØ òØ AF  ñäÝñææAFE. 

Ù.  òØ Øîæx  .(åäñ ðìéæä äÚê) 

 ñäÝñæÙ éðÝÚòáì àìñæÙ ñæòñÜ :Þæð)ACF.( 

Ú. .ÜðéèæÜ ßìè òØ Ùñß 
 
 



72 
 

25)  ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙABCA'B'C'  òØ åáðáÙêæ òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ
 òÝØìÜ áèÝéãäØAB' Ý-AC'  :åáèæéæÝB'AC' 2a=. 

 ØÝÜ çÝéãäØ äã âðÝØk. 

Ø. 1  . òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a  éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ òØ 

     .ÜðéèæÜ äñ 

2  . òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a .ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ âðÝØ òØ 

3  . òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a .ÜðéèæÜ ßìè òØ  

Ù.  :ðñØã ÜðéèæÜ ßìè òØ Ùñß5 , 15k a= = ¯ . 

 

26)  ÜðñáÝ òñäÝñæ ÜðéèæÙABCA'B'C'  ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ 

 åááïÝñ( )AC BC=  êÝîïæÜ âðÝØAC  ØÝÜ8 òáÝÝÞ áã êÝÛá .æ"é 

 ñØðÜACB  òÙ ØáÜ20̄  ØÝÜ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ áãÝ4  .æ"é 
 åáèÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæAC' Ý-AB'. 

Ø.  åáèÝéãäØÜ áãðÝØ òØ ÙñßAC' Ý-AB' . 

Ù. áÝÝÞÜ òØ Ùñß åáèÝéãäØÜ çáÙñ òAB' Ý-AC'  
 éáéÙÜ ðÝñáæäABC  . 

Ú.  .ÜðéèæÜ ßìè òØ Ùñß 
 

27) Üðéèæ ÜèÝòè  ÜðñáÝ òñäÝñæABCA'B'C'  ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ 

 åááïÝñ( )AC BC= ÜÙÝÚÜ êîæØæ .AA'  åáêàïÜ òØ åáðáÙêæCE Ý-B'E,  

 ñäÝñæÜ ðîÝèñ âãCEB'.  :çÝòèBB' 2  , AC 5  , ACB 40t t= = = ¯. 

Ø. Ùñß òØ ÜáÝÝÞÝò òÝðîÝèÜ çáÙ äã òßØ òÝêäîæ  
ñäÝñæÜ CEB' ðÝñáæä éáéÙÜ ABC . 

Ù.  ñäÝñæÜ ëïáÜ òØ ÙñßCEB' . 

 

28)  ÜðéèæÙABCA'B'C'  ðñá ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ 

 òáÝÝÞ( )ABC 90= ¯  åáèÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæA'B Ý-BC'  âã 

 ñäÝñæÜ ðîÝèñA'BC'.  :áã êÝÛá15.6 æ"éBC'= ,10 æ"éA'B=  
 :áãÝ22.4 æ"éAB BC+ =. 

Ø.  ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ òØ ØîæAA'. 

Ù.  çÝéãäØÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßBC'  ðÝñáæä 

 éáéÙÜABC. 

Ú. .ÜðéèæÜ ßìè òØ Ùñß 
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;ÜÛáæðáì 

29)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òÝÛáæ .êÝÙáð ÜéáéÙñ 

 :ÜæØòÜÙ åÜ áÛÛîÜ ÜÛáæðáìÜ êÝîïæÝ14 Ý æ"é-18 .æ"é 

Ø. .éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØ òØ Ùñß 

Ù.  .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 

Ú. .ÜÛáæðáìÜ äñ åáèìÜ ßàñ òØ Ùñß 

Û.  .ÜÛáæðáìÙ òáÛÛî ÜØì äñ ñØðÜ òáÝÝÞ òØ Ùñß 

Ü.  òÝêÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSB Ý-SD . 

 
 

2:)  Üðñá ÜÛáæðáìÙSABCD  ÜÙÝÚÜ òØ åáðáÙêæ êÝÙáð ÜéáéÙñSO  éáéÙÜ êÝîïæä
BC  òáÛÛîÜ ÜØìÙSBC  ðÝñáæ åê ðîÝá ØÝÜñ òáÝÝÞÜ áã êÝÛáÝ 

 éáéÙÜABCD  :ØáÜ75̄ . 

Ø.  ?Üäñ éáéÙÜ êÝîïæ âðÝØæ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ äÝÛÚ Üæã áì 

 ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ áã êÝÛá18.66 .æ"é 

Ù.  ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 
.åááÛÛîÜ òÝêÝîïæÜ ÛßØ çáÙÝ 

Ú. .òÝáÛÛîÜ òÝØìÜ òßØ äñ ñØðÜ òáÝÝÞ òØ Ùñß 

Û.  òÝêÝîïæÜ áèñ çáÙñ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSD Ý-SB  . 

 

31)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  òÝêÝîïæÜ áêîæØæ .êÝÙáð ÜéáéÙñAD Ý-BC 
 êàïÜ òØ åáðáÙêæEF  ñäÝñæÜ òØ åáðîÝáÝSEF ÜÛÝïèÜ .G  êîæØ äê òØîæèSF 
 ñäÝñæÜ áã êÝÛáÝSEF  :åáèæéæ .òÝêäî ÜÝÝñ ØÝÜGE k= . 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜk áæðáìÜ ßìè òØ  .ÜÛ 

Ù. .òáÛÛî ÜØì äñ éáéÙÜ òáÝÝÞ òØ Ùñß 

Ú.  éáéÙä áÛÛî êÝîïæ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 
 .ÜÛáæðáìÜ 

Û.  åáêàïÜ òØ åáðáÙêæBE Ý-BG  ðîÝèñ âã 

 ñäÝñæÜBEG :ØÝÜ ÝìïáÜ áã êÝÛá .28.17  .æ"é 
 òØ Øîæk. 

 

32)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  .çÙäæ ÜéáéÙñ 

 :áã êÝÛá8 æ"é, BC= 12 æ"éAB=. 

 êÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜSB :ØáÜ éáéÙÜ ðÝñáæÝ60̄. 

Ø.   .ÜÛáæðáìÜ éáéÙ çÝéãäØ äñ âðÝØÜ òØ Ùñß 

Ù. .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ âðÝØ òØ Ùñß  

Ú. .ÜÛáæðáìÜ äñ åáèìÜ ßàñ òØ Ùñß  

Û. .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 
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33)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  âðÝØ áã êÝÛá .çÙäæ ÜéáéÙñ 

 êÝîïæÜAB   áì äÝÛÚÜ çÙäæÜ äñ2  êÝîïæÜ âðÝØæBC . 
çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ  ÜÛáæðáìÜ éáéÙ ðÝñáæä áÛÛî êÝîïæ 

 ØáÜ60̄ :ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ßìè .72 15  .ï"æé 

Ø. ìÜ éáéÙ òÝÛáæ òØ Øîæ) ÜÛáæðáAB Ý-BC.( 

Ù.  òáÛÛîÜ ÜØìÜ äñ ñØðÜ òáÝÝÞ òØ ÙñßSAB.  

Ú.  ßàñ òØ ÙñßåáèìÜ .ÜÛáæðáìÜ äñ 
 

34)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  .çÙäæ ÜéáéÙñ 

 :åáæááïæ ÜÛáæðáìÜ òÝêÝîïæSB 3  , AB 2  , BCk k k= = =. 

Ø.  òÝØìÜ äñ éáéÙÜ òÝáÝÝÞ òØ ØîæSAB Ý-SBC . 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜk  .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ 

Ú.  òØ Øîæk  ÜáÜá ÜÛáæðáìÜ ßìè ÝðÝÙêÙ 
ä ÜÝÝñ-232 .ï"æé 

 

35)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD .çÙäæ ÜéáéÙñ 
 çÝéãäØÜ òØ åáðáÙêæAC  ÜÙÝÚÜ òØ åáÛáðÝæÝSH . 

 ØÝÜ áÛÛî êÝîïæ âðÝØk  :òáÝÝÞÜ òØ åáèæéæÝACB a=  
 ÜØìÜ äñ ñØðÜ òáÝÝÞ çãÝSBC  :ØáÜ2a. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a  éáéÙÜ òÝÛáæ òØABCD . 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜk Ý-a áìÜ ÜÙÝÚ òØ.ÜÛáæð 

Ú.  òØ Øîæa  òáîßæä ÜÝÝñ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ âðÝØ áã êÝÛá åØ 

 çÝéãäØÜ âðÝØæAC  . 
 

36)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC  âðÝØ áã êÝÛá .òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ
 ØÝÜ Üäñ éáéÙÜ êÝîïæ12  ØÝÜ Üäñ áÛÛî êÝîïæ âðÝØ áãÝ æ"é14 .æ"é 

Ø.  ÜÛáæðáìÜ éáéÙ ßàñ òØ ÙñßABC. 

Ù.  .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØ Ùñß 

Ú. .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 

Û. .ÜÛáæðáìÜ äñ åáèìÜ ßàñ òØ Ùñß 

Ü.  ðÝñáæä áÛÛî êÝîïæ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß 

 éáéÙÜABC .ÜÛáæðáìÙ 
 

37)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC  ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ 

 åááïÝñ ÜÝÝñ( )AC BC=.  ÜØìÜ ñäÝñæ áã êÝÛáSAC  âðÝØñ òÝêäî ÜÝÝñ ØÝÜ

 ØáÜ Ýêäî16 .æ"é  ÜØìÜ äñ ñØðÜ òáÝÝÞSAB  :ØáÜ30̄. 
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Ø.  êÝîïæÜ âðÝØ òØ ØîæAB. 

Ù.  êÝîïæÜ çáÙñ òÝáÝÝÞÜ òØ ÙñßSC  
 éáéÙÜ ðÝñáæäABC . 

Ú. .ÜÛáæðáìÜ äñ òìàêæÜ ßàñ òØ Ùñß 

Û.  .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 
 

38) áì ÜèÝòè Üðñá ÜÛáæðSABC  åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ( )AC BC=. 

 ÜÙÝÚ åáÛáðÝæSD  òáÛÛîÜ ÜØìÙSAB  ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ òØÝSH.  
 ñäÝñæÜ áã êÝÛáSCD :ÝÙñ åááïÝñ ÜÝÝñ ØÝÜ12 æ"éSC CD= =  

Ý-SCD 50= ¯. 

Ø.  ÜÙÝÚ âðÝØ òØ Øîæ.ÜÛáæðáìÜ 

Ù.  êÝîïæÜ âðÝØ òØ ØîæAB. 

Ú.  òÝêÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAS Ý-CS . 

Û.  òÝêÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßAS Ý-BS . 

 

39)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC  òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ØÝÜ ÜéáéÙñ( )ABC 90= ¯. 

 ØÝÜ ÜÛáæðáìÙ áÛÛî êÝîïæ âðÝØ áã êÝÛá8  éáéÙÜ ñäÝñæ ßàñ áãÝ æ"é 

 ØÝÜ24  òáÛÛîÜ ÜØìÜ .ð"æéSAB .òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ ØáÜ 

Ø. .éáéÙÜ òÝêÝîïæ òÝÛáæ òØ Øîæ 

Ù.  .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ âðÝØ òØ Ùñß 

Ú.  êÝîïæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßSB  ðÝñáæä 

 éáéÙÜABC . 
 

3:)  :òÝØÙÜ òÝáÙßðæÜ òÝðÝîÜ áòñ âáèìä 

1.  òÝêÝîïæ äêÙ òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ÜéáéÙñ Üðñá ÜÛáæðáì 

 òÝÛáæÙ åáÙîáè ,  2a a  ÜÙÝÚÝ2a . 

2.  òÝÛáæÙ çÙäæ ÜéáéÙñ Üðñá ÜÛáæðáì , 2a a  ÜÙÝÚÝ2a. 

Ø.  òÝáÝÚñ ÝäØÝ òÝèÝãè çÜæ ÝäØ êÙï ,òÝèêà ðìéæ âáèìä 

.åáØòæ ÙÝñáß òÝêîæØÙ âáòÝêáÙï òØ ïæèÝ 

1.  äñ ßìèÜ ÜÛáæðáì2  áì äÝÛÚ2  ÜÛáæðáì äñ ßìèÜæ1. 

2.  òÝêÝîïæÜæ ÛßØ äã åê ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ ðîÝáñ òÝáÝÞÜ 
.ÜÝÝñ òÝÛáæðáìÜ áòñÙ åááÛÛîÜ 

3.  ÜÛáæðáì äñ òìàêæÜ ßàñ2  áì äÝÛÚ2  ßàñæ 
 ÜÛáæðáì äñ òìàêæÜ1 . 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜa  ÜÝÝñ Üßìèñ ÜááÙÝï êÝîïæ âðÝØ òØ 
åÝãéä  òÝÛáæðáì äñ åáßìèÜ1 Ý-2. 
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .Ø.47626 .Ù .æ"é21.771̄  .Ú67.38̄ .      
3)    .Ø19.8  .Ù  æ"é9.48  .Ú æ"é1791.22          .ï"æé 
4)   .Ø53.13̄  .Ù8.48  .Ú  .æ"é576   .ï"æé   
5)   26.6   ÝØ  æ"é27.6  .æ"é    
6)   .Ø63.43̄.  .Ù4  .æ"é  .Ú128     .ï"æé 
7)    .Ø9 .Ù   .æ"é16.7̄ .     
8)   .Ø24.1̄   .Ù216    .ð"æé 

9)    .Ø , 2a a  .Ù45̄  .Ú3a= . 

:)   .Ø27.9̄  .Ù9.3a   .Ú20a=      .    
21)  åáêàïÜ .ØAM Ý-CM  åáñäÝñæÜ áèñÙ òÝØðä çòáè òØÞÝ åáÝÝñAMO Ý-CMO  

             ðñØãO  çÝéãäØÜ êîæØAC .  .Ù3  .Ú   .æ"é27  .ï"æé 
22)  .Ø19.26 .Ù  .æ"é36̄ .Ú .209.7  .Û .ð"æé2250   .ï"æé 

23) .Ø0.5 3 tan 2k a  .Ù ( )
23

tan 2 tan
8

k
a a-   .Ú81 3  .ï"æé 

24) .Ø2 256x +  .Ù8x=   .Ú1024 3    .ï"æé 

25) ) .Ø1(2 sink a  )2(21 4sink a-  )3 (3 2 2sin 3 1 4sink a a-   .Ù12.4     .ï"æé 

26)  .Ø4.87 ,80 .Ù26.56  , 55.21¯ ¯   .Ú43.77  .ï"æé  

27) .Ø11.3  , 16.29  , 21.8¯ ¯ ¯  .Ù14.04t    . 

28)  .Ø6 .Ù  .æ"é22.61̄   .Ú345.6    .ï"æé 
29)  .Ø16  .Ù  .æ"é1194.66 éæï"  .  .Ú772 ð"æé.Û  .52.7̄  .Ü77.88̄    . 
2:)  áì .Ø1.86.Ù  .20.75̄  .Ú29̄  .Û41.5̄.  

31) .Ø
34

9

k
  .Ù63.43̄  .Ú50.76̄  .Û10k=.                     

32) .Ø208 .Ù  .æ"é12.48  .Ú  .æ"é364.23  .Û  .ð"æé399.36  .ï"æé    

33)  .Ø12  ,æ"é6 .Ù  .æ"é53.13̄ .Ú  .294.46 .ð"æé   

34) .Ø70.52  , 80.4¯ ¯  .Ù7.75k  .Ú5k= .    

35) .Ø2 sin  , 2 sin tank ka a a  .Ù21 tank a-.Ú  .35.26a= ¯     . 

36)  .Ø36 3 .Ù  .ð"æé148 .Ú  .æ"é24 111  .Û  .ï"æé290 .Ü  .ð"æé60.33̄.  

37)  .Ø8.28 .Ù  .æ"é70.52̄   .Ú285.7  .Û  .ð"æé321.27      .ï"æé 
38)  .Ø9.19  .Ù .æ"é12.83 .Ú  .æ"é69̄  .Û64.6̄   . 

39)  .Ø10 8 6³ ³ .Ù  .æ"é39   .æ"é .Ú51.31̄  . 

3:)  .Ø1   .ÜèÝãè ÜèêàÜ .2   .ÜèÝãè ÜèêàÜ .3.   .ÜèÝãè ÜèáØ ÜèêàÜ .Ù3 2a .    
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òÝáÝðÚÙæ äÝÚðò; 

2)  ñäÝñæÙABC  :çÝòè  ,, 
                                   .(ðÝáî ÜØð) 

 òÝêîæØÙ êÙÜ , Ý-  ðîÝèñ ëÝÚÜ ßìè òØ 

 êäîÜ ÙáÙé ÙÙÝòéæ ñäÝñæÜ ðñØãAB. 
 

 

3)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  
 ÜéáéÙñABCD .êÝÙáð ØÝÜ 

E ,F ,G ,H  äñ êîæØÜ òÝÛÝïè çÜ 
.(ðÝáî ÜØð) éáéÙÜ òÝêäî 

 êäîä ÜÝÝñ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ áã çÝòè 
çáÙñ òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ Ùñß .éáéÙÜ 

 ðÝñáæÜSHG  ðÝñáæäSFE . 
 
 

 

4) ß çÝòè ÝÛÝïÛïñ ðñá àÝðS ØÝÜ Ýäñ éáéÙÜ ÞãðæÝ ,O. 
B ,DÝ ,- C .àÝðßÜ éáéÙ äñ ëïáÜÜ äê òÝÛÝïè çÜ 

DC .ðàÝï ØÝÜ 

 :çÝòè, 
           ðÝñáæÜ çáÙ òáÝÝÞÜSBC  éáéÙ äñ ðÝñáæä 

           ØáÜ àÝðßÜ. 
 òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ ÙñßDSC. 

 
 

 

5)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  ÜéáéÙñABCD .êÝÙáð ØÝÜ 
M  êÝîïæÜ äê ÜÛÝïè ØáÜSC ñ âã-  òáÝÝÞÜ ØáÜ 

.(ðÝáî ÜØð) òÝãÝæé òÝØì áòñ çáÙñ 
 :çÝòè. 
           ØáÜ òáÛÛî ÜØìÙ éáéÙÜ òáÝÝÞ. 

Ø.  ÜäìãæÜ äñ âðêÜ òØ Øîæ. 

Ù. ñ çãòáá åØÜ- .ïæè ? 

 

  

AB a=CAB a=

CBA b=

aab

BOC 40= ¯

55̄

DMB

DMB 2a=

b

sin sina bÖ

45a= ¯
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6)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèABCDE  
.(ðÝáî ÜØð) êÝÙáð ÜéáéÙñ 

ÜÛáæðáìÙ òáÛÛî ÜØì çáÙ òáÝÝÞÜ 
 ØáÜ ÜÛáæðáìÜ éáéÙä. 

Ø. .òáÛÛî ÜØìÙ ñØðÜ òáÝÝÞ äÛÝÚ òØ Øîæ 

Ù.  ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ßìè .ï"æé 
.ÜÛáæðáìÜ äñ éáéÙÜ êäî äñ âðÝØÜ òØ Øîæ 

 
 

 

7)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèEABCD  ÜéáéÙñABCD .êÝÙáð ØÝÜ 
F  êÝîïæÜ äê ÜÛÝïè ØáÜECÝ ,-G  äê ÜÛÝïè ØáÜ 

 êÝîïæÜED  ðÝñáæÜ ðîÝèñ âãGFBA. 
EL ,ä ÜÙÝÚÜ-DC  ÜØìÙEDC òØ âòÝß ,GF  ÜÛÝïèÙK. 

KM ä áêîæØ âèØ ØÝÜ-AB .(ðÝáî ÜØð) 
éáéÙä ÜÛáæðáìÜ äñ òáÛÛî ÜØì çáÙ òáÝÝÞÜ 

 ØáÜ ÜÛáæðáìÜ ðÝñáæÜ çáÙ òáÝÝÞÜ .GFBA 
 ÜÛáæðáìÜ éáéÙä ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ .2.75  .æ"é 

 êàïÜ äñ âðÝØÜ òØ ØîæKL. 
 
 

 

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)  . 

3) . 

4)  . 

5)   .Ø  .Øä  .Ù 

6)   .Ø    .Ù .æ"é 

7) 1.369 .æ"é 

 

  

70̄

11

70̄

40̄

( )

3 2 2

2

tan tan

3 tan tan

a
V
p a b

a b
= Ö

+

38.94̄

73.37̄

2

2

37.76̄2.89
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 ïðì4 ú ;åáðÝàïÝÝ 

;åááðàæÝØáÚ åáðÝàïÝÝ 

;òáääã ÜðÛÚÜ 
:áðàæÝØáÚ ðÝàïÝÝ äñ ðÝØáò çäÜä  

 ÜÛÝïèÙ ÝØîÝæñ ðÝàïÝÝA  ÜÛÝïèÙ åááòéæÝB  :ØÙÜ çìÝØÙ çæÝéáAB. 
çòáè :ØÙÜ çìÝØÙ Üèàï òÝØÙ ðÝàïÝÝ çæéä u :çÜ çÝæáéä òÝäÙÝïæ òÝáòÝØ), ,u v w.( 

:åááïòæ äáêä ðÝáØÜæ AB u=. 
 

åáðÝàïÝÝ çáÙ åáðñï; 

1. .åèÝÝáãÙÝ åäÛÝÚÙ åáÜÞ åÜ åØ åáÝÝñ åáØðïè åáðÝàïÝÝ áèñ :åáÝÝñ åáðÝàïÝÝ 

 åáðÝàïÝÝä ØæÚÝÛåáÝÝñ: 

 :åááïòæAB CD=. 

 

2.  .åáäáÙïæ åáØðïè ÜÜÞ åèÝÝáãñ åáðÝàïÝÝ áèñ :åáäáÙïæ åáðÝàïÝÝ 

¶  .ðäïéÙ äìã á"ê áèñÜ òÝêîæØÙ ÛßØÜ òØ êáÙÜä çòáè 

¶  ."òáðØáèáä åááÝäò åáðÝàïÝÝ" åÚ åáØðïè åáäáÙïæ åáðÝàïÝÝ 

:åáäáÙïæ åáðÝàïÝÝ çáÙ òÝäòä ØæÚÝÛ 
 ðÝÙê1a>  :åááïòæv ua=, 

 :ÝØAB CDa= Ö. 

 

3. åáðÝàïÝÝ ÚÝÞ åØ ÙßðæÙ : Ý-  åáäáÙïæ 

 :åááïòæ ÞØ. 

 

çæÝéæÜ ðÝàïÝÝBA  äêÙ ØÝÜäÛÝÚ  ðÝàïÝÝä ÜÜÞAB  

 .Ýä âÝìÜ çÝÝáãÝ :åááïòæ ÜÞ ÜðïæÙBA u=-. 
 

 ;ÜðêÜ+ 
 åáðÝàïÝÝ áèñu Ý- v  :åááïòæ åØ åáäáÙïæ ÝØðïáv ua=  äÛÝÚÜ ðñØãa  äÝãá

 åÝßòÙ áðìéæ âðê äã äÙïä0a¸ ðÝÙê àðìÙ .0a< Ù âÝìÜ åèÝÝáã-180̄. 
 

  

AB u v wa b g= + +CD au bv c w= + +

a b c

a b g
= =

A                          

B 

 

A                          

B 

 

A                          

B 

 

A                 
B 

  C                 
D 

C                 
D 

  A                                   
 

B 
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;ðÝñáæ åáñðÝìÜ åáðÝàïÝÝ 

.ðÝñáæ åáñðÝì ,ÜÞÙ ÜÞ åááÝäò áòäÙ ,ðæÝäã ,åáäáÙïæ åèáØñ åáðÝàïÝÝ áèñ äã 

 :ØæÚÝÛ 
 åáðÝàïÝÝÜu Ý-v åáñðÝì çãäÝ åáèÝñ åáèÝÝã áäêÙ 
 ðÝñáæÜ òØp . 

 

;åáðÝàïÝÝ äñ òáðØèáä ÜáîèáÙæÝï  

1.  ÜáîèáÙæÝï á"ê ÜÚîÜä çòáè (ÜÞ ðÝñáæä äáÙïæ ÝØ) ðÝñáæÙ Øîæèñ ðÝàïÝÝ äã
 .ðÝñáæÜ òØ åáñðÝìÜ åáðÝàïÝÝ áèñ äñ òáðØáèáä 

2.  ØÝÜñ ðÝàïÝÝ äã ,ðÝñáæÜ òØ åáñðÝìÜ åáðÝàïÝÝ áèñ äñ òáðØáèáä ÜáîèáÙæÝï
 .ðÝñáæä äáÙïæ 

3.  (ðòÝá ÝØ) åáðßØ åáðÝàïÝÝ áèñ äñ òáðØèáä ÜáîèáÙæÝïñ ðÝàïÝÝ êáÙÜä çòáè åØ
 åáØðïè åáðÝàïÝÝÜ òñÝäñ ÞØòáðØáèáä åááÝäò  ðÝàïÝÝ äã ØàÙä çòáè)

.(åáðßØÜ òÝêîæØÙ 

 

 :ØæÚÝÛ 
ðÝñáæÜ ðÝÙê  ðÝàïÝÝ äã ÚáîÜä çòáè ,äáêä ñðìèÜw  äáÙïæ ÝØ ,äãÝæÜ 
 ðÝñáæäp  :ØÙÜ çìÝØÙw u va b= Ö + Ö  :ðñØã,a b  .åÜñäã åááñææ åáðìéæ 

 åáðÝàïÝÝÜ òñÝäñ ÜÞ ÜðïæÙ , u v Ý-w  .òáðØáèáä åááÝäò åáØðïè 

 

òáðäïéÜ ÜäìãæÜ ðÝàïÝÝ äñ äÛÝÚÝ ; 

 åáðÝàïÝÝ áèñ äñ òáðäïé Üäìãæu Ý-v  :çæÝéòu vÖ :ÜØÙÜ ÜßéÝèÜ á"ê ÙñÝßòÝ 

cosu v u v aÖ = Ö Ö 

 :ðñØãa Ü áØîÝæ ðÝÙáß òÛÝïè çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ ØáÜ áèÝÝáã çáÙÝ åáðÝàïÝÝ
ã åáðÝàïÝÝÜ .ðÝáØÙ ðØÝòæ 

 :á"ê åáðÝàïÝÝ áèñ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ ØÝîæä çòáècos
u v

u v
a

Ö
=
Ö

. 

 :á"ê çÝòè ðÝàïÝÝ äñ äÛÝÚ2u u= :ÝØ ,
2 2u u=. 

+ ;ÜðêÜ 
 òáðäïéÜ ÜäìãæÜu vÖ  ÜäÝãá ØáÜ !ÛÙäÙ áðìéæ âðê òäÙïæ åáðÝàïÝÝ áèñ çáÙ

 .âñæÜÙ ÜØðèñ áìã éìØ ÝØ òáäáäñ ,òáÙÝáß òÝáÜä 

 

 ;òÝäØñ 
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2)  òáäáÙïæÙABCD :çÝòèAB  , ADu v= =  

 åáÝÝññ òáäáÙïæÙ åáðÝàïÝÝÜ äã òØ Øîæ 

ä-  ÝØ. 
 

3)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  

:çÝòèAB  , AD  , AA'u v w= = = . 
 ÜÙáòÙ åáðÝàïÝÝÜ äã òØ Øîæ 

ä åáÝÝññ- ,  ÝØ. 
 

4)  ÜÛáæðáìÙSABCD  êÝÙáð ÜéáéÙñ 

:çÝòè AB  , AD  , ASu v w= = = . 
 ÜÛáæðáìÙñ åáðÝàïÝÝÜ äã òØ Øîæ 

ä åáÝÝñÜ- ,  ÝØ. 
 

5)  ÞìðàÙ  àÝàðñÙñ 

 :çÝòè,. 
 çòáèñ ÞìðàÙ åáðÝàïÝÝÜ äã òØ Øîæ 

 òÝêîæØÙ åêáÙÜä  ÝØ. 

 

6)  ÞìðàÙABCD  àÝàðñÙñ 

:çÝòè AB  , AD  , AD 3BCu v= = =. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ Ý-  åáðÝàïÝÝÜ òØAC Ý-DC. 

Ù.  ÜÛÝïèÜE  êäîÜ êîæØ ØáÜAD. 

 òÝêîæØÙ êÙÜ Ý-  ðÝàïÝÝÜ òØBE. 

Ú.  ÜÛÝïèÜF  êäîÜ êîæØ ØáÜCD . 

 òÝêîæØÙ êÙÜ Ý- ðÝàïÝÝÜ òØ AF. 

 

7)  ÜÛáæðáìÙSABCD  êÝÙáð ÜéáéÙñ 

:çÝòèAB  , AD  , ASu v w= = = . 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ , Ý-   òØ 

 åáðÝàïÝÝÜAC Ý-SC. 

Ù.  ÜÛÝïèÜN  êÝîïæÜ êîæØ ØáÜSD. 

 òÝêîæØÙ êÙÜ , Ý-   ðÝàïÝÝÜ òØBN. 

 

8)  ÜÛÝïèÜP  êàïÜ äê òØîæèAB  âã:ñ AP : PB 2 :3=  :çÝòè .AB u=. 

 òÝêîæØÙ êÙÜ  åáðÝàïÝÝÜ òØAP Ý-PB. 

uv

uvw

uvw

ABCD

3AD BC=,AB u AD v= =

uv

uv

uv

uv

uvw

uvw

u

 

D' 

A' 

A B 

C D 

B' 

C' 

A 

B 

D 

C 

S 

A 

B 

D 

C 

S 

B 

A 

C 

D 

B 

A 

C 

D 
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9)  ÜÛÝïèÜP  êàïÜ äê òØîæèAB  :ñ âãAP : PB 3:5= :çÝòè .AP u=. 

 òÝêîæØÙ êÙÜ  åáðÝàïÝÝÜ òØPB Ý-AB. 

 

:)  ÜÛÝïèÜP  êàïÜ äê òØîæèAB  :ñ âã
AP

AB
a= :çÝòè .AB u=. 

 òÝêîæØÙ êÙÜ  åáðÝàïÝÝÜ òØAP Ý-PB. 

 

21)  ÜÛÝïèÜP  êàïÜ äê òØîæèAB  :ñ âã
AP

PB
a= .  :çÝòèAB u=. 

 òÝêîæØÙ êÙÜ  åáðÝàïÝÝÜ òØAP Ý-PB. 

 

22)  ÞìðàÙABCD  àÝàðñÙñ 

 :çÝòè AB  , AD  , AD 3BCu v= = =. 

 ÜÛÝïèÜF  êäîÜ äê òØîæèCD òæááïæÝ :
DF

FC
b= . 

 òÝêîæØÙ êÙÜ  , Ý-  ðÝàïÝÝÜ òØAF. 

 

23)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' :çÝòèAB  , AD  , AA'u v w= = =  . 

 ÜÛÝïèÜP  êÝîïæÜ äê òØîæèA'B' òæááïæÝ :
A'P

A'B'
a=   

 ÜÛÝïèÜÝQ  êÝîïæÜ äê òØîæè òæááïæÝ :
CQ

QC'
b= . 

 òÝêîæØÙ êÙÜ  , , , Ý- ðÝàïÝÝÜ òØ :PQ . 
 

24)  ÞìðàÙABCD  :çÝòè àÝàðñÙñAB  , AD  , AD 3BCu v= = =. 

 ÜÛÝïèÜE  êäîÜ êîæØÙ òØîæèCD. 

 ÜÛÝïèÜF  êäîÜ äê òØîæèAD òæááïæÝ :
AF

FD
a= . 

 äñ Ýãðê òØ Øîæ åááïòæ ÝðÝÙêÙñFE AB . 

 

  

u

u

u

uvb

'CC

uvwab

a

B 

A 

C 

D 

D' 

A' 

A B 

C D 

B' 

C' 

B 

A 

C 

D 
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25)  ÞìðàÙABCD  :çÝòè àÝàðñÙñAB  , AD  , AD 3BCu v= = =. 

 ÜÛÝïèÜE  êäîÜ êîæØÙ òØîæèCD. 

 ÜÛÝïèÜF  êäîÜ äê òØîæèAD òæááïæÝ:
AF

FD
a= . 

 äñ Ýãðê òØ Øîæ  :åááïòæ ÝðÝÙêÙñFE AC. 

 

26)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' :çÝòèAB  , AD  , AA'u v w= = = . 

 ÜÛÝïèÜP  êÝîïæÜ äê òØîæèA'B'  òæááïæÝ: 
A'P

A'B'
a=  

 ÜÛÝïèÜÝQ  êÝîïæÜ äê òØîæèCC' òæááïæÝ: 
CQ

QC'
b=. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  , , , Ý-  ðÝàïÝÝÜ òØPQ. 

Ù.  áãðê åáæááï åØÜ Ý- åðÝÙêÙñ PQ AC.ïæè ? 

Ú.  ÜÛÝïèÜE  ÜØìÜ áèÝéãäØ ñÚìæ ØáÜABB'A' . 

 òØ Øîæ áãðê Ý- áã çÝòè åØ PQ EC. 

 

27)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D' :çÝòèAB  , AD  , AA'u v w= = = . 

 ÜÛÝïèÜP  êÝîïæÜ äê òØîæèA'B'  òæááïæÝ: 
A'P

A'B'
a=  

 ÜÛÝïèÜÝQ  êÝîïæÜ äê òØîæèCC' òæááïæÝ: 
CQ

QC'
b=. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  , , , Ý-  ðÝàïÝÝÜ òØPQ. 

Ù.  äñ Ýãðê ÝÜæ  ðÝàïÝÝÜ ÝðÝÙêÙñPQ  ÜØìä äáÙïæADD'A'? 

Ú.  äñ âðê åááï åØÜ  ðÝàïÝÝÜ ÝðÝÙêÙñPQ  éáéÙä äáÙïæABCD? 

 

28)  òñäÝñæ Üðéèæ ÜèÝòèABCA'B'C'  
:çÝòè ÜÙÝAB  , AC  , AA'u v w= = = .  

 ÜÛÝïèÜM  êÝîïæÜ äê òØîæèA'C' òæááïæÝ:
A'M

MC'
a=    

 ÜÛÝïèÜÝN  êÝîïæÜ äê òØîæèBC òæááïæÝ:
BN

BC
b=  . 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  , , , Ý-  ðÝàïÝÝÜ òØNM. 
Ù.  äñ Ýãðê ÝÜæ  ðÝàïÝÝÜ ÝðÝÙêÙñNM ÜØìä äáÙïæACC'A'? 
Ú.  ðÝàïÝÝÜ áã çÝòèNM  ÜØìä äáÙïæABB'A' òØ êÙÜ .  òÝêîæØÙ. 
 

  

a

uvwab

ab

ab

uvwab

a

b

uvwab

b

ab

B 

A 

C 

D 

D' 

A' 

A B 

C D 

B' 

C' 

D' 

A' 

A B 

C D 

B' 

C' 

A 

B 

C 

A' 

B' 

C' 
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29)  ñäÝñæÙABC  ÜÛÝïèÜD  êäîÜ êîæØ ØáÜBC  ÜÛÝïèÜÝE  

êäîÜ äê òØîæèAC  :åááïòæñ âã 
AE

2
CE
= . 

 ÜÛÝïèÜP  åáêàïÜ ñÚìæ ØáÜAD Ý-BE. 

ðáÛÚè :AB  , ACu v= = :çãÝ ,BP BE ,  AP ADs t= Ö = Ö. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  , , Ý-  ðÝàïÝÝÜ òØAP .òÝèÝñ åáãðÛ áòñÙ 

Ù.  ÜÛÝïèÜ òïäßæ éßá ÜÞáØÙ ØîæP  êàïÜ òØAD  êàïÜ òØÝBE. 
 

2:)  ÞìðàÙABCD :çÝòè àÝàðñÙñ AD 3BC= . 

 ÜÛÝïèÜE  êäîÜ êîæØÙ òØîæèCD  ÜÛÝïèÜÝF  òØîæè 

 êîæØÙ êäîÜAD.  ÜÛÝïèÜP  ñÚìæ ØáÜ 

 åáêàïÜAE Ý-CF . òïäßæ éßá ÜÞáØÙ Øîæ 

 ÜÛÝïèÜP  êàïÜ òØAE  êàïÜ òØÝCF. 

 

31)  ñäÝñæÙABC  ÜÛÝïèÜD  êäîÜ êîæØ ØáÜAB  ÜÛÝïèÜÝE  

 êäîÜ äê òØîæèAC  :åááïòæñ âãDE BC . 

 ÜÛÝïèÜP  êàïÜ êîæØ ØáÜDE êàïÜ âñæÜÝ BP  

 êäîÜ òØ âòÝßAC  ÜÛÝïèÙQ. 

Ø.  ÜÛÝïèÜ òïäßæ éßá ÜÞáØÙ ØîæQ  êäîÜ òØAC. 

Ù. : éßáÜ òØ ÙñßQPE

DPB

S

S
 . 

 

32)  çÝäáÙïæÙABCDA'B'C'D' :çÝòè DA  , DC  , DD'u v w= = =. 

 ÜÛÝïèÜF  êÝîïæÜ êîæØÙ òØîæèCC' , 

 ÜÛÝïèÜE  êÝîïæÜ äê òØîæèAA'  

òæááïæÝ :A'E 2AE=  ÜÛÝïèÜÝP  òØîæè 

 êÝîïæÜ äêBB' òæááïæÝ :B'P B'Bk= Ö . 

:çÝòè DP DE DFt s= Ö + Ö. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  , , Ý-  ðÝàïÝÝÜ òØDP. 

Ù.  ÜÛÝïèÜ òïäßæ éßá ÜÞáØÙ ØîæP  êÝîïæÜ òØBB'. 

Ú.  òÝÛÝïèÜ åØÜD  ,E ,F Ý- P.ïæè ?ðÝñáæ ÝòÝØ äê òÝØîæè 

 
 
 
 

  

uvts

uvwk

A C 

B 

E  

P 
D 

A 

C B 

D  

E 
P 

F 

A 

C B 

E  
P 

D 

Q 

A' 

C' B' 

D' 

A 

C  B 

D  

E  

F  
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33)  åáðÝàïÝÝÜ äñ òáðäïéÜ ÜäìãæÜ òØ Ùñß Ý-  åäÛÝÚ äê åáèÝòèÜ áì äê
:åÜáèáÙñ òáÝÝÞÜÝ 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

Ü.  Ý.  

 

34)  åáðÝàïÝÝÜ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß Ý- òèÜ áì äê ÜäìãæÜÝ åäÛÝÚ äê åáèÝ
 òáðäïéÜ:åÜäñ 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

 

35)  åáðÝàïÝ áèñ åáèÝòè Ý- :åãðÝØñ  ØáÜ åÜáèáÙ òáÝÝÞÜ .. 

 ðÝàïÝÝÜ äñ ÝäÛÝÚ òØ ÙñßPQ ðÛÚÝæñ :PQ 2 3u v= -. 

 

36)  åáðÝàïÝ áèñ åáèÝòè Ý- ãðÝØñ ÜÞä ÜÞ åáãèÝØæÜ  :å. 

ðÝàïÝÝÜ äñ ÝäÛÝÚ òØ Ùñß MN ðÛÚÝæñ :MN 0.5u v= -. 

 

37)  åáðÝàïÝ áèñ åáèÝòè Ý- ãðÝØñ  :å ØáÜ åÜáèáÙ òáÝÝÞÜ .. 

òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ Ùñß QPM :çÝòè åØPQ 2 3  , PM 4u v u v= - = + . 

 

38)  ñäÝñæÜABC ) òáÝÝÞ ðñá ñäÝñæ ØÝÜ.( 

 ÜÛÝïèÜD  ðòáÜ êîæØ ØáÜBC  ÜÛÝïèÜÝE  ÙîáèÜ äê òØîæèAC. 

 ÜÛÝïèÜP  åáêàïÜ ñÚìæ ØáÜAD Ý-BE. 

:çÝòè
AP

AC 12 , AB 8 , 3
PD

= = = . 

 òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ ÙñßDPC. 

 

39)  ÜðñáÝ òñäÝñæ Üðéèæ ÜèÝòèABCA'B'C'  ÜÝÝñ ñäÝñæ ÜéáéÙñ 
êäî ØÝÜ ÝáòÝêäîæ òßØ äã âðÝØñ òÝ6 . ØÝÜ ÜðéèæÜ ÜÙÝÚ8. 

 ÜÛÝïèÜM  êÝîïæÜ êîæØ ØáÜA'C'  ÜÛÝïèÜÝN äê òØîæè 

 êÝîïæÜBC òæááïæÝ :BN 2CN= . 

çæéè :AB  , AC  , AA'u v w= = =. 

 ÙñßòáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ :MAN. 
 
 
 

uv

60 , 2 , 3o v ua= = =120 , 5 , 4o v ua= = =

30 , 6 , 2o v ua= = =180 , 3 , 8o v ua= = =

0 , 5 , 3o v ua= = =90 , 4 , 7o v ua= = =

uv

6 , 4 , 3u v v uÖ = = =4 3 , 2 , 4u v v uÖ =- = =

0 , 5 , 9u v v uÖ = = =12 , 6 , 2u v v uÖ = = =

uv6 , 3u v= =120o

uv4 , 5u v= =

uv6 , 3u v= =120o

90oBAC=

A C 

B 

E  

P 

D 

A 

B 

C 

A' 

B' 

C' 
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3:)  ÜÛáæðáìÙSABCD  êÝîïæÜ êÝÙáð ÜéáéÙñSA .ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ ØÝÜ 

çÝòè :
1

AB AD AS
2

k= = =. çæéè :AB  , AD  , ASu v w= = =. 

 ÜÛÝïèÜQ  êÝîïæÜ êîæØ ØáÜSC  

 ÜÛÝïèÜÝP  êÝîïæÜ êîæØ ØáÜSB. 
Ùñß òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ :PAQ. 

 

41)  ÜÙáòÙABCDA'B'C'D'  

çÝòè :AB  , AD  , AA'u v w= = =, 
1

AB AD AA'
2

= = . 

 ÜÛÝïèÜP  êÝîïæÜ äê òØîæèA'B' òæááïæÝ:
A'P

A'B'
a=  

 ÜÛÝïèÜÝQ  êÝîïæÜ êîæØ ØáÜDD'. 

Ø.  äñ Ýãðê ÝÜæ ááïòæ ÝðÝÙêÙñ :å
5

AP AQ
6
=? 

Ù. òÝêîæØÙ êÙÜ òØ cos PAQ  âðê äãä áã ÜØðÜÝ 

 äñ  òáÝÝÞÜPAQ .ÜÛß 

Ú.  äñ Ýãðê ÝÜæ  òáÝÝÞÜ ÝðÝÙêÙñPAQ æááïæ :ò
2

cos PAQ
3 5
=? 

 

42)  êÙÝðæ äãÙ áã ßãÝÜABCD :åááïòæ AC BD AB CD AD BCÖ = Ö + Ö. 

 

43)  çÙäæ çÝòèABCD áÜñäã ÜÛÝïè äãä áã ßãÝÜ .P :åááïòæ PA PC PB PDÖ = Ö. 

 

44)  êÝÙáð çÝòèABCD ÜÛÝïèÜ .P  êäîÜ êîæØ ØáÜBC  ÜÛÝïèÜÝQ  ØáÜ 

êäîÜ êîæØ CD .:åááïòæ áã ßãÝÜ ABCD AP AQS = Ö                                                . 

 

45)  êÙÝðæ çÝòèABCD ÜÛÝïèÜ .P  êäîÜ êîæØ ØáÜAB  ÜÛÝïèÜÝQ  ØáÜ 

 êäîÜ êîæØCD:åááïòæ áã ßãÝÜ . 
AD BC

PQ
2

+
=. 

 

46)  òñäÝñæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC ÜÙñ AS BC^  Ý-BS AC^ . 

:ßãÝÜ CS AB^. 

 

47)  âèÝØæ ðÝñáæÙ åááÝäò áòäÙ åáðÝàïÝ áèñä âèÝØæÜ ðÝàïÝ :ßãÝÜ 
.ðÝñáæÙñ åáðÝàïÝÝÜ äãä 

 

  

a

a

a

a

S 

A 

C B 

D  

D' 

A' 

A B 

C D 

B' 

C' 
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48)      .Ø ÜÛÝïèÜM  ñäÝñæÙ åáèÝãáòÜ ñÚìæ ØáÜABC .:ßãÝÜ MA MB MC 0+ + =. 

      .Ù òñäÝñæ ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC . 

          ÜÛÝïèÜP  ÜØìÙ åáèÝãáòÜ ñÚìæ ØáÜSBC .:ßãÝÜ( )
1

AP AB AC AS
3
= + +. 

      .Ú áã ëéÝèÙ çÝòèAS Ý-AP ä åáãèÝØæ-BC . 

         áã ßãÝÜ AB AC= :ÜãðÛÜ) .çæé AB  , AC  , ASu v w= = =.( 

 

49)  ÜÛÝïèÜP  ÝÜñäã êÙÝðæ âÝòÙ òØîæèABCD  

 åáñäÝñæÜñ âãAPD Ý-BPC  åáñäÝñæ åÜ 
ñ"ñÝ òáÝÝÞ áðñá )AP PD  ,  BP PC= =.( 

 ÜÛÝïèÜE  êäîÜ êîæØ ØáÜCD .:ßãÝÜ PE AB^. 

çæé :ÜãðÛÜ)PB  , PC  , PA  , PDa b c d= = = =.( 

 

4:)  ðÛØðààÙSABC çÝòè :AB  , AC  , ASu v w= = =. 

 ÜÛÝïèÜP  êÝîïæÜ äê òØîæèAS :òæááïæÝ AP ASa= Ö . 

 ÜÛÝïèÜQ  ÜØìÜ äê òØîæèSBC :òæááïæÝ ( )SQ SB SCb= +. 

Ø.  çáÙ ðñïÜ òØ Øîæ Ý-  ÝðÝÙêÙñ  ðÝñáæä äáÙïæABC. 

Ù. :çÝòè 
1

PQ BC , 
3

a b^ = =   .:ßãÝÜ AB AC=. 

 

51)  .çÙäæ ÜéáéÙñ ÜÛáæðáì ÜèÝòè 
 ,åáÝÝñ ÜÙñ åááÛÛîÜ òÝêÝîïæÜ ÜñÝäñ åØ áã ßãÝÜ 

.åÜä ÜÝÝñ áêáÙðÜ áÛÛîÜ êÝîïæÜ åÚ ÞØ 
 

 

  

abPQ

D 

A 

C 

B 
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E 
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2( .       3(  , 

         .4(    . 

5(       .6( .Ø .Ù   .
2 1

3 2
AF v u= +   . 

      .Ú      .7(  .Ø.Ù     .   . 

8(     .9(      .:(    . 

21(       .22(    . 

23(      .24(      .25(   . 

26(  .Ø .Ú   .Øä .Ù   .   . 

27(  .Ø .Ù   .   .Øä .Ú   . 

28(  .Ø .Ù   . .Ú   .   . 

29(  .Ø .Ù   . ,: 3 : 2BP PE= . 

2:(   .  31(  .Ø .Ù   .   . 

32(  .Ø .Ù   .   .çã .Ú   . 

33(  .Ø .Ù   .    . .Ú .Û   . .Ü   . .Ý   .   . 

34(  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   .     .35(  .   36(    . 

37(    .38(    .39(     .3:(    . 

41(  .Ø .Ù   . .Ú   .    .4:(  .Ø. 

 
 

  

,u DC v BC= =' ' ' ' , ' ' ' 'u DC D C A B AB v AD BC A D B C= = = = = = = =

' ' ' 'w AA DD CC BB= = = =, ,u DC AB v AD BC w AS= = = = =

1

3
BC v=

1 2
,

3 3
AC u v DC u v= + = -

1

2
AF v u= +,AC v u SC u v w= + = + -

1 1

2 2
BN u v w=- + +

2 3
,

5 5
AP u BP u= =

8 5
,

3 3
AB u PB u= =, (1 )AP u PB ua a= = -

1
,

1 1
AP u PB u

a

a a
= =
+ +

3

1 3 3
AF u v

b b

b b

+
= +
+ +

1
(1 )

1
PQ u v wa

b
= - + -

+
2a=1a=

1
(1 )

1
PQ u v wa

b
= - + -

+

1
, 1

2
a b= =

1
(1 )

1
PQ u v wa

b
= - + -

+
1a=

( 1) ( )
1

NM u v w
a

b b
a

= - + - +
+

1b=
1

b
a

b
=
-

1 1 2
, (1 )

2 2 3
AP tu tv AP s u sv= + = - +: 4 :1AP PD=

: 2 :1CF PF=: 1: 2AQ QC=
1

3

QPE

DPB

S

S
=

(1 )DP u v k w= + + -' : 1:5B P PB=

310-6 324-150

60̄150̄90̄0¯18.248PQ=29MN=

31.87̄55.49̄70.623̄24.095̄

3

4
a=

2

1

2cos( )
1

1 1
2

PAQ

a

=

+

1

2
a=2 1a b+ =
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ðÝàïÝ åááðÙÚäØ;åá 

;òáääã ÜðÛÚÜ 

 ðÝàïÝ åáðáîÜ òáñØðÙ ÝØîÝæñ( )0,0  :ÜÛÝïèÙ ÝìÝéÝ( ),x y  ÝòðÝîÙ Ùòãáá ðÝñáæÙ 

Ü:ØÙÜ çìÝØÙ òáðÙÚäØ ( ),u x y=. 

 
 :òÝØæÚÝÛ 

ÜÝÝ ðÝàï  ðÝñáæÙ Øîæè[ ]xy , 

 ÜÛÝïèÙ ÝØîÝæ( )A 0,0  ÜÛÝïèÙ ÝìÝéÝ( )B 4,2 . 

 

 :ðÝàïÝÝÜ .áÞàðïÜ ÙßðæÙ Øîæè 

 åáðáîÜ òáñØðÙ ÝØîÝæ( )A 0,0,0  

 :ÜÛÝïèÙ ÝìÝéÝ( )B 2,4,5. 
 

 

;åáðáîÜ òáñØðÙ ÝèáØ ÝØîÝæñ ðÝàïÝÝ  

 ÜÛÝïèÙ ÝØîÝæñ ðÝàïÝÝ( )1 1 1A , ,x y z :ÜÛÝïèÙ ÝìÝéÝ ( )2 2 2B , ,x y z  ÙÝñáß á"ê Ùòãáá
:ØÙÜ çìÝØÙ ÝØîÝææ ÝìÝé òÛÝïè ñðìÜ 

( )2 1 2 1 2 1AB B A , ,u x x y y z z= = - = - - - 

 

 êîæØ;çÝòè éßáÙ êàï òïÝäßÝ êàï 

1.  êàïÜ êîæØM  :åÜ ÝáòÝÝîïñ( )1 1 1A , ,x y z Ý- ( )2 2 2B , ,x y z  

 :ØÝÜ1 2 1 2 1 2
M M M, ,

2 2 2

x x y y z z
x y z

+ + +
= = =. 

2.  ÜÛÝïè áðÝêáñP  ÝáòÝîïñ êàï òïäßæÜ( )1 1 1A , ,x y z Ý- ( )2 2 2B , ,x y z  äñ éßáÙ:k l :åÜ 

1 2 1 2 1 2
P P P  ;    ;  z

k x l x k y l y k z l z
x y

k l k l k l

Ö + Ö Ö + Ö Ö + Ö
= = =

+ + +
. 

 

 

òáðäïé Üäìãæ ;òáðÙÚäØ ÜÚîÜÙ ðÝàïÝÝ äñ äÛÝÚÝ 

 åáðÝàïÝÝ áèñ äñ òáðäïé Üäìãæa Ý-v  :çæÝéòu vÖ :ÜØÙÜ ÜßéÝèÜ á"ê ÙñÝßòÝ 

cosu v u v aÖ = Ö Ö 

ðñØã a  .åáðÝàïÝÝÜ áèÝÝáã çáÙÝ åáðÝàïÝÝÜ áØîÝæ ðÝÙáß òÛÝïè çáÙ òðîÝèÜ òáÝÝÞÜ ØáÜ 

( )4,2u=

( )2,4,5u=

 

 

 

2 

4 

5 

 

 

 

 B 

A 
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 :åáðÝàïÝÝ äñ òáðäïé Üäìãæ( ) ( )1 1 1 2 2 2, ,  , , ,u x y z v x y z= = :ØÙÜ çìÝØÙ ÙñÝßò 

( )( )1 1 1 2 2 2 1 2 1 2 1 2, , , ,u v x y z x y z x x y y z zÖ = = + +. 

 

 ðÝàïÝÝ äñ ÝäÛÝÚ( )1 1 1, ,u x y z=  :á"ê çÝòè2 2 2 2

1 1 1u u x y z= = + +. 

 

ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ; 

 .åáðÝàïÝÝ áèñ á"ê ÜÚîÜä çòáè ÙßðæÙ áääã ðñá 
 

 ðÝàïÝÝÜ  ØðïèÜïòêÜÜ ðÝàïÝÝ . 
 .çÝòèÜ ðñáÜ äê áÜñäã ÜÛÝïè äê ÝìÝéÝ åáðáîÜ òáñØðÙ Ûáæò ÝØîÝæ 

 

 ðÝàïÝÝÜ  Øðïè/ðñáÜ äñ çÝÝáãÜ ðÝàïÝÝ  
 ÝìÝéÝ òßØ ÜÛÝïèÙ ÝØîÝæ Ýæîê ðñáÜ äê Øîæèñ ðÝàïÝÝ ØÝÜ ÜÞ 

 .ðñáÜ âðÝØä òðßØ ÜÛÝïèÙ 
 

 :á"ê çÝòè åáðÝàïÝÝÜ áèñ çáÙ ðñïÜ  
 ðñØãt Ý ÝÜñäã áñææ ðìéæ ØÝÜ-x  äñ ÜðáßÙ á"ê äÙïòæÜ ðÝàïÝÝ ØÝÜt  ÝØîÝæñ

 ðñáÜ äê ÜÛÝïè äê ÝìÝéÝ åáðáîÜ òáñØðÙl . 
 

:ØæÚÝÛ 

 :òÝÛÝïèÜ ðÝÙê( ) ( )B 5,3,1  , A 0,0,0 Ý-( )C 7,0,10  :åáØÙÜ åáðÝàïÝÝÜ òØ äÙïè 

( ) ( )( ) ( )AB B A 5,3,1  ;  BC C B 7,0,10 5,3,1 2, 3,9a u= = - = = = - = - = - 

 :ØáÜ ðñáÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ çãä( ) ( ): 5,3,1 2, 3,9l x t= + - . 

 
 
+;òÝðêÜ 

1. òÝáðàæðì òÝÚîÜ ëÝéèáØ ñá ðñáä  ÜïòêÜÜ ðÝàïÝÝ òðáßÙÙ ÝÞæ ÝÞ òÝäÛÙèÜ
ÜØÙÜ ÜÚîÜÜ .çÝÝáãÜ ðÝàïÝÝ  :ØæÚÝÛÙñ ðñáä ÜæáØòæ åÚ 

( ) ( ): 7,0,10 6,9, 27l x t= + - - 

2.  ðÝàïÝÝÜx  òÙîÜ á"ê äÙïòæÜ0t  äñ òßØ òáðàæðì ÜÚîÜÙÜ á"ê äÙïòá ,ðñá

 òÙîÜ1t  .ðñáÜ ÝòÝØ äñ òðßØ òáðàæðì ÜÚîÜÙ 

3.  ÜÛÝïèÜB  ðÝàïÝÝÜ äñ ÝìÝé ßðãÜÙ ÜèáØ äáêä ðÝáØÙa  ðÝàïÝÝÜ äñ ÝØîÝæÝu. 

 òØáîæä çÜñäã òÝÛÝïè áòñ òßïä ïáìéæ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ÙÝòãä áÛã

 ðÝàïÝÝÜu  ÜÛÝïèÜ äñæä)C   ÜÛÝïè åê ÛßáD  (ðñáÜ âñæÜ äê òØîæèÜ

 ðÝàïÝÝÜ òØáîæä òìéÝè ÜÛÝïèÝa . 

4. áèñ äñ ðÝÙáß Üñêæä ØáÜ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ  åááðàæÝØáÚ åáðÝàïÝÝ
åáèòÝèÜ ÙßðæÙ  .çÝòèÜ ðñáÜ äê ÝìÝéÝ åáðáîÜ òáñØðÙ ÝØîÝæñ ðÝàïÝÝ 

a

u

: x a tu= +

 
 

 

 B 

A 

C  
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åáðñá çáÙ áÛÛÜ Ùîæ; 

 åèñá4 :ÙßðæÙ åáðñá ÚÝÞ çáÙ åáÛÛÜ åáÙîæ 

¶  .ÛßØ ðñá Üñêæä åÜ åáðñáÜ áèñ :åáÛãäòæ åáðñá 

¶ .ÙßðæÙ åáñÚìè åèáØ åäÝêäÝ çÝÝáã ÝòÝØ áäêÙ åáðñáÜ áèñ :åáäáÙïæ åáðñá 

¶ .áÜñäã ÜÛÝïèÙ åáãòßèÜ åáèÝñ åáèÝÝáã åê ÙßðæÙ åáðñá áèñ :åáãòßè åáðñá 

¶  .ÙßðæÙ åáñÚìè åèáØñ åáèÝñ åáèÝÝáã åê åáðñá áèñ :åáÙäàîæ åáðñá 

 

 ÜïáÛÙÜ òØ êîÙè åáðñá áèñ çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ êÝÙïä áÛãÝÛÜ-:ÜØÙÜ òáÙäñ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ðÝñáæ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ; 

 á"ê ÜÚîÜä çòáè ÙßðæÙ ÝÜñäã ðÝñáæÜñÝäñ  .åáðÝàïÝÝ 
 

 ðÝàïÝÝÜ ØÝÜ ÜïòêÜÜ ðÝàïÝÝ . 
 ÝìÝéÝ åáðáîÜ òáñØðÙ Ûáæò ÝØîÝæðÝñáæÜ äê áÜñäã ÜÛÝïèÙ . 

 

ðÝàïÝÝÜåá  Ý-våÜ  çÝÝáãÜ áðÝàïÝðÝñáæÜ äñ/  
 .ðÝñáæÜ òØ åáñðÝìÜ åáðÝàïÝÝÜ ÝäØ 

 

 çáÙ ðñïÜòñÝäñ  :á"ê çÝòè åáðÝàïÝÝÜ  
 ðñØã,t s åÜ ðìéæåá áñææåÜñäã åá Ý-x ðñØ åòðáßÙ á"ê äÙïòæÜ ðÝàïÝÝ ØÝÜ  

Ù ÝìÝéÝ åáðáîÜ òáñØðÙ ÝØîÝæ äê ÜÛÝïèðÝñáæÜ p . 
 

a

u

: x a tu svp = + +

çã 

Ý åØÜ) çÝÝáã ÝòÝØÙ åáðñáÜ åØÜ  áðÝàï
?(éßá ÝòÝØ äê åáðæÝñ åÜäñ çÝÝáãÜ 

 

 òìòÝñæ ÜÛÝïè åáðñáä åØÜ
  ÛßØ ðñáæ ÜÛÝïè åØÜ)
?(áèñÜ ðñáÜ äê òØîæè 

 

 åáðñáä åØÜ  âÝòáß òÛÝïè ñá
?áÜñäã 

 

åáÛãäòæ 

 

åáäáÙïæ 

 

åáãòßè 

 

åáÙäàîæ 

 

çã çã 

Øä 

Øä Øä 
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ðÝñáæ òØÝÝñæ; 

 :ØÙÜ çìÝØÙ ÜØÝÝñæ á"ê ðÝñáæ ÚáîÜä çòáè:  0ax by cz dp + + + = , 

 :ðñØã( ), ,x y z  åáæÛïæÜÝ ðÝñáæÜ äê ÜÛÝïè ØáÜ, ,a b c  äæðÝèÜ ðÝàïÝÝ áðÝêáñ åÜ

 :çæÝéæÜ ðÝñáæÜ äñ . 

 

 áÛÛÜ ÙîæðÝñáæä ðñá çáÙ; 

 åèñá3  :ÙßðæÙ ðÝñáæÝ ðñá çáÙ åááÛÛÜ åáÙîæ 

¶ .ðÝñáæÜ òØ âòÝß ðñáÜ  

¶ .ðÝñáæä äáÙïæ ðñáÜ 

¶ .ðÝñáæÙ äãÝæ ðñáÜ  
 

 ðñáÜ äñ òáääã ÜÛÝïè ÙáîÜä ñá ðÝñáæÝ ðñá çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ ÝÜæ òêÛä áÛã
 ðÝñáæÜ òØÝÝñæÙ:ïÝÛÙäÝ  

¶ .ðÝñáæÜ òØ âòÝß ðñáÜ ÞØ Ûáßá çÝðòì ñá òäÙïòæÜ ÜØÝÝñæä åØ  

¶ .ðÝñáæä äáÙïæ ðñáÜ ÞØ çÝðòì ëØ çáØ ÜØÝÝñæä åØ 

¶  .ðÝñáæÙ äãÝæ ðñáÜ ÞØ òÝèÝðòì ëÝéèáØ ñá ÜØÝÝñæä åØ 
 
 

åáðÝñáæ çáÙ áÛÛÜ Ùîæ; 

ðÝñáæ áèñ çáÙåá  åèñá3  :åááÛÛÜ åáÙîæ 

¶  åáãòßè åáðÝñáæÜ-  ØðïèÜ ëòÝñæ ðñá åÜä ñá ÜÞ ÜðïæÙâÝòáßÜ ðñá. 

¶  åáäáÙïæ åáðÝñáæÜú  ðÝàïÝÝ âØ åáÜÞ åáñðÝì åáðÝàïÝ åáðÝñáæÜ áèñä
 .ÜèÝñ ÜïòêÜ 

¶  åáÛãäòæ ðÝñáæÜ- .ðÝñáæÜ ÝòÝØ òØ åáÚîááæ åáðÝñáæÜ áèñ ÜÞ ÜðïæÙ 
 

 ðÝÙêåáðÝñáæ áèñ åááääã:  Ý- 

 òØ êÙïèáèáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ åÜØÙÜ çìÝØÙ: 
 

åáÛãäòæ åáäáÙïæ åáãòßè 

  ðßØ Ùîæ äã 

 
 

          
 

  

( ), ,h a b c=

1 1 1 1 1: 0a x b y c z dp + + + =2 2 2 2 2: 0a x b y c z dp + + + =

1 1 1 1

2 2 2 2

a b c d

a b c d
= = =1 1 1 1

2 2 2 2

a b c d

a b c d
= = ¸

      äãÝæ                   äáÙïæ        âòÝß 
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 áÙÝñáßòÝáÝÝÞ ;òÝØßéÝèÝ 

1.  òáÝÝÞa  çáÙ áèñåáðÝàïÝ  , u v :á"ê ÙñÝßò . 

2.  ÜÛß òáÝÝÞa  çáÙ åáðñá áèñ1 1 1l a tu= + Ý-2 2 2l a su= +   :ÙñÝßò1 2

1 2

cos
u u

u u
a

Ö
=

Ö
. 

3.  ÜÛß òáÝÝÞa  çáÙ ðñál a tu= +  :ðÝñáæÝ:  0ax by cz dp + + + =  

 :ÜØÙÜ ÜßéÝèÜ á"ê ÙñÝßòsin
u h

u h
a

Ö
=
Ö

 . 

4.  ÜÛß òáÝÝÞa çáÙ  :åáðÝñáæ áèñ1 1 1 1 1:  0a x b y c z dp + + + =  

Ý-2 2 2 2 2:  0a x b y c z dp + + + =  :á"ê ÙñÝßò1 2

1 2

cos
h h

h h
a

Ö
=

Ö
 . 

 
 

 áÙÝñáßåáïßðæ òÝØßéÝèÝ; 

1.  òÝÛÝïè áòñ çáÙ ïßðæ( )1 1 1A , ,x y z Ý-( )2 2 2B , ,x y z :ØÙÜ çìÝØÙ ÙñÝßá ÙßðæÙ 

( ) ( ) ( )
2 2 2

AB 2 1 2 1 2 1d x x y y z z= - + - + -. 

2.  ïßðæ ÜÛÝïè çáÙ( )1 1 1A , ,x y z  :òáðàæðì ÜÚîÜÙ çÝòèÜ ðñáä:l x a tu= +  ÙñÝßá

ÛÝïèÜæ âèØ òðÙêÜ á"ê ØÝîæä áÛã .ÝãðÝØ ÙÝñáßÝ ðñáä ÜØò  ñá âÝòáßÜ òÛÝïè
ïÝÝÙ âèØÜ ðÝàïÝÝÜ òäìãæ òØ òÝÝñÜä .éìØä ðñáÜ äñ çÝÝáãÜ ðÝà 

3.  ÜÛÝïè çáÙ ïßðæ( )1 1 1A , ,x y z  :ðÝñáæä:  0ax by cz dp + + + =  :á"ê ÙñÝßá 

1 1 1

2 2 2

ax by cz d
d

a b c

+ + +
=

+ +
. 

4.  åáðñáÜ ÛßØæ ÜÛÝïèÙ ñÝæáñ á"ê ÙñÝßá åáäáÙïæ åáðñá áèñ çáÙ ïßðæ
 ëáêéÙ ðØÝòæã áèñÜ ðñáÜæ Ġïßðæ òØáîæÝ2 . 

5.  ÜØáîæÝ ðñáÜ äêñ ÜÛÝïèÙ ñÝæáñ á"ê ÙñÝßá (Ýä äáÙïæÜ) ðÝñáæÝ ðñá çáÙ ïßðæ
 ëáêéÙ ðØÝòæã ðÝñáæÜæ Ġïßðæ3 . 

6. :òÝØÙÜ òÝáÝðñìØÜæ òßØ áìä ÙñÝßá åáäáÙïæ åáðÝñáæ áèñ çáÙ ïßðæ 

¶ .áèñÜ ðÝñáæÜæ Ġïßðæ òØáîæÝ ÛßØ ðÝñáæ äêñ ÜÛÝïèÙ ñÝæáñ 

¶  :ÜßéÝèÙ ñÝæáñ1 2

2 2 2

d d
d

a b c

-
=

+ +
. 

7.  åáðñáÜ ÛßØ äñ ðÝñáæ òØÝÝñæ òÙáòã á"ê ÙñÝßá åáÙäàîæ åáðñá çáÙ ïßðæ
 ëáêéÙ ðØÝòæã áèñÜ ðñáÜæ Ýïßðæ òØáîæÝ5 . 

 

 

cos
u v

u v
a

Ö
=
Ö
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;òÝäØñ 

2) :åáØÙÜ åáðÝàïÝÝÜ òØ ààðñ 

Ø.  

Ù.  

Ú.  

Û.  

Ü.  

 
 

 

3)  .âáèìäñ åáðáîÜ òãðêæÙ òÝèÝòè ÜáòÝÛáæñ ÜÙáò ÜèÝòè 

 ðÝàïÝÝÜ ÝÜæ Øîæ  ðÝàïÝÝÜ ÝÜæÝ :àÝàðñÜ áì äê 
 
 
 
 

4) àÝàðñÙ  áðÝêáññ òáäáÙïæ ÜèÝòè 
 .(ðÝáØ ÜØð) åáèÝòè ÜáÛÝïÛïæ ÜñÝäñ 

ïÜ áðÝêáñ òØ ØîæÛÝïÛ D.  
 
 
 

5) .âáèìäñ åáðáîÜ òãðêæÙ òÝèÝòè ÜáòÝÛáæñ ÜÙáò ÜèÝòè 

 ðÝàïÝÝÜ ÝÜæ Øîæ àÝàðñÜ áì äê: 
 
 
 

6) ï áðÝêáññ ñäÝñæ çÝòè àÝàðñÙ.åáèÝòè ÝáÛÝïÛ 
.ñäÝñæÙ åáèÝãáòÜ ñÚìæ áðÝêáñ òØ Øîæ 

 
 

 

7)     .Ø   ðÝàïÝÝÜ òØ Øîæ AB  òÝÛÝïèÜ òÝèÝòè åØ ( )A 3,5- Ý-( )B 6,1. 

       .Ù ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæQ ÜÛÝïèÜ ÜèÝòè åØ ( )P 8,11  

            ðÝàïÝÝÜÝ( )PQ 4, 3= -. 

 

 

( )4,2u=

( )5,1v= -

( )3, 4w= -

( )0,3a=

( )5,0b= -

uv

u

 

  

 

 

5 

8 

6 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8 

11 

10 
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8)      .ØðÝàïÝÝÜ òØ Øîæ EF òÝÛÝïèÜ òÝèÝòè åØ ( )E 2,0, 3-  Ý-( )F 7, 1, 3- -. 

      .Ù ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæN ÜÛÝïèÜ ÜèÝòè åØ( )M 0, 4,1-    

          ðÝàïÝÝÜÝ ( )MN 1, 1,9= - -. 

 

9)  áðÝêáññ òáäáÙïæ ÜèÝòè àÝàðñÙ 
ïæ ÜñÝäñÜáÛÝïÛ .åáèÝòè 

ïÜ áðÝêáñ òØ ØîæÛÝïÛ D. 
 

 

:) .âáèìäñ åáðáîÜ òãðêæÙ òÝèÝòè ÜáòÝÛáæñ ÜÙáò ÜèÝòè 

 ðÝàïÝÝÜ ÝÜæ Øîæ  ðÝàïÝÝÜ ÝÜæÝ: 

 

 

21)  :åáðÝàïÝ áèñ åáèÝòè. :Ùñß 

Ø.  Ù.  Ú.  Û.  Ü.  

 

22)  ðÝàïÝÝÜ äñ ÝäÛÝÚ òØ Ùñß. 

 

23) ï òêÙðØ åáèÝòè êÙÝðæÜ áÛÝïÛABCD : 

 , , , . 

.òáäáÙïæ ØÝÜ êÙÝðæÜ áã ßãÝÜ 
 

24)  êÙÝðæÜ áÛÝïÛÝï òêÙðØ åáèÝòèABCD: 

  ,, ,. 

Ø. .Þìðà ØÝÜ êÙÝðæÜ áã ßãÝÜ 

Ù. ?åááïÝñ ÜÝÝñ ÞìðàÜ åØÜ 
 

25)  åáðÝàïÝÝÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß Ý-. 

 

26)  åáðÝàïÝÝÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Ùñß Ý-: 

Ø.  

Ù.  

Ú.  

 

27)  ñäÝñæ äñ Ýßàñ òØ ØîæABC ïñ :åÜ ÝáÛÝïÛ , ,. 

uv

( ) ( )3,7,1 , 2, 3,5u v= = -

u v+ =u v- =2u=3u v- =u vÖ =

( )1, 2,4u= -

( )4,2,1A -( )0,2, 1B -( )3, 5,0C - -( )7, 5,2D - -

( )1,2,0A( )2,5,3B -( )1,8,4C -( )4,3, 1D -

( )3,7,1u=( )2, 3,5v= -

uv

( ) ( )2,2,5 , 4,0,1u v= - =

( ) ( )6, 3,1 , 2,5,3u v= - =

( ) ( )2,1,3 , 4, 2, 6u v= - = - -

( )3,2,1A -( )0,3,2B( )5, 1,0C -

 

 

 

 

4 

7 

6 
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28)  :åáðÝàïÝÝÜ åáèÝòè. 

 ðÝàïÝ Øîæ Ù Ýòäìãæñ-  ØáÜ0 Ù ÝòäìãæÝ-  ØáÜ0  ØÝÜ ÝäÛÝÚñ êÝÛá åØ. 
 

29)  ÜÛÝïèÜ åØÜ  ðñáÜ äê òØîæè ? 

 

2:)  ÜÛÝïèÜ åØÜ  ðñáÜ äê òØîæè ? 

 

31)  òÝÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðÝñáæÙ ðñá äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ Ý- . 

 

32)  òÝÛÝïèÙ ðÙÝêñ ÙßðæÙ ðñá äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ Ý- . 

 

33)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ÙßðæÙ ðñá äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ  

 ðñáä äáÙïæÝ. 

 

34) Ü ðáî äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ-.ÙßðæÙ 

 

35)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ÙßðæÙ ðñá äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ  

Ü ðáîä äáÙïæÝ-. 
 

36)  ðñáÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ ðÝñáæÜ åê. 

 

37)  .åáØÙÜ åáðñáÜ çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ Øîæ 
.åÜáèáÙ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ åáãòßè åÜ åØ 

     ,. 

 

38)  .åáØÙÜ åáðñáÜ çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ Øîæ 
.åÜáèáÙ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ åáãòßè åÜ åØ 

      ,. 

 

39)  .åáØÙÜ åáðñáÜ çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ Øîæ 

.åÜáèáÙ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ åáãòßè åÜ åØ 

,      . 

 

3:) ÛÜÜ ÙîæÜ òØ Øîæ .åáØÙÜ åáðñáÜ çáÙ áÛ 
.åÜáèáÙ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ åáãòßè åÜ åØ 

,      . 

 

( ) ( )2, 1,0 , 5,0,3u v= - =

wuv70

( )7,0,3A( ) ( ): 4,3,0 1, 1,1x t= + -

( )4, 2, 10B - -( ): 2, 1,5x t= -

( )5, 2A - -( )1,6B

( )3,0, 2C -( )4,1,1D

( )2, 7,1G -

( ) ( ): 0,3, 1 4,2,1x t= - + -

y

( )3, 1,4M -

z

( ) ( ): 1, 2,6 2,1,2x t= - + -[ ]x y

( ) ( )1 : 2, 3,0 5, 1,2x t= - + -( ) ( )2 : 12, 5,4 10,2, 4x s= - + - -

( ) ( )3 : 0,1, 7 2,1,1x t= - + -( ) ( )4 : 2,0, 6 6, 3, 3x s= - + - -

( ) ( )5 : 3,5,1 4,0, 1x t= - + - ( ) ( )6 : 1,7,4 1,1,2x s= - + -

( ) ( )7 : 3,0,0 2, 2,5x t= + - ( ) ( )8 : 0,1, 5 3,1, 2x s= - + -
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41)   .åáØÙÜ åáðñáÜ çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ Øîæ 
.åÜáèáÙ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ åáãòßè åÜ åØ 

,      . 

 

42)  .åáØÙÜ åáðñáÜ çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ Øîæ 
.åÜáèáÙ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ åáãòßè åÜ åØ 

      , 

 

43)  ðàæðìÜ äñ Ýãðê òØ Øîæ :åáØÙÜ åáðñáÜ ÝðÝÙêÙñ 

  , 

Ø. åáäáÙïæ. 

Ù. åáÛãäòæ. 
 

44)  :òÝÛÝïèÜ òÝèÝòè. 

 äñ âðê äãä áã ÜØðÜ  åáðñáÜ Ý-  .åáÙäàîæ 

 

45) òÝÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðÝñáæ äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ :ØÙÜ 

  , ,. 

 

46)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðÝñáæ äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ , 

 ðñáÜ òØ äáãæÝ. 

 

47) :åáðñá áèñ åáèÝòè  ,. 

.åòÝØ äáãæÜ ðÝñáæÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ØîæÝ åáãòßè åáðñáÜñ ÜØðÜ 
 

48) ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðÝñáæ äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ  

Ü ðáî òØ äáãæÝ-. 
 

49)  ðÝñáæÜ äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ Øîæ. 

 

4:) òÝèÝòè ÜáòÝÛáæñ ÜÙáò ÜèÝòè .âáèìäñ åáðáîÜ òãðêæÙ 
 ðÝñáæÜ äñ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜ òØ ØîæÝïÝÝïæÜ 

 
 
 
 

 

( ) ( )9 : 4,1, 1 3,0, 1x t= - - + - ( )10 : 6,0, 2x s= -

( ) ( )11 : 2,8, 1 1,0,0x t= - +( ) ( )12 : 5,8,2 2,0, 1x s= - + -

k

( ) ( )1 : 1,1 ,6 1, 2,2x k k t= + - + -( ) ( )2 2

2 : 1,7, 1 , 2, 6x k k s k k= - - + - + -

( ) ( ) ( ) ( )3, 1,5 , , 1,3 , 6,3, 1 , 2,3,A B k C D k- - - - -

kABCD

( )1, 4,0A -( )3,6,2B( )0, 3,1C -

( )6,7, 1Q -

( ) ( ): 2, 2,5 1,0, 4x t= - - + -

( ) ( )1 : 0,1, 1 1,9, 3x t= - + -( ) ( )2 : 2,16,11 0,1, 6x s= + -

( )5, 2, 1D - -

x

[ ]xz

x 

y 

z  
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51)  ðÝñáæÜ äê òÝØîæè òÝØÙÜ òÝÛÝïèÜ åØÜ êÙï: 

Ø.  .Ù     .. 

 

52)  äñ Ýãðê òØ Øîæ  ÜÛÝïèÜ ÝðÝÙêÙñ  äê òØîæè 

ðÝñáæÜ: . 

 

53)  :ðÝñáæ òØÝÝñæ ÜèÝòè. 
.åáðáîÜ òñÝäñ åê ðÝñáæÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

 

54)  :ðÝñáæ òØÝÝñæ ÜèÝòè. 

 ðÝñáæÜæ âòÝß ðÝñáæÜñ ðñáÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ. 

 

55)  :ðÝñáæ òØÝÝñæ ÜèÝòè.ðÝñáæÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ÙÝòã . 

 

56)  :ðÝñáæ òØÝÝñæ ÜèÝòè.ðÝñáæÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ÙÝòã . 

 

57)  :ðÝñáæ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ÜèÝòè. 

.ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 
 

58)  äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ÜèÝòè :ðÝñáæ. 

.ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 
 

59)  ðÝñáæÜp   :òÝÛÝïèÙ ðÙÝê , ,. 

.ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 
 

5:) :åáðñá áèñ åáèÝòè  ,. 

.åòÝØ äáãæÜ ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæÝ åáäáÙïæ åáðñáÜñ ÜØðÜ 
 

61) :åáðñá áèñ åáèÝòè  ,. 

 ðñáÜ òØ äáãæÜ ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæÝ åáÙäàîæ åáðñáÜñ ÜØðÜ 

 ðñáä äáÙïæÝ. 

 

62)  ÜÛÝïèÙ ðÙÝêñ ðÝñáæ òØÝÝñæ Øîæ Ü ðáî òØ äáãæÝ-. 

 

63)  :ðÝñáæ òØÝÝñæ ÜèÝòè. 

 äñ âðê ÜÞáØä Ü ðáîä äáÙïæ ðÝñáæÜ- ?(ÝòÝØ äáãæ ØäÝ) 

 

: 2 3 6 0x y zp - + - =

( )5,7,1D( )2, 1,1E -

k( )1, , 1A k -

( ): 2 1 7 0k x y k zp - + + + =

: 3 2 9 0x y zp + - - =

: 4 2 8 0x y zp + - + =

[ ]yz

: 4 8 0x y zp + - + =

: 2 3 12 0x zp + - =

( ) ( ) ( ): 2, 5,0 1,0,2 0, 1,3x t sp = - + + -

( ) ( ): 2,2,1 3,1,0x t sp = - +

( )1,0, 3A -( )2,0,0B( )4, 1,0C -

( ) ( )1 : 5, 4,1 0,2, 1x t= - + -( ) ( )2 : 0, 6,2 0, 2,1x s= - + -

( ) ( )1 : 1,1,3 3, 2,4x t= - + -( ) ( )2 : 7,1,0 4, 3,0x s= - + -

1

2

( )6,0, 1A -z

( ) ( )2 2: 2 2 3 3 1 0k x k k y z kp + + - - - + - =

ky
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64)  åáðÝñáæÜ äê òÝØîæè ðÛØðàà äñ ÝáòÝØì , ,  
Ý- . .ðÛØðààÜ ßìè òØ Øîæ 

 

65)  åáèÝòèÜÝ ðñáÜðÝñáæ :åáØÙÜ  

  ,. 

.åÜáèáÙñ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ êÙï 
Ø âòÝß ðñáÜ åØ.âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ ðÝñáæÜ ò 

 

66)  åáèÝòèÜÝ ðñáÜðÝñáæ :åáØÙÜ 

  ,. 

 .åÜáèáÙñ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ êÙï 
Ø âòÝß ðñáÜ åØ.âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ ðÝñáæÜ ò 

 

67)  åáèÝòèÜÝ ðñáÜðÝñáæ :åáØÙÜ 

  ,. 

.åÜáèáÙñ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ êÙï 
Ø âòÝß ðñáÜ åØ.âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ ðÝñáæÜ ò 

 

68)  åáèÝòèÜÝ ðñáÜðÝñáæ  :åáØÙÜ 

  ,. 

.åÜáèáÙñ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ êÙï 
Ø âòÝß ðñáÜ åØ.âÝòáßÜ òÛÝïè òØ åÚ Øîæ ðÝñáæÜ ò 

 

69)  åáèÝòèÜÝ ðñáÜðÝñáæ åáØÙÜ: 

    ,. 

 áãðê òØ Øîæ Ý- .ðÝñáæÙ äãÝæ ðñáÜ åðÝÙêÙ 

 

6:)  áèñ åáèÝòèÜåáðÝñáæ :åáØÙÜ  ,. 

.òáñØðÙ ðÙÝêÝ åáðÝñáæÜ áèñä äáÙïæÜ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ 
 

71)  åáèÝòè áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ êÙï .åáðÝñáæ áèñ:åÜáèáÙ 

Ø.     ,. 

Ù.      ,. 

Ú.     ,. 

 

  

0x=0y=0z=

3 2 6 0x y z+ + - =

( ) ( ): 5,0,1 4,1, 2x t= + -: 2 3 6 0x y zp - - + =

( ) ( ): 2, 1,6 1,1,2x t= - + -: 3 2 11 0x y zp - + - =

( ) ( ): 6,1,0 3,0, 1x t= - + -: 2 6 11 0x y zp + + + =

( ) ( ): 0,3, 2 1, 1,2x t= - + -( ) ( ) ( ): 1,0,2 1,0, 2 3,0, 1x s rp = - + - + -

( ) ( ): 1, ,3 4,1 ,0x a t b= + -: 2 4 0x y zp - + - =

ab

1 : 3 2 1 0x y zp - + - =2 : 4 6 0x y zp + - - =

1 : 2 4 5 0x y zp - + - =2 : 4 2 8 10 0x y zp - + - =

3 : 3 1 0x y zp + - + =4 : 3 9 3 8 0x y zp + - - =

5 : 5 2 3 0x y zp - - + =6 : 2 3 5 0x y zp + + - =
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72) :åáØÙÜ åáðÝñáæÜ áèñ åáèÝòè 

,      . 

 áãðê òØ Øîæ :åáðÝñáæÜ åðÝÙê 

Ø. åáãòßè Ù. åáäáÙïæ Ú. åáÛãäòæ 
 

73)  çÝäáÙïæÙABCDA'B'C'D' ïÜ ñÝäñ åáèÝòèåáÛÝïÛ åáØÙÜ : 

 , ,. 

 ÜØìÜ òßèÝæ Ýáäê ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæA'B'C'D'  êÝÛá åØ 

 ÜÛÝïèÜñ.Ýáäê òØîæè 

 

74) :åáãòßè åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè,. 

 .åáðÝñáæÜ çáÙñ âÝòáßÜ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ 
 

75) :åáãòßè åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè ,. 

.åáðÝñáæÜ çáÙñ âÝòáßÜ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ 
 

76) :åáãòßè åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè ,. 

.åáðÝñáæÜ çáÙñ âÝòáßÜ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ 
 

77)  åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè:åáãòßè  ,. 

.åáðÝñáæÜ çáÙñ âÝòáßÜ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ 
 

78)  ðÝñáæÜ äñ âÝòáßÜ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ  

 ðÝñáæÜ åê. 

 

79) :åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè  ,. 

                  .òáñØðÙ ðÙÝêÝ åáðÝñáæÜ áèñä äáÙïæÜ ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ 
 

7:)  åáðÝñáæÜ Ý-  .ÜÞä ÜÞ åáãèÝØæ 

 ðñáÜ .åáðÝñáæÜ çáÙñ âÝòáßÜ ðñá ØÝÜ 

Ø åáðÝñáæÜ òÝØÝÝñæ òØ Øîæ ðÝñáæÜñ êÝÛá å .òáñØðÙ ðÙÝê 

 

81) :ðÝñáæÝ ðñá åáèÝòè  ,. 

 ðñáÜ äñ ÝäàáÜ ØÝÜñ ðñáÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ .ðÝñáæÜ äê 

 

82) :åáØÙÜ åáðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Øîæ 

   , 

( )2

1 : 2 2 1 0x k k y zp + + - + =
2

2 : 4 12 4 2 0x y z kp + - + - =

k

( )1, 1,4A -( )9,0,2B( )5,2, 2C -

( )2, 1,0-

1 : 4 2 2 0x y zp + - + =2 : 2 10 0x y zp - + + =

3 : 8 2 3 2 0x y zp + - + =4 : 2 3 4 0x y zp - + + =

5 : 3 3 2 0x y zp - + + =6 : 5 2 20 0x zp - + =

7 : 2 6 0x y zp - - + =8 : 2 0zp - =

: 6 5 18 0x y zp - + + =

[ ]xz

1 : 3 2 1 0x y zp - + - =2 : 4 6 0x y zp + - - =

1p2p

( ) ( ): 4,1, 1 2, 1,1x t= - + -

1p

( ) ( ): 2,0,5 3,1, 1x t= - + -: 4 2 3 6 0x y zp - - - =

( ) ( )1 : 3, 11,2 2,4, 1x t= - + -( ) ( )2 : 7,0, 1 0,5, 1x s= - + -
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83) :åáØÙÜ ðÝñáæÜÝ ðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Øîæ 

    , 

 

84) :åáØÙÜ ðÝñáæÜÝ ðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Øîæ 

    , 

 

85)  Øîæ:åáØÙÜ åáðÝñáæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ 
    , 

 

86) :åáØÙÜ åáðÝñáæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ òØ Øîæ 
    , 

 

87)  òÝÛÝïèÜ çáÙñ ïßðæÜ òØ Øîæ Ý-. 

 

88)  ÜÛÝïèÜ çáÙñ ïßðæÜ òØ Øîæ  ðñáä. 

 

89)  ÜÛÝïèÜ çáÙñ ïßðæÜ òØ Øîæ  ðñáä. 

 

8:)  :òÝÛÝïèÜ òÝèÝòè , , . 

ñäÝñæÜ ßàñ òØ Ùñß ABC. 
 

91)  ðñáÜ äê  êäîÜ òßèÝæAB  êÝÙáð äñABCD. 

 ØÝÜ êÝÙáðÜ áÛÝïÛÝïæ ÛßØ . 

ïÜ áðÝêáñ òØ Øîæ ÛÝïÛB .(òÝáÝðñìØ áòñ) 

 

92)  ÜÛÝïèÜ çáÙñ ïßðæÜ òØ Øîæ  ðÝñáæä. 

 

93)  ðÝñáæÜ äñ Ýïßðæ òØ Øîæ .åáðáîÜ òáñØðæ 

 

94)  ðñáä âèÝØæÜ ðÝñáæ òØÝÝñæ Øîæ  

 ïßðæÙ ØîæèÝ  ÜÛÝïèÜæ. 

 

95) :ðÝñáæÝ ðñá åáèÝòè  ,. 

 ØÝÜ ðÝñáæÜæ çïßðæñ ðñáÜ äêñ òÝÛÝïèÜ òØ Øîæ6.5. 
 

( ) ( ): 1,0,3 3,1, 5x t= + - -: 2 3 5 0x y zp - - + =

( ) ( ): 2,0,5 2,1,2x t= - + -: 3 2 2 9 0x y zp - + + =

1 : 3 2 8 0x y zp + - - =2 : 5 10 0x y zp - - + =

1 : 4 3 12 0x y zp + + - =2 : 4 7 5 3 0x y zp - + + =

( )1,3,2A -( )9,1,0B

( )4,12, 5A - -( ) ( ): 1,1, 4 3, 1,2x t= - + -

( )13, 1, 19A - -( ): 2,0, 7x t= -

( )1,6, 1A -( )2, 1,0B -( )6, 4,0C -

( ) ( ): 5, 2,0 0,1, 1x t= - + -

( )5,4,2D

( )5,3, 1A -2 2 12 0x y z- + - =

4 2 4 15 0x y z- - + =

( ) ( ): 1, 8,3 3, 2,1x t= - + -

14( )4,5, 9A -

( ) ( ): 7,19, 3 3,14, 4x t= - + -: 2 4 4 15 0x y zp + - + =
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96)  òñäÝñæ ÜÛáæðáì äñ Üßìè òØ ÙñßSABC ïñ:åÜ ÜáÛÝïÛ 

 , , ,. 

 

97)  òñäÝñæ ÜÛáæðáìÙSABC  òÝêÝîïæÜSA ,SB Ý-SC .ÜÞä ÜÞ åáãèÝØæ 
 :çÝòè. 

Ø òØ ÙñßïÜæ ÛðÝáÜ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ äñ ÝãðÝ ÛÝïÛS éáéÙä ABC . 

 

98) åáèÝòè :åáðñá áèñ  ,. 

.åÜáèáÙ ïßðæÜ òØ ØîæÝ åáäáÙïæ åáðñáÜñ ÜØðÜ 
 

99) :ðÝñáæÝ ðñá åáèÝòè  ,. 

.ðÝñáæä ðñáÜ çáÙñ ïßðæÜ òØ ØîæÝ ðÝñáæä äáÙïæ ðñáÜñ ÜØðÜ 
 

9:) :åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè  ,. 

.åÜáèáÙñ ïßðæÜ òØ ØîæÝ åáäáÙïæ åáðÝñáæÜñ ÜØðÜ 
 

:1) :ðÝñáæ òØÝÝñæ ÜèÝòè. 

 ðÝñáæ òØÝÝñæ Øîæ ïßðæÙ ØîæèÜÝ çÝòèÜ ðÝñáæä äáÙïæÜ.Ýèææ 

 

:2) :åáäáÙïæ åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè  ,. 

 ïßðæÙ ØîæèÜÝ åáèÝòèÜ åáðÝñáæÜ áèñä äáÙïæÜ ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ
.åÜáèñæ ÜÝÝñ 

 

:3)  áèñ åáèÝòèÜåáðñá  :åáØÙÜ

( ) ( ) ( ) ( )1 2: 3,2,6 4,1,2   ,  : 0,2, 7 1,0, 1l x t l x s= - + - = - + -. 

áðñáÜñ ÜØðÜ.åÜáèáÙñ ïßðæÜ òØ ØîæÝ åáÙäàîæ å 
 

:4)  áèñ åáèÝòèÜ åáðñáÜåáÙäàîæ  :åáØÙÜ 

 ,
 
. 

.åÜáèáÙñ ïßðæÜ òØ Øîæ 
 

:5)  ðñáÜ ïßðæ òØ Øîæ Ü ðáîæ-. 

 
  

( )1,6, 1A -( )2, 1,0B -( )6, 4,0C -( )11, 2,4S -

6 , 8 , 12SA SB SC= = =

( ) ( )1 : 4,6,4 2,3,0x t= - +( ) ( )2 : 1,7,1 2,3,0x s= +

( ) ( ): 2, 4,1 5,1, 4x t= - + - -: 2 6 6 0x y zp + - + =

1 : 2 2 7 0x y zp + - + =2 : 2 2 5 0x y zp + - - =

: 3 4 5 10 0x y zp - + - =

8

1 : 2 2 6 0x y zp - - + =2 : 2 2 12 0x y zp - - - =

( ) ( )3 : 1,0,5 1,1, 2x t= - + -( ) ( )4 : 2, 1,9 6, 1,0x s= - + -

( ) ( ): 4, 2, 1 1,1,6x t= - - + -z
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:6)  ÜááÙÝï ÜèÝòèABCDA'B'C'D'  ØÝÜ Üßìèñ8 ßèÝæ Ýáäêñ ðÝñáæÜ òØÝÝñæ .

 éáéÙÜABCD  :ØáÜ. 

  ÜØìÜ òßèÝæ Ýáäêñ ðÝñáæÜ òØÝÝñæABB'A'  :ØáÜ. 

 êÝîïæÜ ßèÝæ Ýáäêñ ðñáÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ØîæCD )2 .(òÝáÝðñìØ 

 

:7) :åáðñá áèñ åáèÝòè  ,. 

Ø. .åáðñáÜ çáÙñ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ Øîæ 

Ù.  ðÝñáæÜ  ðÝñáæÜÝ åáðñáÜ áèñ òØ äáãæ  åáðñáÜ áèñ çáÙ Øîæè

 ðÝñáæä âèÝØæÝ åáðñáÜ áèñä äáÙïæ ,åÜæ ÛßØ äãæ ÜÝÝñ ïßðæÙ . 

 åáðÝñáæÜ òÝØÝÝñæ òØ Øîæ Ý-. 

 

:8) :åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè  ,. 

 ðÝñáæÜ Ü ðáî òØ âòÝßÝ åáðÝñáæÜ áèñ äñ âÝòáßÜ ðñá òØ äáãæ-  

 ÜÛÝïèÙA  åááïòæñ âã )O .(åáðáîÜ òáñØð 

 ðÝñáæÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ  ðÝñáæä  ØáÜ  :áã çÝòèÝ. 

 ðàæðìÜ äñ åááðñìØÜ åáãðêÜ òØ Øîæ. 

 

:9)  :òÝÛÝïè ñÝäñ òÝèÝòè , ,. 

 òÝÛÝïèÜA Ý-B  ÜÛÝïèÜñ äÚêæ äñ ÝìïáÜ äê òÝØîæèO .ÝÞãðæ ØáÜ 

 ÜÛÝïèÙ äÚêæä ïáñæÜ ðñáÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ØîæA  
.(äÚêæÜ ðÝñáæÙ Øîæè ðñáÜ) 

 

::)  ÜÛÝïèÜ  ÝÞãðæñ ðÝÛã äê òØîæè. 

 ÜÛÝïèÙ ðÝÛãä ïáñæÜ ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæA. 
 

211)  ðÝñáæ åáèÝòè:ðñáÝ  ,. 

Ü ðáî äñ áÙÝáßÜ Ýïäß äê ÜÛÝïè Øîæ-  åáÝÝñ åáïßðæÙ òØîæèÜ 
.ðñáÜæÝ ðÝñáæÜæ 

 

212) èñ åáèÝòè:åáðÝñáæ á  ,. 

 ïßðæÙ Øîæèñ ,ðñá äñ òáðàæðì ÜÚîÜ Øîæ2  ðÝñáææ  ïßðæÙÝ6  

 ðÝñáææ  âÝòæ ÛßØ ðñá äñ ÜÚîÜ Øîæ)4 .(åááðñìØ 

 
  

1 : 4 3 28 0x y zp + + - =

2 : 2 2 6 0x y zp + - + =

( ) ( )1 : 2,1,5 5, 4,2x t= - + -( ) ( )2 : 7,3, 1 5,4, 2x s= - - + - -

1p2p

1p

1p2p

1 : 2 4 8 0x y zp - + - =2 : 2 4 0x y zp - + - =

3py

OA m=

2p3pa
2

cos
3

a=

m

( )3, 1,1A -( )2, 1,0B -( )3,1,0O

( )4,0, 1A -( )1,1,2O

: 2 2 1 0x y zp - + + =( ) ( ): 1,5,5 1,1,0x t= +

z

1 : 2 4 4 5 0x y zp - + - =2 : 4 2 4 1 0x y zp - + - =

1p

2p
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213) :ðÝñáæÝ ðñá åáèÝòè  ,. 

 ,ëéÝè ðñá ðÝñáæä äáÙïæÜ , ÜÛÝïèÙ ðÙÝê ,  ðñáÜ òØ âòÝßÝ

 ÜÛÝïèÙQ.  ðÝñáæÙñ òÝÛÝïèÜ çáÙæ ÜÛÝïèÜ ,P'  ðòÝáÙ ÜÙÝðïÜ ØáÜ 

 ÜÛÝïèäP  ÜÛÝïèÜÝQ'  ÜÛÝïèä ðòÝáÙ ÜÙÝðïÜ ØáÜQ . 

 çÙäæÜ ßàñ òØ ØîæPQQ'P'.  

 òÝêîæØÙ êÙÜ :ÜãðÛÜ)  äñ çÝÝáãÜ ðÝàïÝ òØ.( 

 

214) :åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè  ,. 

  .åáðÝñáæÜ áèñ çáÙ âÝòáßÜ ðñá ØÝÜ 

 ðÝñáæÜ  ðñáÜ òØ äáãæ  äñ òáÝÝÞ ðîÝáÝ  ðñáÜ åê

 . 

 ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ. 

 
  

( ) ( )1 : 0, 3,0 1,1, 8x t= - + -: 6 2 5 0x y zp + - + =

2p( )1,0, 4P -1

p

t2

1 : 2 5 0x y zp + + - =2 : 3 2 11 0x y zp + + + =

1

3p160o

( ) ( )2 : 1,3, 4 1,1,0x t= - +

3p
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2) 

 
 
3) .     4)  .    5)  .    6)    . 

7)  .Ø .Ù   .   .8)  .Ø .Ù   .   . 

9)   .:)    . 

21)  .Ø .Ù   .  . .Ú .Û   . .Ü   .   .22)    . 

24)    .çã .Ù25)    . 26)  .Ø .Ù  . .Ú   .   .27) ñ"ßá   . 
28)  ÝØ  .29)   .çã2:)  .Øä31)   . 

32)    33)    .34)    . 

35)    .36)    .37)    .åáÛãäòæ38)     .åáäáÙïæ 

39)  ,åáãòßè   .3:)    .åáÙäàîæ41)    .åáäáÙïæ42)  ,åáãòßè    . 

43)  .Ø .Ù   .  .45)    . 

46)    .47) ( ) ( ) ( ): 0,1, 1 1,9, 3 0,1, 6x t sp = - + - + -. 

48)     49)    . 

4:)    .  51)    .ðÝñáæÜ äê Øä .Ù   .ðÝñáæÜ äê .Ø

52) .  53)    .54)     . 

55) .  56)    .

57)    .58)    .59)    . 

5:) 2 2 0y z+ + =    61) 12 16 1 0x y z+ - - =   62)    .63)    . 

64) è"ßá   .65)  ,âòÝß ðñáÜ   .66)    .åáäáÙïæ67)    .äãÝæ ðñáÜ 

68)  ,âòÝß ðñáÜ  69)    .6:)    . 

71)    .åáäáÙïæ .Ù  .åáÛãäòæ .Ø    .åáãòßè .Ú72)  .Ø .Ù   . .Ú   .   . 

(5,8,0) , (5,8,6)u v= =(6, 8,1)D -(4,11,5)u=(7,1,2)

(9, 4)AB= -(12,8)Q=(5, 1,0)EF= -( 1, 5,10)N - -

(6, 8,1)D -(0, 7,6) , ( 4,7,6)u v= - = -

(5,4,6)(1,10, 4)-(6,14,2)(7,24, 2)-10-21

102.19̄97.277̄90̄180̄10.173

(3,6, 5)w= -( 3, 6,5)w= - -: ( 5, 2) (6,8)l x t= - - +

: (4,1,1) (1,1,3)l x t= +: (2, 7,1) ( 4,2,1)l x s= - + -: (0,1,0)l x t=

: (3, 1,4) (0,0,1)l x t= - +(7, 5,0)-

(1,5,0)(1,8, 1)-

2k=2k=-: (1, 4,0) (2,10,2) ( 1,1,1)x t sp = - + + -

: ( 2, 2,5) (1,0, 4) (8,9, 6)x t sp = - - + - + -

: (1,0,0) (5, 2, 1)x t sp = + - -: (1,0,0) (0,0,1)x t sp = +

: (7,0,0) (0,0,1) ( 7,12,0)x t sp = + + -

3k=
1

(3,0,0) , (0,4 ,0) , (0,0 9)
2

-: (0, 8,0) (0,2,1)l x t= - +

: (0,0,8) (0, 2, 8) ( 8,0, 8)x t sp = + - - + - -: (0,0,4) (0,1,0) (6,0, 4)x t sp = + + -

: 2 3 19 0x y zp- + + + =: 3 8 0x y zp - + =: 3 6 6 0x y zp + - - =

: 0yp =3k=

6(1, 1,3)-

(3,0,4)1 , 7a b= =-: (1,9,13)l x t=

2, 3k¸ -3k=-2k=
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73)    . 74)    . 

75)    . 76)    . 

77)    .78)    .79)    . 

7:)    .81)    . 

82)    .83)    .84)    .85)    .86)    .87)    . 

88)   89)    .8:) ñ"ßá   .91)   ÝØ   .92)  . 93)    . 

94)   ÝØ   .95)   ÝØ   . 

96) è"ßá   .97)  4.46  Ø"ßá
24

29
=.   98)    .99)    .9:)    . 

:1)    .:2)    .

:3) 
10

6
   .:4)    .:5)    . 

:6) ( ) ( ) ( ) ( ): 0,2.5,8.5 2, 2.75, 1.75   ,  : 0,7,7 8, 11, 7l x t l x t= + - - = + - - . 

:7)    .åáäáÙïæ .Ø .Ù   .:8)    . 

:9)    .::)    . 

211)   ÝØ   .212)    . 

213) ñ"ßá   .214)   ÝØ. 

 
 
 

  

' ' ' ' : 2 2 0A B C D y zp + + =: ( 2,6,0) (2,16,12)l x t= - +

: (0,2,2) (1,2,4)l x t= +
1

: (0,4,10) (4,7 ,10)
3

l x t= +

: (0,2,2) (4,2,0)l x t= +: ( 3,0,0) (3,0, 18)l x t= - + -: (1,9,13)l x t=

1 2: 0 , : 6 0y z x y zp p+ = + - - =' : ( 5, 13,0) (7,11,2)l x t= - - +

26.01̄21.19̄18.87̄43.94̄90̄108

915412.75(5,4, 6)B -(5, 4,2)B -5
1

2
2

: 3 2 21 0x y zp - + + =: 3 2 7 0x y zp - + - =(4,5,1)(1, 9,5)-

20.522
15

41
4

' '

1 2:3 4 5 10 0 , :3 4 5 30 0x y z x y zp p- + + = - + - =
3 : 2 2 3 0x y zp - - - =

1.5672

1 2: 2 2 7 0 , : 2 6 0x y z y zp p+ - + = + - =
4

4,
7

m= -

: (3, 1,1) ( 5, 2, 4)l x k= - + - - -: 3 3 15 0x y zp- + + + =

(0,0,4)
4

(0,0,14 )
5

3
: (0, 14, 15 ) ( 14,14,21)

4
l x t= - - + -

10.476
3 : 2 58 0x y zp + - - =3 : 2 5 0x y zp + + - =
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òÝáÝðÚÙæ äÝÚðò; 

åááðàæÝØáÚ åáðÝàïÝ 

2)  ÜÛáæðáìÙABCDE ÜéáéÙñ ,ABCD ,òáäáÙïæ ØÝÜ 

 áã çÝòè. 

Ø.  éáéÙÜ åØ :ßãÝÜABCD ,çÙäæ ØÝÜ 

 ÞØ. 

Ù. ,Ø ëáêéÙñ Üèêàä ÜãÝìÜÜ ÜèêàÜ òØ ßéè 
.ÜòÝØ ßãÝÜÝ 

 

3)  ÜÙáò ÜèÝòèABCDA'B'C'D. 

 :çæéè 

 :çÝòè    , 

 ÜÛÝïèF  òæááïæ. 
 .ðàæðì ØÝÜ 

 ÜÛÝïèÜE  çÝéãäØÜ êîæØ ØáÜA'D . 

Ø.  äñ âðê åááï Øä áã ÜØðÜ  ÝðÝÙêñ. 

Ù. )1 äñ âðêÜ òØ Øîæ (  ÝðÝÙêñ. 

)2 ÜÛÝïèÜ òØîæè çãáÜ (F  äñ âðêÜ ðÝÙê  êàïÜ âÝòÙ :òØîæñBC , 

      êàïÜ òÝîïæ ÛßØÙBC  êàïä íÝßæ ÝØBC.ïæè ? 

Ú.  åØEF  ÜØìÜ ðÝñáæä äáÙïæABB'A' ÜÛÝïèÜ ÝÙñ éßáÜ òØ Øîæ ,F  òïäßæ 

 êàïÜ òØBC.ïæè . 

Û.  ÜÛáæðáìÜ ßìè åØÜAEDF  äñ âðêÙ áÝäòçã åØ ?- .êÝÛæ ðÙéÜ 
 Øä åØú .ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Ùñß 

 

4)  ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  ÜéáéÙñABCD 
.(ðÝáî ÜØð) òáäáÙïæ ØÝÜ 

 :çæéè  ,  ,. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  , Ý-  

 ðÝàïÝÝÜ òØ. 

Ù. :åÚ çÝòè  SD=SB    ,SC=SA    ,    ,    , 

               . 

 áã ÜØðÜ. 

 

EA EC^

ED EB^

AA' , AD , ABw v u= = =

2u w= =1v =

BF BCt=

t

tEAF 30= ¯

t
1

cos EAF=
5

t

t

SB u=SA w=SD v=

vuw

SC

u a=2w a=

ASB , ASD , DSB 90b a= = = ¯

1
cos cos

2
a b+ =
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5)  Üðñá Üðéèæ ÜèÝòèABCA'B'C'  ÜéáéÙñ 
 ÜÛÝïèÜ .òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæE äê òØîæè 

 êÝîïæÜAB ñ âã- . 

Ø.  ðÝñáæÜ çáÙ òáÝÝÞÜ áã çÝòèA'EC 
 ðÝñáæäABC  òáÝÝÞÜ ØáÜA'EA. 

 äñ âðêÜ òØ Øîæ. 

 :çÝòèAC=2   , , 
 ðÝñáæÜ çáÙ òáÝÝÞÜA'EC  ðÝñáæäABC  ØáÜ. 

Ù.  ðÝñáæÜ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ ÙñßABC  ðÝñáæäA'BC. 

 ÜÛÝïèF  ðÝñáæÜ äê òØîæèA'BC  äê ØïÝÝÛ ÝØä)BCñ âã (-  ä âèÝØæ- , 

 :åááïòæÝ. 

Ú.  :çæé  ,  , áã ßãÝÜÝ ,. 

 

6) :åáðÝàïÝÝÜ åáèÝòè    ,  ,  .(ðÝáî ÜØð) 

 :çÝòè  ,, 

           

Ø.  åáðÝàïÝÝÜ òñÝäññ çãòáá åØÜ 
.ïæè ?ÛßØ ðÝñáæÙ åáØîæè 

 ðÝàïÝÝÜ áã åÚ çÝòè  âèÝØæ 

 ðÝñáæäABC , Ý-  .(ðÝáî ÜØð) åáðàæðì åÜ 

Ù.  äñ âðÝØÜ òØ Øîæ .(áðìéæ âðê) 

Ú.  ðÝñáæÜ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ ØîæÝ åááðàæÝèÝÚáðà åáÙÝñáßÙ ðÞêáÜPCB  çáÙÝ 
 ðÝñáæÜABC. 

 

7)  Üðñá ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABC ÜéáéÙñ ,ABC ñäÝñæ ØÝÜ 
 ØÝÜ ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ .òÝêäî ÜÝÝñSO . 

 ÜÛÝïèE  êîæØ ØáÜSO .(ðÝáî ÜØð) 

 ÜÛÝïèF  :òæááïæ. 

 :çæéè   ,  ,  . 

 ÜÛÝïèK  :òæááïæ. 

 äñ âðêÜ òØ Øîæ òÝÛÝïèÜñ êÝÛá åØ ,F ,K Ý- E .ÛßØ ðñá äê òÝØîæè 

  

( )0 1 AE ABx k< < =

k

A'EA 45= ¯

A'EA

AFBC

A'F A'C A'Bt m= +

AA' w=AC' u=AB' v=t m=

AD u=AC v=AB w=

BAC DAC 60= = ¯DAB 90= ¯

2u v w= = =

, ,u v w

AP au bv w= + +

ab

AP

SF SCt=

AB u=AC v=OS w=

1 2 2
SK

9 9 3
u v w= - -

t
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8)  ñäÝñæÙABC êäîä ñäÝñæÜ ÜÙÝÚ ,AB  ØÝÜCD. 

 :çæéè   ,  ,. 

 :çÝòè    ,    ,. 

Ø.  äñ âðêÜ òØ Ùñß .åáðÝàïÝ çÝÙñß òðÞêÙ 

Ù.  ñäÝñæÜ òØ ààðéABC  ÜÙÝÚÜ òØÝCD  âðêä åáØòá àÝàðéÜñ âã 
 äñ .Ø ëáêéÙ òÙñáßñ 

Ú.  ÜÛÝïèE  êäîÜ äê òØîæèBC  çáÙ)B ä- C.( 

 :åÚ çÝòè :çæéè .. 

 òØ êÙÜ  òÝêîæØÙ Ý-  .ÛÙäÙ 

 

åááðÙÚäØ åáðÝàïÝ 

9)  åááïÝñ ÜÝÝñ Þìðà çÝòèABCD  .(ðÝáî ÜØð) 

 áã çÝòè. 

 :çæéè. 

Ø. )1 òØ êÙÜ (  òÝêîæØÙ Ý- . 

)2 ðÝàïÝÝÜ òØ êÙÜ (  
      òÝêîæØÙ , , Ý- . 

 :çÝòè. 

Ù. )1Ü ðÝêáñ òØ Øîæ (-  ðÝàïÝÝÜ äñ.(òÝáÝðñìØÜ áòñ òØ Øîæ) . 
)2 äñ åáãðêÜ áèñ çáÙæ ( ) Ù ëáêé òòÙ òØîæñ1 âðê ÜÞáØ ðÝÙê Øîæ ,( 

      äñ éáéÙÜDC .ÝÙ åÝéß ÞìðàÜñ äÚêæÙ ðàÝï ØÝÜ 

ÜðêÜ.Ø ëáêé äñ çÝðòìÜ äê âæòéÜä áäÙ Ù ëáêé òØ ðÝòìä ðñìØ : 
 

:)  ðÝñáæ çÝòè  ÝòØÝÝñæñ. 
 òÝÛÝïèÜ  Ý-   .ÜÞ ðÝñáæÙ òÝØîæè 

 ðñáÜBG  ðÝñáæä âèÝØæ. 

Ø.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæG áã çÝòè åÚ åØ ,Ü ðÝêáñÝ ,-   äñ 

 ÜÛÝïèÜG .áÙÝáß ØÝÜ 

Ù.  ÜÛÝïèÜ âðÛG  ÜÛÝïèÜ âðÛÝ ,Ø ëáêéÙ òØîæ ÜáðÝêáñ òØñ 

 ðñá ðÙÝê  ðÝñáæÜ òØ âòÝßÜ  ÜÛÝïèÙF. 
 òÝÛÝïèÜ áã ßãÝÜA ,BÝ ,- F .ÛßØ ðñá äê òÝØîæè 

Ú.  ðñáÜ çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ ØîæAF Ü ðáîä-. 
 
 

CA u=CB v=AD ABt=

3
cos ACB

4
=CA 1=CB 2=

t

t

CE 3
=

BE 5
CD h=

AEuh

( )AB DC

DAB 120= ¯

AB , AD , DCtu v u= = =

tuv

BC

uvuv

( ) ( )1, ,0 , 8,6, 10v y u= - = -

yv

y

y

p2 3 0x y z+ - + =

( )B 1, 2,m-( )A 1, 2,k- -

p

BG 96=x

( )E 11,6, 17-

lp

x
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21)  ñäÝñæ çÝòèABC  ,òáÝÝÞ ðñáÝ åááïÝñ ÜÝÝñ. 

 :åÜ ñäÝñæÜ áÛÝïÛïæ åááèñ Ý- . 

 ðÝñáæÜ  ðÝñáæä äáÙïæABC. 

Ø. )1 ÛÝïÛïÜ áðÝêáñä òÝáÝðñìØÜ áòñ òØ Øîæ (B. 
)2 òÝáÝðñìØÜ áòñ òØ çæéè (B Ù-  Ý- . 

 ÛÝïÛïÜ åØÜC  ðñáÜ äê Øîæè.ïæè ? 

Ù.  ÜÛÝïèD  ðÝñáæÙ òØîæè. 

 ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ Øîæ. 

 

22)  ÜÛáæðáì ÜèÝòèSABCD  ÜéáéÙñABCD .òáäáÙïæ ØÝÜ 
:åÜ ÜÛáæðáìÜ áÛÝïÛï çáÙæ ÜêÙðØ äñ åáðÝêáñÜ 

                       

   :ðÝñáæÙ Øîæè ÜÛáæðáìÜ éáéÙ 

Ø.  ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ ÙñßSABCD .(áðìéæ âðê) 

Ù.  ðÝñáæÜ  òÝÛÝïèÙ åáðáîÜ òØ âòÝßM ,L ,K. 
áÜ òØ Øîæ ÜÛáæðáìÜ ßìè çáÙ éßSABCD  ÜÛáæðáìÜ ßìè çáÙäOKLM 

)O ú .(åáðáîÜ òáñØð 

Ú.  ÜÛáæðáìÜ ÜÙÝÚ Øîæè Ýáäêñ ðñáÜ åØÜSABCD  åáðÝñáæÜ äã òØ âòÝß 

 ÜÛáæðáìÜ òÝØì òÝßèÝæ åÜáäêñOKLM.ïæè ? 

 

23)  çÝäáÙïæ çÝòèABCDA'B'C'D' äãñ ëÝÚ) 
.(òÝáäáÙïæ çÜ ÝáòÝØì 

 ÜÛÝïèL  êÝîïæÜ êîæØ ØáÜDD'  

 ÜÛÝïèE  êÝîïæÜ äê òØîæèBB'  ñ âã-. 

 êÝîïæÜ áã çÝòèAA'  ðÝñáæä âèÝØæAEL. 
 êÝîïæÜ òØ âòÝß ðÝñáæÜCC'  ÜÛÝïèÙK 

.(ðÝáî ÜØð) 

 :çæéè  ,  ,  ,. 

Ø.  äñ âðêÜ òØ Øîæ. 

Ù.  ðñáÜ äñ òáðàæðìÜ ÜÚîÜÜ áã çÝòèCC'  ØáÜ , 

 ÜÛÝïèÜ  ðÝñáæÙ òØîæèAEL ÛÝïÛïÜ áðÝêáñÝ ,C'  åÜ 

 ÛÝïÛïÜ ïßðæ òØ ØîæC  ðÝñáæÜæAEL. 

 

  

C 90= ¯

( )C 6, 2, 2- -( )A 3, 2,1-

: 2 2 15 0x y zp + + - =

1B2B

1 2B B

p

1 2DAB B

( ) ( ) ( ) ( )S 1,1,8 , C 2,2, 1 , B 4, 2,5 , A 6, ,9a- - -

( ) ( ) ( ): 2, 1,4 4, 3,5 2, 1,1x t sp = - + - + -

p

B'E
3

EB
=

AB u=AD v=AA' w=CK CC'm=

m

( ) ( )4,5,8 1, 1,2x t= + -

( )2, 1,3-( ), ,0x y
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24) :åáðÝñáæ áèñ äñ òÝØÝÝñæ òÝèÝòè 

                    

:ØáÜ òáðàæðìÜ ÝòÚîÜñ ðñá çÝòèÝ 

                

 ðñáÜ  ðÝñáæÜ òØ âòÝß  ÜÛÝïèÙB, 

 ðÝñáæÜ òØÝ  ÜÛÝïèÙ âòÝß ØÝÜP. 

 ÜÛÝïèÜ  ðÝñáæÙ òØîæè .(ðÝáî ÜØð) 

 òÝÛÝïèÜæA Ý- B  ðÝñáæä åáãèØ ÝðáÙêÜðÝñáæÜ òØ åáãòÝßÜ , 

 ÜÛÝïèÙD Ý- C .ÜæØòÜÙ 
 ÜÛáæðáìÜ ßìè òØ ØîæPABCD  ÜéáéÙñ)ABCD.( 

 

25)  ÜÛáæðáì ÜèÝòèABCDT  ÜéáéÙñABCD .òáäáÙïæ ØÝÜ 
                 :ØáÜ éáéÙÜ ðÝñáæ òØÝÝñæ. 

 ðñáÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜTB  :ØáÜ. 

Ø.  ÛÝïÛïÜ äñ åáðÝêáñÜ òØ ØîæB. 

Ù.  òáäáÙïæÜ áèÝéãäØABCD  ÜÛÝïèÙ åáñÚìèM. 
 òÝÛÝïèÜæ òßØM Ý- D Ü ðáî äê òØîæè-Ü ðáî äê òØîæè çÜæ òßØÝ ,-. 

Ü ðáî äê òØîæè òÝÛÝïèÜæ ÝÞáØ êÙï-.ïæè . 

Ú.  ðñáÜ äê ÜÛÝïè âðÛTB  òáäáÙïæÜ ðÝñáæä âèØ ÝðáÙêÜABCD òØ âòÝß âèØÜ .
 ÜÛÝïèÙ ðÝñáæÜE. 

)1(  ðñáÜ äñ òáðàæðì ÜÚîÜ ØîæBE  ðñáÜ äñ äàáÜÜ)TB  ðÝñáæ äê
.(òáäáÙïæÜ 

)2(  ðñáÜ çáÙ áÛÛÜÜ ÙîæÜ òØ ØîæBE  çÝéãäØäBD. 

 

26)  åáðÝñáæ áèñ åáèÝòè Ý-  .ÜÞä ÜÞ åáäáÙïæÜ 

 ØÝÜ åáðÝñáæÜ áèñ çáÙ ïßðæÜ2. 

 ðÝñáæ  òÝÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝê Ý- . 

 ðÝñáæ  ÜÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝê. 

 ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ  ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØÝ. 

.(åáðÝñáæÜæ ÛßØ äãä òÝáÝðñìØÜ áòñ òØ Øîæ) 

 

  

1

2

:2 2 10 0

:2 2 10 0

x y z

x y z

p

p

+ + + =

+ + - =

( ) ( ): 0,10,0 0,2,1l x t= +

l
1p

2p

( )A 5,0,z-1p

2p

2 2 4 0x y z+ - + =

( ) ( )1,2, 7 3,2,1x t= - +

xz

x

1p2p

1p( )A 2,0,3( )B 0,0,6

2p( )C 2,0,2-

1p2p
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27)  ÜÛáæðáì ÜèÝòèÜðñá SABC . 

 :çæéè  ,  ,. 

M ñ âã ðÝñáæÙ ÜÛÝïè ØáÜ- . 

 :çÝòè. 

Ø.  ðÝàïÝÝÜ áã ßãÝÜ  ðÝñáæä âèÝØæABC. 

 :åÚ çÝòè  , 

                 ,. 

Ù.  ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæABC. 

Ú.  ÛÝïÛï âðÛC  ðÝñáæ ÝðáÙêÜ  êÝîïæä äáÙïæÜAB  äñ òáÝÝÞ ðîÝáÝ 
 ðÝñáæÜ åêABC ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ . .(òÝèÝðòìÜ áèñ òØ Øîæ) 

 

28)  êàï .åáÙäàîæ åáðñá áèñ åáèÝòèAB äê Øîæè 
 êàïÝ ,åáðñáÜ ÛßØCF .ðßØÜ ðñáÜ äê Øîæè 

 ÜÛÝïèE  êàïÜ êîæØ ØáÜAB .(ðÝáî ÜØð) 

 :çæéè  ,  ,. 

 :çÝòè    ,. 

           

 åáðÝàïÝÝÜ çáÙ òáÝÝÞÜ éÝèáéÝï Ý-   ØÝÜ. 

Ø.  òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ ØîæABC. 

 :åÚ çÝòè ðÝñáæ .  ÜÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝêB  ðñáä âèÝØæÝAB. 

Ù.  ðÝñáæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ. 

Ú.  ðñáÜ çáÙñ òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ ØîæÝ Ø ëáêéä âòÙÝñòÙ ðÞêáÜBC  ðÝñáæä. 

 

  

SC w=SB v=SA u=

1 1 1
SM

3 3 3
u v w= + +

u v v w u wÖ = Ö = Ö

SM

3 3
, , 2

2 2
u
å õ
= - - -æ öæ ö
ç ÷

3 3
, , 2

2 2
v
å õ
= - -æ öæ ö
ç ÷

( )C 0, 3,0( )0, 3, 2w= -

p30̄

p

CF u=FE v=EA w=

v u^v w^

7 , 13 , 5u v w= = =

wu
35

10

( ) ( )A 0,2,3 , B 2,6,3p

p

p
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29)   ñäÝñæÙABC  êäîä çÝãáòÜBC  ØÝÜAT. 
 ÜÛÝïèÜL  êäîÜ äê òØîæèAC. 

AT Ý- BL  ÜÛÝïèÙ åáñÚìèM .(ðÝáî ÜØð) 

 :çæéè. 

Ø.  :çÝòè. 

 äñ âðêÜ òØ Øîæ  äñ âðêÜ òØÝ. 

Ù. )1 òÝÛÝïèÜ òÝßèÝæ Ýáäêñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äñ ÜØÝÝñæÜ òØ Øîæ (BçðÝÙêñ , 

      ñäÝñæÜABC  :åááïòæ. 

) Ù ëáêé òòÙñ åáèÝòèÜ áì äê1 Ø ëáêéÙñ çÝòèÜÝ () åáìáêé òò äê Üèê2Ý (- )3.( 
)2 ÜÛÝïèÜ äñ åáðÝêáñÜ òØ Øîæ (L. 
)3 ðñáÜ åØ (MB Ü ðáîä äáÙïæ- ÛÝïÛïÜ äñ åáðÝêáñÜ òØ Øîæ ,B. 

ÜðêÜ.Ø ëáêé äñ çÝðòìÙ áÝäò ÝèáØ Ù ëáêé äñ çÝðòìÜ : 

 

2:)  ðñáÜ  òÝÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝê Ý- . 

 ðÝñáæä âèÝØæ ðñáÜ  ÜÛÝïèÙ ðÝñáæÜ òØ âòÝßÝD. 

ñáæÜ ðÝ  åáðáîÜ òáñØð âðÛ ðÙÝêO. 

Ø.  ñäÝñæÜ ßàñ òØ ØîæOAD. 

Ù. )1 ðÝñáæÜ ( Ü ðáî òØ äáãæ-  ðñáä äáÙïæÝ. 

       ðñáÜ çáÙ òáÝÝÞÜ òØ Øîæ  ðÝñáæÜ çáÙñ âÝòáßÜ ðñá çáÙÝ  ðÝñáæä. 

)2 ðñáÜ äñ ïßðæÜ òØ Øîæ (  ðÝñáæÜ çáÙñ âÝòáßÜ ðñáæ  ðÝñáæä. 

 

 

  

BM BL , AM AT , AB ,u AC vb a= = = =

AL 3
=

LC 4

ab

( ) ( )A 1,0 , 7,7 , AT 50v= =

y

l( )A 0,0,1( )B 1,1,0

1p

1p

2pxl

l
1p2p

l
1p2p
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)  ÜÛáæðáìÙ åááÛÚè åááÛÛî òÝêÝîïæ ÚÝÞ äã åØ .ÙABCDE  

     ÜéáéÙñABCD  ÜéáéÙñ áðÜ ,ÜÞä ÜÞ åáãèÝØæ òáäáÙïæABCD  .çÙäæ ØÝÜ 

3) )  .Ù1  (  )2 ÜÛÝïèÜ  (F  êàïÜ ÜîïÙBC    .Ú  ÜÛÝïèÜF  êàïÜ êîæØÙBC 

Ù áÝäò Øä ßìèÜ  .Û- ä ÜÝÝñ ØÝÜÝ- . 

4)   .Ø. 

5)   .Ø    .Ù. 

6)   .Ù  Øä  .Ø    .Ú. 

7) . 

8)   .Ø    .Ú    .ÛîÙ ðÝáØ .Ù. 

9) ) .Ø1 (  )2 (    ) .Ù1 (   )2 ( . 

:) .Ø    .ÚAF Ü ðáî åê Ùäàîæ- . 

21) ) .Ø1 (  )2 .Ù   .çã (18  .ßìè òÝÛáßá 

22)  .Ø12  .Ù   .ßìè òÝÛáßá8 .çã .Ú   . 

23)   .Ø    .Ù .'ßá 

24) . 

25)   .Ø   ÜÛÝïè  .ÙD ) .Ú1  (  )2.åáÛãäòæ  ( 

26)     ÝØ 

    ÝØ. 

27)   .Ù    .Ú   ÝØ. 

28)   .Ø    .Ù    .Ú. 

29)   .Ø  )  .Ù1  (  )2  (  )3  (. 

2:)   .Ø  )  .Ù1  (  )2  (. 

  

1t=
1

2
t=

t
1

3

SC u v w= + -

1

2
k=30̄

2 670.53̄

1

3
t=

1

4
t=-

7 3
AE

8 2
u h= -

u v
t

u

-
=BC

v
u v

u

å õ
= +æ öæ ö
ç ÷

1
7,

7
y=-7y=-

( )G 9,2, 1-x

( ) ( )1 2B 7, 6, 1  , B 5,2, 3- - -

3

4
m=9 6

17
129

27

( )2,0, 8- -( ) ( )2,0, 8 1,0,2r- - +

13 6 2 12 0 :x y z p+ + - =3 6 2 12 0x y z- + - =

23 6 2 2 0 :x y z p+ + + =3 6 2 2 0x y z- + + =

0z=3 3 0y z+ - =3 3 0y z- - =

ABC 80.9= ¯: 2 14 0x yp + - =9.1̄

0.7 , 0.6b a= =( ) ( )
2 2

6 7 200x y+ + + =( )4,3( )4, 17-

2

6
90̄

2

2
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 ïðì5 ú åáÙãÝðæ åáðìéæ; 

;òÝáääã òÝðÛÚÜ 

:çÝæáéÜ á"ê Ü òØ åáðáÛÚæ:ÜðÝîÜæ ðìéæ    äêÙ ÙãÝðæ ðìéæã

 áñææ ïäßa  ÜæÝÛæ ïäßÝb åáðìéæÜ .a Ý-b  .åááñææ åÜ 

a  äñ áñææÜ ÙáãðÜ Øðïèz  åÚ çæÝéæÝ  :çÝñäæ)Real.( 

b  äñ ÜæÝÛæÜ ÙáãðÜ Øðïèz  åÚ çæÝéæÝ  :çÝñäæ)Imaginary .( 

 

 ;)ÙãÝðæ* áéïäìæÝï ÛÝæî 

 äãäÙãÝðæ ðìéæ z a bi= + Ù çæÝéæÜ ÛÝæî ðìéæ åááï-z  :ÝãðêÝz a bi= -. 

 

Ý éÝØÚ ðÝñáæ ;ÙãÝðæ ðìéæ äñ )òáðäÝì* òáÙàÝï ÜÚîÜ 

 ÙãÝðæ ðìéæ çááìØä çòáèz Ü ðáî ÝÙñ ðÝñáæÙ ÝòÚîÜ á"ê-x  òØ Úîááæa  äÛÝÚ ,
 äñ áñææÜ âðêÜz Ü ðáîÝ ,-y  òØ Úîááæb äñ ÜæÝÛæÜ âðêÜ äÛÝÚ ,z. 
 Øðïè ÜÞ ðÝñáæéÝØÚ ðÝñáæ .âÝæéÜ ðÝáØÙ êáìÝæÝ 

 

:ÚÝÞÜ á"ê ÜÛÝïè äã çááìØä çòáè éÝØÚ ðÝñáæÙ( ),a b 

 âðêÜ á"ê ÝØæ Ýïßðæ) ðìéæÜ äñ àäßÝæÜ-( )0,0 ( 

.éÝáÛðä áñææÜ ðáîÜ äñ òáÙÝáßÜ çðïÜ çáÙ Ýäñ òáÝÝÞÜÝ 
 ÙãÝðæ ðìéæ äñ òáÙàÝï ÜÚîÜã ðÛÚÝæ ä"èÜ ÛæîÜ 

 :çæÝéáÝ( ),Rq  :òáÙàÝï ÜÚîÜÙ ÙãÝðæ ðìéæ.

( )cos sin cos sin cisz R i R R i Rq q q q q= + Ö = + =. 

 
 

;åáðÙêæÝ òÝØßéÝè 

1.  :(òáðÙÚäØ) òáÞàðïä òáÙàÝï ÜÚîÜæ ðÙêæ. 

2.  :òáÙàÝïä òáÞàðï ÜÚîÜæ ðÙêæ. 

3.  ÙãÝðæ ðìéæ äñ äÛÝÚz  :çæÝéáz  :ÙñÝßáÝ. 

 

 

 

 

1i = -z a bi= +

()Re z

()Im z

2 2 , tan
b

R a b
a

q= + =

cos , sina R b Rq q= =

2 2z R a b= = +
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;òáÙàÝï ÜÚîÜÙ çÝÙñß òÝäÝêì 

1. :åáÙãÝðæ åáðìéæ äìã
 
. 

2. :åáÙãÝðæ åáðìéæ ïÝäáß
 
. 

 

ÜÛ àìñæ. ;ðÙØÝæ 

 òÝäêÜä áÛã ÙãÝðæ ðìéæz  òïÞßÙn  :ðñïÙ ðÞêè( ) ( )cis cis
n nR R nq q=. 

 

 ;ÙãÝðæ ðìéæ äñ åáñðÝñ 

 ñðÝñ ØáîÝÜä áÛãn- ÙãÝðæ ðìéæ äñ áz  ðßØ ÙãÝðæ ðìéæä ÜÝÝñÜ0 0 0cisz R q=

 :êîÙè0
0 0 0 0

2
cis /     cis  :  1n n n

k

k
z z R z R k n

n n

q p
q

å õ
= = Ý = Ö + ¢ ¢æ ö

ç ÷
. 

 

 

  

( )( ) ( )1 2 1 1 2 2 1 2 1 2z z R cis R cis R R cisq q q qÖ = Ö = +

( )1 1 1 1
1 2

2 2 2 2

z R cis R
cis

z R cis R

q
q q

q
= = -
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;òÝäØñ 

2)  åê åÝñð: 

Ø.  Ù.  Ú.  

Û.  Ü.   

 

3) :Ùñß 

Ø.  Ù.  Ú.  

Û.  Ü.  Ý.  

 

4)  äñ åãðê òØ åÝñða Ý-b :åáØÙÜ åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ ðÝÙêÙ 

Ø.  Ù.  Ú.  

Û.  Ü.  Ý.  

 

5) :òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

Ø.  Ù.  Ú.  

 

6)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

 

7)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 
 

8)   :çÝòèÙñß . åáØÙÜ åáÙãÝðæÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ: 

Ø.  Ù.  Ú.  

 

9) :åáØÙÜ åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ äñ ÛÝæîÜ ðìéæÜ òØ åÝñð 

Ø.  Ù.  Ú.  

Û.  Ü.  Ý.  

 

:) :Ùñß 

Ø.  Ù.  Ú.  

 

21)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

 

i

1- =4- =25- =

3- =5- =

i =
2i =3i =

4i =5i =17i =

2 5i+3 i-
3 1

2 2
i-

7i4-0

2 1x =-2 36 0x + =2 2 5 0x x- + =

2 1 0x x+ + =

2 6 0z iz+ + =

1 22 3 , 5 2z i z i= + = -

1 2z z+ =1 2z z- =1 2z zÖ =

2 5i+3 i-
3 1

2 2
i-

7i4-0

11 2

2

i

i

+
=

-

3 7

2 5

i

i

+
=

-

19 9

2 3

i

i

-
=

-

3 11 7z iz i- = -
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22)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

23) ) ÜØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òãðêæ òØ ðÝòìz Ý-w :(åáÙãÝðæ åáèòñæ. 

 

24)  çÜÙñ òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòìa Ý-b :åááñææ 

Ø.  Ù.  
 

25)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

 

26) Ùñß åáØÙÜ åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ áãðê òØ: 

Ø.  Ù.  

 

27)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

 

28)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

 

29)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 
 

2:)   :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ ÜèÝòè 

 ÙãÝðæÜ ðàæðìÜ äñ åáãðê ÝäØä Øîæ  :ÜØÝÝñæä 

Ø.  .Ûáßá çÝðòì ñá 

Ù. .çÝðòì çáØ 
 

31) ÙÝòã ÜÚîÜÙ åáØÙÜ åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ òØ :òáðÙÚäØ 

Ø. 2cis60̄ Ù. 6cis135̄ Ú. 4cis330̄ 

Û. ( )4cis 30- ¯ Ü. 4cis690̄ Ý. 8cis90̄ 

Þ. 3cis270̄ ß. cis180̄ à. cis0̄ 
 

32) :òáÙàÝï ÜÚîÜä âÝìÜ 

Ø.  Ù.  Ú.  Û.  

Ü.  Ý.  Þ.  ß.  

à.  á.    

 

  

5 4iz i+ =

3 5 4

5 2 5 8

z iw i

iz w i

+ = -ë
ì
- = +í

2 3 10a i bi- = +3 8 5 2 3a bi b ai i- + = - -

2 7 3z i iz z+ = + -

5 12i- =8 6i+ =

( )2 2 1 2 8 0z i z i- - - =

( )2 2 1 6 15 0iz i z i- - + + =

2 6 0z i z- + =

( ) ( )22 2 2 1 0mi z m i z- - + + =

m

1 i+ =3 i- =1 3

2 2
i- - =3 4i+ =

6i =i- =4=1- =

1=0=
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33) Ùñß åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ: 

Ø.  Ù.  Ú.  

Û.  Ü.   

 

34)  ÙãÝðæÜ ðìéæÜ çÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ . Ý- :åáðìéæÜ òØ 

Ø. z Ù. 
1

z
 Ú. z- 

Û. 
1

z
- Ü. iz Ý. z zÖ 

 

35) :åáðÝÜà åááñææ åÜ åáØÙÜ åáðìéæÜ áã ÜØðÜ 

Ø.  Ù.  Ú.  

 

36) :åáðÝÜà åáæÝÛæ åÜ åáØÙÜ åáðìéæÜ áã ÜØðÜ 

Ø.  Ù.  

 

37) ßãÝÜ òÝØÙÜ òÝèêàÜ òØ: 

Ø.  Ù.  

 

38) ï òØ Øîæ ÝéÝáÛðñ áèÝèï äÚêæÙ åÝéßÜ êÝÙáð äñ ÝáÛÝïÛ  åØ éÝØÚ ðÝñáæÙ
.åáðáîä òÝäáÙïæ ÝáòÝêäîñ êÝÛá 

 

39)  ØÝÜ êÝÙáðÜ áÛÝïÛÝïæ ÛßØ .éÝØÚ ðÝñáæÙ áèÝèï äÚêæÙ åÝéß êÝÙáð . 

ï òØ Øîæ.åáðßØÜ ÝáÛÝïÛ 

 

3:)  .éÝØÚ ðÝñáæÙ áèÝèï äÚêæÙ åÝéß òÝêäî ÜÝÝñ ñäÝñæ 

 ØÝÜ ñäÝñæÜ áÛÝïÛÝïæ ÛßØï òØ Øîæ ..åáðßØÜ ÝáÛÝïÛ 

 

41)  ØáÜ Ýäñ éáéÙÜ òáÝÝÞñ ,åááïÝñ ÜÝÝñ ñäÝñæ  ðÝñáæÙ áèÝèï äÚêæÙ åÝéß

ï .éÝØÚ ØÝÜ ñäÝñæÜ äñ ñØðÜ ÛÝïÛï òØ Øîæ ..åáðßØÜ ÝáÛÝïÛ 

 

  

2 120 3 60o ocis cisÖ =( )210 5 40o ocis cisÖ - =
12 315

3 90

o

o

cis

cis
=

1

2 40ocis
=6 30 2 210o ocis cis+ =

z Rcisq=Rq

z z+z zÖ
z z

z z
+

2 2z z-
1 1

z z
-

z i z z iz- = +
2

z z zÖ =

2

1 3i+

1 3i+

30o

1 3i+
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42) z .ÜÛáßáÜ äÚêæä íÝßæ ØîæèÜ éÝØÚ ðÝñáæÙ ÙãÝðæ ðìéæ ØÝÜ 
 Ýáäê ,ÜÛáßáÜ äÚêæ âÝòÙ åáØîæè åáØÙÜ åáðìéæÜ åØ êÙï:Ýä íÝßæ ÝØ 

Ø.  Ù.  Ú.  Û.  

 

43) Ùñß ÜÛ òßéÝèÙ ñÝæáñ âÝò åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ-ðÙØÝæ: 

Ø.  Ù.  Ú.  Û.  

Ü.     

 

44) :òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

Ø.  Ù.  Ú.  

 

45)  ðÛéæ ÜÛáßáÜ áñðÝñ òäìãæÝ åÝãé òØ Øîæ4. 

 

46)  ÙãÝðæÜ ðìéæÜ çÝòè . 

 :ÜØÝÝñæÜ ðÝÙêÙ äÙïòæÜ éÝØÚ ðÝñáæÙ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ 

 

47)  ÙãÝðæÜ ðìéæÜ çÝòè . 

 :ÜØÝÝñæÜ ðÝÙêÙ äÙïòæÜ éÝØÚ ðÝñáæÙ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ 

 

48)  ÙãÝðæÜ ðìéæÜ çÝòè éÝØÚ ðÝñáæÙ áðàæÝØÚÜ åÝïæÜ òØ Øîæ .

 :ÜØÝÝñæÜ ðÝÙêÙ äÙïòæÜ 

 

49)  ØÝÜ áêáÙñÜ ðÙáØÜ òáèÝÙñß ÜðÛéÙ  ØÝÜ áñáäñÜ ðÙáØÜÝ . 

.ÜðÛéÙ åáèÝñØðÜ åáðÙáØÜ òðñê åÝãé òØ Øîæ 
 

4:)  ØÝÜ áñáæßÜ ðÙáØÜ òáéÛèÜ ÜðÛéÙ  ØÝÜ áèñÜ ðÙáØÜÝ . 

Ø.  òèæñ çÝòè åØ ,ÜðÛéÜ òèæ òØÝ ÜðÛéÙ çÝñØðÜ ðÙáØÜ òØ Øîæ 
.éÝØÚ ðÝñáæÙ ÜæÝÛæÜ ðáîÜ äê ØîæèÜ ÙãÝðæ ðìéæ ØáÜ ÜðÛéÜ 

Ù. .ÜðÛéÙ åáèÝñØðÜ åáðÙáØÜ òñæß åÝãé òØ Øîæ 
 

51)  ðÙáØÜ .òáéÛèÜ ÜðÛéÙ åáãÝæé åáðÙáØ ÜñÝäñ åáèÝòè ØÝÜ åÜáèáÙ çÝñØðÜ2. 
 áñáäñÜ ðÙáØä åáìáéÝæ åØ áã çÝòè  åáãÝæé åáðÙáØ ÜñÝäñ åáäÙïòæ

.òáèÝÙñß ÜðÛéÙ .(òÝáÝðñìØ áòñ) òáéÛèÜÜ ÜðÛéÜ áðÙáØ òñÝäñ òØ Øîæ 

 

z
1

z

z

z
z zÖ

( )
3

2 30ocis =( )
5

2 14ocis =( )
4

1 i+ =( )
3

3 i- =

15

1 3

2 2
i

å õ
- + =æ öæ ö
ç ÷

2 36 120oz cis=( )
2

4 9 80oz cis=5 1 3

2 2
z i= +

z x yi= +

2z =

z x yi= +

3 5z i- =

z x yi= +

1 3z i z i i+ + + = +

7 13 3a i= +3 5 9a i= -

5 32 16a i= +2 2 4a i= -

4i
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52)   :ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

 

53)   :ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

 

54)   :ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 
 

55)  åáðìéæ åÜ òáêÝÙáð ÜØÝÝñæ áæÛïæ åØ :ßãÝÜ òÝèÝðòì ÜØÝÝñæä çáØÝ åááñææ
.åáÛÝæî åáðìéæ áèñ åÜ ÜØÝÝñæÜ òÝèÝðòì ÞØ åááñææ 

 

56) .åáðÝÜà åááñææ åèáØñ åáÙãÝðæ åáðìéæ áèñ åáèÝòè 
.åáÛÝæî åáðìéæÜ ÞØ òáñææ åòäìãæÝ áñææ åáðìéæÜ åÝãé åØ :ßãÝÜ 

 

57)  ÙãÝðæ ðìéæ çÝòè.ðÝÜà ÜæÝÛæ ÝèáØÝ ðÝÜà áñææ ÝèáØñ , 

 åØ áã ßãÝÜ  áñææ ÞØ .ÜÛáßáÜ äÚêæ äê 

 

58) ÜßéÝèÜ òØ ßãÝÜ ÜØÙÜ  : 

 

59)  .çÝñØðÜ êáÙðÙ ÜÛáßáÜ äÚêæ äê ÙãÝðæ ðìéæ ØÝÜ 

 :çÝòè.  òØ Øîæ. 

 

5:)   .ÜÛáßáÜ äÚêæ äê ÙãÝðæ ðìéæ ØÝÜ 
 áÝàáÙÜ âðê òØ Øîæ.áñææ ØÝÜñ êÝÛá åØ , 

 

61)  Ý-  :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òÝèÝðòì åÜ. 

 òáÝÝÞÜ äÛÝÚ òØ Øîæ ) .(åáðáîÜ òáñØð 

 
  

()
2

2 4 Imz z z i i z- + = - - +

2 12 3 13x x i- -- =

3z z=

z

1
z

z
-z

( )1 1 2 2 1 2 1 2R cis R cis R R cisq q q qÖ = +

z

4 3 2 3z z- = -()arg z

z

z iz+

1z2z2 2cos 1 0z zq- Ö + =

1 2z ozO
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   . .Ü   .   . 

3)  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   . .Ü   . .Ý   .   . 

4)  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   .   . 

      .Ü .Ý   .   .5)  .Ø .Ù   . .Ú   .   .

6)    .7)    .8)  .Ø .Ù   . .Ú   .   . 

9)  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   . .Ü   . .Ý   .   . 

:) .Ø .Ù   ..    .Ú   .21)    .22)    . 
23)    . 24)  .Ø .Ù   .   . 

25)    .26)  .Ø .Ù   .   .27)    . 

28)    . 29)    .2:)  .Ø .Ù   .   . 

31)  .Ø .Ù   . .Ú   ..Û   . .Ü   .  .Ý.  

       .Þ  ß . .à   .   . 

32)  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   .5 53.13cis ¯ .Ü   .   . 

        .Ý .Þ   . .ß   . .à   . .á   .   . 

33)  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   . .Ü   .   . 

34)  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   .   . 

        .Ü .Ý   .   . 

38)    .39)    .3:)    .

41)    .42)    .äÚêæÜ äê .Ú   .äÚêæÜ âÝòÙ .Ù   .äÚêæä íÝßæ .Ø 

           .äÚêæä íÝßæ .Û43)  .Ø .Ù   . .Ú   . .Û   . .Ü   .   . 
44)  .Ø . 

        .Ù   . 

        .Ú   . 

45)  :åÝãé :Üäìãæ ,   .46)    .47)    . 

48)    .49)    .4:)  .Ø .Ù   .   .

51)   ÝØ   .52)    .53)    . 

54)    .55)    . 

59)    .5:)    .61) . 

i2i5i3i5i

i1-i-1ii

2 , 5a b= =3 , 1a b= =-
3 1

,
2 2

a b= =-0 , 7a b= =

4 , 0a b=- =0 , 0a b= =x i=°6x i=°1 2 ,1 2x i i= + -

1 3 1 3
,

2 2 2 2

i i
x=- + - -2 , 3z i i= -7 i+3 5i- +16 11i+

2 5i-3 i+
3 1

2 2
i+7i-4-0

4 3i+1 i- +5 3i+4z i= -4 5z i= +

2 3 , 5z i w i= - = +5 , 3a b= =-2 , 1a b= =-

1 1
2

2 2
z i=- -(3 2 )z i=° -(3 )z i=° +

1 22 , 4z z i= =-

1 22 5 , 3z i z i=- - =1 23 , 2z i z i=- =m i=-2m i=-

1 3i+3 2 3 2i- +2 3 2i-2 3 2i-2 3 2i-8i

3i-1-1

2 45cis ¯2 330cis ¯240cis ¯6 90cis ¯

270cis ¯4 0cis ¯180cis ¯0cis ¯0

6-5 170cis ¯4 225cis ¯
1

( 40 )
2

cis- ¯4 30cis ¯

( )Rcis q-
1

( )cis
R

q-(180 )Rcis q¯+
1

(180 )cis
R

q¯+

(90 )Rcis q¯+2R

1 , 1 , 1 ,1i i i i+ - + - - -3 , 1 3 , 3i i i- + - - -1 3 ,1 3 , 2i i+ - -

1 3 , 1 3 ,2i i+ - +

8i32 70cis ¯4-8i-1

0 16 60 , 6 240z cis z cis= ¯ = ¯

0 1 2 33 40 , 3 130 , 3 220 , 3 310z cis z cis z cis z cis= ¯ = ¯ = ¯ = ¯

0 1 2 3 412 , 84 , 156 , 228 , 300z cis z cis z cis z cis z cis= ¯ = ¯ = ¯ = ¯ = ¯

01-2 2 4x y+ =2 2( 3) 25x y+ - =

2 22 2
1

3 5

x y
+ =10 75 15S i= -1 2 , 2a i q i= + =-5 20 25S i= +

2,2 , 2i -2,4 2 ,6 8i i- -
1 23 4 , 3 4z i z i= - =- -2, 1x= -

1 2 3 4 50, 1, , 1,z z z i z z i= = = =- =-1 2 3 4 50, , , 1, 1z z i z i z z= = =- = =-

arg( ) 30z = ¯2 , 2z iz+ = -2q
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òÝáÝðÚÙæ äÝÚðò; 

2) Ù ÜðÛéòáéÛèÜ    , :çÝòè ,  .  òØ Øîæ. 

 

3)  ääãÝñæ çæÝòæ áÛÝïÛïABCDEFGH  ðÝñáæÙ åáØîæè (òÝêäî ÜèÝæñ äêÙ êäÝîæ)

.åáðáîÜ òáñØðÙ Øîæè çæÝòæÜ ÞãðæÝ ,éÝØÚ  ÛÝïÛï áã çÝòèA  ØÝÜ. 
 åáÛÝïÛïÜ òØ ØîæB Ý- H. .åáÙãÝðæ åáðìéæ òÝêîæØÙ åòÝØ ÚîÜ 

 

4)  :åááïæÜ áðàæÝØáÚ åÝïæ çÝòè. 

 ëðÚä ïáñæÜ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ:ðÝÙê çÝòèÜ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äñ. 

 

5) Üèê  :åáØÙÜ åáìáêéÜ äê 

Ø. )1 òÝæááïæÜ òÝÛÝïè òÝèÝòè (  ,. 

      òÝêîæØÙ åÝñð Ý-  .ÜäØ òÝÛÝïè äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ òØÝÝñæ òØ 
)2 òæñð ÝòØÝÝñæ òØñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ Øîæè åáêáÙð/êáÙð ÜÞáØÙ ( 
     ) Ø ëáêé òòÙ1.ïæè ?( 

Ù. )1æÝØáÚÜ åÝïæÜ äê òÝØîæèÜ òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ Øîæ (  ÝòØÝÝñæ òØñ áðà 

      òÝæááïæÝ ,òæñð. 

)2)Ù ëáêé òòÙñ òÝÛÝïèÜ òØ åáðÙßæ ðñØã ðîÝè êÙÝðæ ÜÞáØ (1.ïæè ?( 

 

6)      ÜØÝÝñæÜ ÜèÝòè. 

 -   .ÙãÝðæ ðìéæ- .ÙãÝðæ ðàæðì 

Ø.  Ý-  .ÜèÝòèÜ ÜØÝÝñæÜ òÝèÝðòì åÜ 

 äñ âðê ÜÞáØ ðÝÙê Øîæ  åááïòæ. 

Ù. )1 äñ åáãðê ÝäáØ ðÝÙê Øîæ ( .Ûáßá çÝðòì ÜèÝòèÜ ÜØÝÝñæä ñá 

 åáãðêÜ äã ðÝÙê ÜèÝòèÜ ÜØÝÝñæÜ òÝèÝðòì áã ÜØðÜ 

 äñ ) Ù ëáêé òòÙ òØîæñ1:( 
)2.åáðáîÜ òáñØðÙ ðÙÝêÜ ÛßØ ðñá äê åáØîæè ( 
)3.åáðáîÜ òáñØðÙ ÝÞãðæñ ÛßØ äÚêæ äê åáØîæè ( 
 

  

1 2 3, , ...a a a4 8 8a i=- +7 64 64a i= +1a

1z i= +

, 3z x yi z z i x z i= + - + = + -

0x=

2

2 3

z i

z i

-

+
z x yi= +

xy

2
1.25z =

( )2 1
2 2 0

8
z m x i- - - =

zm

1z2z

m
1 2

1 1
4

z z
+ =-

m

m
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7)   , Ý-   ÛßØ ðñá äê åáØîæèÜ åáèÝñ åáÙãÝðæ åáðìéæ ÜñÝäñ åÜ ðÙÝêñ

 .åáðáîÜ òáñØð âðÛ Ý-  Ý ,çÝñØðÜ êáÙðÙ åáØîæè-  .áñáäñÜ êáÙðÙ Øîæè 

 çæéè. 

Ø.  ÜèæÜ åØÜ  Øä ØÝÜñ ðìéæ ÝØ ðÝÜà ÜæÝÛæ ðìéæ ,áñææ ðìéæ ØáÜ

.ïæè ?ðÝÜà ÜæÝÛæ ØäÝ áñææ 

 áã åÚ çÝòè Ý-  Ý ,ÜÛáßáÜ äÚêæ äê åáØîæè- . 

Ù.  äñ àäßÝæÜ âðêÜ òØ Ùñß. 

Ú.   äñ ÛÝæîÜ ØÝÜ. 

 òÝêîæØÙ êÙÜ  òÝÛÝïèÜ áÛá äê ðîÝèÜ ñäÝñæÜ ßàñ òØ , ,. 

 

8)  :ÜðÛé ÜèÝòè. 

Ø.  åÝéß êÝÙáð áÛÝïÛï áÛá äê éÝØÚ ðÝñáæÙ åáÚîÝáæ ÜðÛéÜ áðÙáØ äã áã ÜØðÜ
 ÝéÝáÛðñ äÚêæ) ÜÛáßáÜ äÚêæÙ1 .(åáðáîÜ òáñØðÙ ÝÞãðæÝ 

Ù. )1 åÝãé áã ÜØðÜ ( .áñææ ðìéæ ØÝÜ ÜðÛéÙ åáèÝñØðÜ åáðÙáØÜ 
)2 äñ åÝãéÜ òØ Øîæ (19 .ÜðÛéÙ åáèÝñØðÜ åáðÙáØÜ 

Ú.  äñ ÜðÛé ÜèÝòè  :åáÙãÝðæ åáðìéæ. 

 áÛá äê éÝØÚ ðÝñáæÙ åáÚîÝáæ ÜðÛéÜ áðÙáØ  ääãÝñæ êäÝîæ äñ  åáÛÝïÛï 
 äêÙ .ÜÛáßáÜ äÚêæÙ åÝéßÜ òÝêäî  åáÚîááæ ÜðÛéÙ åáÙïÝê åáðÙáØ 

.çÝêñÜ çÝÝáã ÛÚè êäÝîæÙ åáãÝæé åáÛÝïÛï  áã åÚ çÝòè. 

)1(  ðÙáØÜ òØ òáÙàÝï ÜÚîÜÙ åÝñð  òÝêîæØÙ êÙÜ).( 

)2(  áÛá äê åáÚîÝáæ ÜáòÝèÝðòìñ ÜØÝÝñæ åÝñð  êäÝîæÜ äñ åáÛÝïÛïÜ
.ääãÝñæÜ 

 

9)  ÙãÝðæ ðìéæ çÝòè  åááïæÜ (áñææ Øä ØÝÜñ)  ,. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  òØ.òÝèÝðòìÜ áèñ òØ Øîæ . 

Ù.  áÝàáÙÜ åØÜ ðìéæ ÝØ ðÝÜà áñææ ðìéæ ØÝÜ  ðÝÜà ÜæÝÛæ 

.ïæè ?ÜæÝÛæ ðìéææÝ áñææ ðìéææ ÙãðÝæÜ ðìéæ ÝØ 
)  .áêÙà ðìéæ ØÝÜ .(çÝòèÜ ðìéæÜ ØÝÜ 

 

  

1z2z3z

1z3z

( )1 1 cos sinz r ia a= +

1 3

2 3

z z

z z

-

-

1z3z1 3

2 3

1

2

z z

z z

-
=

-

2z

4z1z

a1z3z4z

2 3, , ,..., ,...ni i i i

4n

n1 2 3, , , ... , nz z z z

n

n

1 1z =

nzn

n

z
1

2cosz
z

b+ =0z¸

bz

1n

n
z

z
+
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:)  ÙãÝðæ ðìéæ áã çÝòè .ÜÛáßáÜ äÚêæä íÝßæ çÝñØðÜ êáÙðÙ Øîæè 
 ðìéæÜ òØ àÝàðéÙ åïæÝ ,ÜÛáßáÜ äÚêæ äñ Üîáïé åáðáî òãðêæÙ ààðé ,

:òØÝ 

Ø. .ïæè . 

Ù. .ïæè . 

Ú. .ïæè . 

 

21)   ØÝÜ Ýäñ àäßÝæÜ âðêÜÝ ,áêáÙðÜ êáÙðÙ ØîæèÜ ÙãÝðæ ðìéæ ØÝÜ1. 

 :çÝòè .O .åáðáîÜ òáñØð ØáÜ  ñäÝñæÙ Øîæ: 

Ø. .ñäÝñæÜ òÝáÝÝÞ òØ 

Ù. .ñäÝñæÜ äñ òÝêäîÜ áãðÝØ òØ 

 

22)  ÜØÝÝñæÜ ÜèÝòè. 

 ØÝÜ ÜØÝÝñæÜ äñ òÝèÝðòìÜæ ÛßØ áã çÝòè. 

 ØáÜ åÚ ÜØÝÝñæÜ äñ òÝèÝðòì áèñ äã äñ Üäìãæ áã ÜØðÜ.ÜØÝÝñæÜ äñ çÝðòì 

 

23)  Ý-   áã çÝòè .éìØæ åáèÝñ åáÙãÝðæ åáðìéæ åÜ .ðÝÜà ÜæÝÛæ ðìéæ ØÝÜ 

 ÜÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝêÜ ðñáÜ áã ßãÝÜ  âðÛ ðÙÝêÜ ðñáä âèÝØæ åáðáîÜ òáñØðÝ

 ÜÛÝïèÜ  .åáðáîÜ òáñØðÝ 

 òÝÛÝïèÜ) Ý-  .(åáèÝòèÜ åáðìéæÜ òØ éÝØÚ ðÝñáæÙ òÝÚîááæ 

 

 

24)  .ÙãÝðæ ðìéæ ØÝÜ 

Ø.  ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

Ù.  ðñØã áã ÜØðÜ  ÞØ ,áêÙà ðìéæ ØÝÜ .åáãðê áèñ ïð äÙïä äÝãá 

 

  

z

z

1

z

1

z

z z+

z

1
1 3

z
+ =Ozz

3z w=

1 3

2 2
z i=- +

1z2z1

2

z

z

1z

2z

1z2z

z
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25)  òÝÛÝïèÜ Ý-   ,. 

 ÜÛÝïèÜæ çïßðæñ òÝÛÝïèÜ äã äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜA  áì äÝÛÚ2  çïßðææ 

 ÜÛÝïèÜæB  åáÙãÝðæ åáðìéæ äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæä ÜÜÞ åáæááïæÜ. 

 Ý-  .åááñææ åáðàæðì åÜ 

Ø.  äñ âðêÜ òØ Øîæ  äñ âðêÜ òØÝ. 

Ù.  çÙäæTNEF ðØÝòæÜ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÙ åÝéß ,åáðáîä òÝäáÙïæ ÝáòÝêäîñ ,
.ßáòìÙ Ü ðÝêáñ-  åáÛÝïÛïÜ äñE Ý- F æ åáèàï-0. 

 ÙãÝðæÜ ðìéæÜ  ÛÝïÛïÜ òØ ÚîááæT .çÙäæÜ äñ 

 ÜÛÝïèÜC Ü ðáî äê òØîæè- ñ âã- . 
 ÜÛÝïèÜ äñ åáðÝêáñÜ òØ ØîæC. 

 

26) åÝïæÜ  åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ äñ áðàæÝØáÚÜ  :åááïæ. 

 åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ  :åááïæ. 

)  äñ òáÙàÝïÜ ÜÚîÜÙ òáÝÝÞÜ ØáÜ.( 

 åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ  äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ òØ âòÝß
 åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ  òÝÛÝïèÙB Ý- C. 

Ø.  òÝîáïé åáðáî òãðêæ ÜòÝØÙ ààðé.åááðàæÝØáÚÜ òÝæÝïæÜ áèñ äñ 

Ù.  òÝÛÝïèÜB Ý- C  åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ òØ éÝØÚ ðÝñáæÙ òÝÚîááæ Ý-  

.ÜæØòÜÙ  òØ Øîæ. 

 

27)  :åáØÙÜ åáìáêéÜ äê Üèê 

Ø.  åáðìéæÜ äñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äñ Üîáïé éÝØÚ ðÝñáæÙ ààðé 

 åáÙãÝðæÜ  :åáæááïæÜ.ïæè . 

Ù. Ü ðáî åê ñÚìè 'Ø ëáêéÙñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ-  ÜÛÝïèÙ. 

 ÜÛÝïèÜ ÜèÝòèÙ çæéè .- O .åáðáîÜ òáñØð òØ 

 ÙãÝðæÜ ðìéæÜ  âã Ø ëáêéÙñ áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äê Øîæè 

 êÙÝðæÜñ .çÝòäÛÜ äñ ÜÛßÜ òáÝÝÞÜ òØ Øîæ .çÝòäÛ ØÝÜ 

Ú. )1 äñ àèæÝÚðØÜ òØ Øîæ (. 

)2 åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ çáÙæ (  àèæÝÚðØÜ Ýä ñáñ ðìéæÜ ÝÜæ ,Ø ëáêéÙñ 
     ?ÜÞ àèæÝÚðØ ÝÜæ ?ðòÝáÙ äÝÛÚÜ 

 

  

( )A ,0a-( )B ,0a0a>

z4z b+ =

ab

ab

y

2z iy= +

x16CN CFÖ =-

z12 5 7z i- - =

w x iy= +()arg 45w = ¯

()arg ww

w

z

1z2z

( )2 1arg z zÖ

z3 3 3z i+ - =

x1z

( )M 3, 3-

2z

1 2M Oz z

2z

z
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28) :åáØÙÜ åáìáêéÜ äê Üèê 

Ø.  ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì  , .ÙãÝðæ ðìéæ ØÝÜ 

Ù.  áðàæÝØáÚÜ åÝïæÜ äê åáØîæè Ø ëáêéÙ òØîæñ òÝèÝðòìÜ çæ ÜñÝäñ åØÜ

 åáÙãÝðæÜ åáðìéæÜ äñ æ åáèÝñÜ- 0   :åáæááïæÝ ?

.ïæè 

  

4
2 1

1
1

z

z

+å õ
=æ ö

-ç ÷
z

w()107 arg 253w¯< < ¯
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)  . 

3) . 

4) . 

5) ) .Ø1 (  )2) .Ù   .áêáÙðÝ áèñ êáÙð (1 (

)2 .çÙäæ ( 

6)  .Ø   ) .Ù1 (  . 

)2 :ðñáÜ äê åáØîæè åÜ (   )3 :äÚêæÜ äê åáØîæè åÜ ( . 

7)   .Ù  ðÝÜà áñææ ðìéæ  .Ø    .Ú. 

8) )  .Ù2  (1-   )  .Ú1  (  )2  ( 

9)   .Ø  ,  .ðÝÜà áñææ ðìéæ  .Ù 

:)  .ëÝéÙ Üîáïé 

21)   .Ø    .Ù1 ,1 ,. 

24) )  .Ø1  (. 

25)   .Ø    .Ù. 

26)   .Ù    ëÝéÙ Üîáïé .Ø. 

27)   .Ù  .ëÝéÙ Üîáïé .Ø  )  .Ú1  (  )2  ( ØÝÜ àèæÝÚðØÜ ,. 

28)   .Ø  .çã  .Ù 

 

;òÝØÙÜ òÝäØñä òÝîáïé 

:)                                            26)                                                 27)  

  

1 1a i=- -

( ) ( )B: 0, 2  ,  H: 2,0i

0y=

0.5xy=-

( ) ( ) ( ) ( )0.5,1  , 0.5, 1  , 1,0.5  , 1, 0.5- - - -

2 0.5m i= +
1 2

2 2 2 2
2  , 2

2 2 2 2
m m i= - + = + -

y x=-2 2 1

16
x y+ =

2 3z =sin 2a

( )360 1
cisn

n
z

n

-è ø
= é ù
ê ú

1nz =

1 cos sinz ib b= +2 cos sinz ib b= -

30 , 30 , 120¯ ¯ ¯3

3 1

2 2
z i= -

5 , 3b a=- =( )C 5,0

( )2 1arg 90z zÖ = ¯

60̄120̄3z=-180̄

0.2 0.6 , 0 , 0.2 0.6 , 2i i- + - - -
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 ïðì6 ú  òÝáêÙÜäáÛÚ ÜãáêÛÝ; 

áêÙ òðÛÚÜáÛÚ òáäÜ  ;òáãáðêæ ÜãáêÛÝ 

 çæÞ ïðì ðßØä òÝæãÜ òèæÝéæÜ , ØáÜ òáòäßòÜÜ òÝæãÜ ðñØã ,  ÙîïÝ

 ØÝÜ ÜãáêÛ/äÝÛáÚÜ  :ÜØÙÜ ÜßéÝèÜ á"ê òèòáè. 

ÜäáÛÚÜ ðñØã :áìä éáéÙÜ òØ Øîæè åáÞÝßØÙ åáèÝòè ÜãáêÛÜ ÝØ
 
 .
 

 

òÝäØñ òÝáÛÝéá ÙÝñáß; 

2)  .ÜáêÙÙ çÝòèÜ ÜãáêÛ/ÜäáÛÚÜ ÞÝßØ âÝòæ ÜãáêÛ/ÜäáÛÚÜ ðÝêáñ òØ Øîæ  

Ø. Ù äÛÚ ðîÝæ ðáßæ-20% .Üèñä Ù. Ù ÛðÝá ðîÝæ ðáßæ-40%  .Üèñä 

Ú. Ù ÜÙðòæ ÜáéÝäãÝØ-5%  .Üèñä Û. Ù ÜäÝê ÜðáÛ ðáßæ-15% .Üèñä 

Ü.  áì ÜäÛÚ åáðÝÙÛ òÝæã2 .åÝá äã Ý.  áì äÛÚ äéì äñ Ýðáßæ3 .Üèñ äã 

Þ.  Ýãðêæ êÙð ÛÙØæ Ùãð.Üèñ äãÙ ß. .ñÛÝß äã Üãðêæ òáîßæ òÛÙØæ Üááèæ 

 

3) :åáØÙÜ åáéáéÙÜ âÝòæ ÜãáêÛ/ÜäáÛÚÜ áÞÝßØ òØ Øîæ 

Ø. 1.2q= Ù. 1.6q= Ú. 0.85q= Û. 0.72q= 

 

4)  òØ Øîæ0M: 

Ø. 60107.2 1.05M= Ö Ù. 4070.8 1.12M= Ö Ú. 802213.68 1.4M= Ö 

 

5)   òØ Øîæq: 

Ø. 625 10 q= Ö Ù. 7 40512.36 6 10 q= Ö Ö Ú. 3 6 2510 2.4 10 q= Ö Ö 

Û. 10.59.35 7 q= Ö Ü. 
1

3
4 7 36.42 10 10 qÖ = Ö Ý. 12.313.25 9.2q= Ö 

 

6)  òØ Øîæt: 

Ø. 10 1.05 70tÖ = Ù. 62 0.8 39.68tÖ = Ú. 7 57 10 0.82 10tÖ Ö = 
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 ;òáìÝéÜ òÝæãÜ òØáîæÙ òÝïéÝêÜ òÝäØñ 

7)  áì ÜïÛ äãÙ ÜÙðòæ åáïÛááß òááéÝäãÝØ2 . 
 ÜêñÙ10:30  ÝÙÝ åÚÛæ ÜÛÙêæÙ ÝïÛÙ50 .åáïÛááß 

Ø.  ?òßØ ÜïÛ ðÝÙêã ÝáÜá åáïÛááß Üæã 

Ù. ?òÝïÛ áòñ ðÝÙêã ÝáÜá åáïÛááß Üæã 

Ú.  ÜêñÙ ÝáÜá åáïÛááß Üæã10:50 ? 

 

8) Ù êÝÙñ äãÙ òáãáðêæ ÜðÝîÙ Üèàï áÙáàïØÝáÛð ðæÝß äñ òÝæã-2.8% . 
 äñ òÝæã Üäïñè ÜÛÙêæÙ2000 .ðæÝßÜ äñ åðÚ 

Ø. ?åááêÝÙñ ðÝÙêã ðæÝßÜ òÝæã ÜáÜò Üæ 

Ù. ðÝÙêã ðæÝßÜ òÝæã ÜáÜò Üæ ?åáñÛÝß ÜñÝäñ 

Ú. Øñáò åØÜ òÙ Üèñ ðÝÙêã ðæÝßÜæ òæáÝéæ òÝæã ð52  ?òÝêÝÙñ 

 

9)  ÙîïÙ òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÛðÝá ÜäÝßÜ åÚØä Üèñ äã òÝêáÚæÜ òÝÛáéßÜ ðìéæ 
 äñ2.4%  ÜáÜ ÜèñÜ ÝêáÚÜñ òÝÛáéßÜ ðìéæ åØ .ÜèñÙ6,000 ðìéæ ÜáÜá Üæ ,

 ÛÝê ÝêáÚáñ òÝÛáéßÜ7 ?åáèñ 
 
:)  òèñÙ ÜáäîðÜÙ åáÙñÝòÜ ðìéæ1990  ÜáÜ80,000 òááéÝäãÝØÙ äÝÛáÚÜ ÞÝßØ . 

 ØÝÜ ðáêÜ3%  Üæ .ÜèñÙá òèñÙ ÜáäîðÜÙ åáÙñÝòÜ ðìéæ ÜáÜ1998? 
 

 

;òáòäßòÜÜ òÝæãÜ òØáîæÙ òÝïéÝêÜ òÝäØñ 

21)  äñ ÙîïÙ òáãáðêæ ÜðÝîÙ äÛÚ ÜáèÞèàÙ òÝðÙÞÜ ðìéæ1.6%  .ÜèñÙ 
 ÜáèÞèàÙ ñá åÝáã45,000  Üæã .òÝðÙÞ áèìä ÜáèÞèàÙ ÝáÜ òÝðÙÞ16 ?åáèñ 

 

22)  ðßØä ðîÝæ äñ Ýðáßæ3  ØÝÜ åáèñ250 ĉÙ ÛðÝá ðîÝæÜ âðê .-25%  .Üèñ áÛæ 
 ?áòäßòÜÜ Ýðáßæ ÜáÜ Üæ 

 

23) Ù äÝÛÚÜ ïßðæ åÝá äãÙ Üîð çÝðñ-10%  .åÛÝïÜ åÝáÙ ðñØæ 
 äñ ïßðæ áñáñÜ åÝáÙ Üîð çÝðñ áã êÝÛá2.5  .æ"ï 

?çÝñØðÜ åÝáÙ çÝðñ Üîð æ"ï Üæã 
 

24) ÝØÙ òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÜÙðòæ òæáÝéæ ÜèáÛæÙ ÜááéÝäã-3.1%  .ÜèñÙ 
 ÝÞ ÜèáÛæÙ ñá åÝáã528,000  .åáÙñÝò 

Ø.  ÛÝêÙ ÝÞ ÜèáÛæÙ ÝáÜá åáÙñÝò Üæã3 ?åáèñ 

Ù.  áèìä ÝÞ ÜèáÛæÙ ÝáÜ åáÙñÝò Üæã4 ?åáèñ 
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25)  .òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÜÙðòæ åÚØÙ òÝîØ òÝæã 
 áì òÝæãÜ ÜäÛÚ Üèñ äãÙ4  .Üä ÜæÛïñ ÜèñÙ ðñØæ 

ÚØÙ ñá åÝáã å52 10Ö .òÝîØ Ú"ï 

Ø. ?åááòèñ ÛÝêÙ òÝîØÜ òÝæã ÜáÜò Üæ 

Ù. ?Üèñ áèìä òÝîØÜ òÝæã ÜòááÜ Üæ 

Ú. ?åáñÛÝß ÜñÝäñÝ åááòèñ ÛÝêÙ òÝîØÜ òÝæã ÜáÜò Üæ 
 

 

;ÜãáêÛ0äÝÛáÚÜ éáéÙ ÝØ ÜãáêÛÜ0äÝÛáÚÜ ÞÝßØ òØáîæÙ òÝïéÝêÜ òÝäØñ 

26)  .òáãáðêæ ÜðÝîÙ äÛÚ "ÙÝäáãáØ" åáäÝßÜ òáÙÙ òÝÛáäÜ ðìéæ 
 áèìä8  "ÙÝäáãáØ"Ù ÝáÜ åáèñ500  ñá ÜèñÜÝ ñÛÝßÙ òÝÛáä600  .ñÛÝßÙ òÝÛáä 

?"ÙÝäáãáØ"Ù Üèñä Üèñæ áñÛÝßÜ òÝÛáäÜ ðìéæÙ äÝÛáÚÜ ÞÝßØ ÝÜæ 
 
27)  .êÝÙï ðÝêáñÙ äÛÚ òæáÝéæ ÜèáÛæÙ åáÙñÝò ðìéæ 

 âñæÙ10 æ ÜèáÛæÙ ÜááéÝäãÝØÜ ÜäÛÚ åáèñ-5.4  çÝáäáæ 
ä åáÙñÝò-7.2  .åáÙñÝò çÝáäáæ 

Ø. ?ÜèáÛæÙ Üèñ äãÙ áÝÙáðÜ Ùîï ØÝÜ Üæ 

Ù.  ðìéæ ÜáÜá Üæ ,ðæñáá ÜááéÝäãÝØÜ äñ äÝÛáÚÜ Ùîï åØ 
 ðÝÙêã åáÙñÝòÜ10 ?òÝìéÝè åáèñ 

 

28)  Ýðìéè ÜèÝñØðÜ ÜðáìéÙ .åáãÝòÜ ðìéæ òØ Ýðìé òÝáß çÚÙ1200  .åáãÝò 
 ðÝÙêã ,ÜááèñÜ ÜðáìéÙ6  Ýðìéè ,åáñÛÝß1450 .åáãÝò 

Ø. ?åáãÝòÜ äñ áñÛÝßÜ äÝÛáÚÜ Ùîï ØÝÜ Üæ 

Ù.  ?ÜèÝñØðÜ ÜðáìéÜæ áîßÝ Üèñ ðÝÙêã åáãÝòÜ äñ åðìéæ ÜáÜá Üæ 

 

29)  òèñÙ ðêáÙ åáîêÜ òÝæã åØ .òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÜäÛÚ ðêáÙ åáîêÜ òÝæã1950  

 ÜòááÜ45 10Ö  òèñÙÝ åáîê çÝà1990  ÜòááÜ710  ÞÝßØ ÜáÜ Üæ ,åáîê çÝà 
?(êÝÙï ÜáÜ äÝÛáÚÜñ ÜßèÜÙ) áòèñÜ äÝÛáÚÜ 

 

2:)  åÝáÙ åáæêì ñÝäñ  äïñè ðæÝßÜ .òáãáðêæ ÜðÝîÙ Üèàï áÙáàïØÝáÛð ðæÝß òÝæã
 ÜêñÙ .åáÝéæ7:00  ðæÝßÜ äïñæ ÜáÜ ðïÝÙÙ120  .Ú"ï 

 ÜêñÙ10:30 æ ÜáÜ ðïÝÙÙ ðæÝßÜ äïñ95  .Ú"ï 

Ø. ?Üêñ áîßä áÙáàïØÝáÛðÜ ðæÝßÜ òÝïðìòÜ Ùîï ÝÜæ 

Ù.  ÜêñÙ ðæÝßÜ òÝæã ÜáÜò Üæ15:00 ?åááðÜîÜ ðßØ 

 

31)  òÛÙØæ òáèÝãæ
5

8
  âñæÙ Üãðêæ10 .åáèñ 

Ø. ?Üèñ äãÙ òáèÝãæÜ äñ âðêÜ òÛáðá Ùîï ÝÜæ 

Ù.  ðÝÙêã òáèÝãæÜ ÛÙØò Üãðêæ ÞÝßØ ÜÞáØ15 ?Üèñ 
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32) Ü ðìéæ äÛÚ çìáÙ åáÙñÝò áì2  âÝò20  .åáèñ 
?çìá òááéÝäãÝØÙ áòèñÜ äÝÛáÚÜ ÞÝßØ Üæ 

 

33)  áì äÛÚ òæáÝéæ ÜèáÛæÙ åáÙñÝòÜ ðìéæ3.5 Ù-40 .åáèñ 

Ø. .áòèñÜ áÝÙáðÜ ÞÝßØ ÝÜæ Øîæ 

Ù.  ðÝÙêã åáÙñÝòÜ ðìéæ äÛÚá Üæã áì Øîæ58 ?åáèñ 

 

34)  áèìä åØ .òáãáðêæ ÜðÝîÙ äÛÚ ÜèßÙæÙ åáïÛááßÜ ðìéæ6  ÝáÜ òÝêñ ÜèßÙæÙ200 
 ÜÙ ñá ÝáñãêÝ åáïÛááß500  ÛÝêÙ ÜÙ ÝáÜá åáïÛááß Üæã ,åáïÛááß4 ?òÝêñ 

 

 
 
 

;çæÞÜ òØáîæÙ òÝïéÝêÜ òÝäØñ 

35)  ØáÜ åáÝéæ ïèÙÙ çÝãéáß òáèãò äê òáÙáðÜ2.4% .ÜèñÙ 
 çÝãéáßÜ òáèãÝòÙ ÛáïìÜ åÛØ12,000 ĉ ÝòÝñðÙ ÝáÜá åáèñ Üæã âÝò .15,000 ĉ? 

 

36)  äã Üæîê òØ Üäáìãæ áèÝìîÜ ÙàÝïÙ åáÙÝÛÜ òááéÝäãÝØ18  .Üèñ 
 áèÝìîÜ ÙàÝïÙ ñá åÝáÜ åØ6,000  ÝáÜá åáèñ Üæã ÛÝêÙ ,åáÙÝÛ8,000 ?åáÙÝÛ 

 

37)  .òáãáðêæ ÜðÝîÙ ïðìòæ áÙáàïØÝáÛð ðæÝß 
 âÝòÙ åØ4  ÛÙØæ ØÝÜ òÝêñ20%  ÛÙØá çæÞ Üæã âÝò ,Ýäïñææ60% ?Ýäïñææ 
 

38) ÝîÙ ïðìòæ áÙáàïØÝáÛð ðæÝß .òáãáðêæ Üð 
 âÝòÙ åØ4  ÛÙØæ ØÝÜ òÝêñ20%  ÛÙØá çæÞ Üæã âÝò ,Ýäïñææ50% ?Ýäïñææ 
 

39)  ØÝÜ áÙáàïØÝáÛð ðæÝß äñ åááßÜ òáîßæ çæÞ16  .åáæá 
?Ýäïñææ ñáäñ ÛÙØá åáæá Üæã âÝò 

 

3:)  ÜêñÙ08:00  Ýßïäè 'Ø ðæÝßæ .åááÙáàïØÝáÛð åáðæÝß áèñ Ýßïäè150  çæÞÝ åðÚ
 ØÝÜ Ýäñ åááßÜ òáîßæ10 Ýêñ Ýßïäè 'Ù ðæÝßæ .ò117.4  åááßÜ òáîßæ çæÞÝ åðÚ

 ØÝÜ Ýäñ18 ?ÜÜÞ ÜáÜá åáðæÝßÜ äïñæ Üêñ ÝÞáØÙ .òÝêñ 
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òÝèÝñ òÝäØñ )Ûßá åáØñÝèÜ äã*; 

41)  äñ òáÙáð çòÝè 'Ø ïèÙ3% .òæáÝéæ çÝãéáß òáèãÝòÙ åááòèñ äã 
 äñ òáÙáð çòÝè 'Ù ïèÙ4.5%  äã3 .òðßØ çÝãéáß òáèãÝòÙ åáèñ 

 äñ ÜìÝïòä åáÝéæ ëéã åÝãé ÛáïìÜä çÝÝãòæ åÛØ18  .Üèñ 
?Ýìéã òØ êáïñÜä Ýä áØÛã ïèÙ ÜÞáØÙ 

 

42)  .òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÜäÛÚ òßØ äã ,åáïÛááß òÝáÙðò áòñ òÝèÝòè 
 ÝáÜ 'Ø òáÙðòÙ òæáÝéæ ÜêñÙ4,000  ÝáÜ 'Ù òáÙðòÙÝ åáïÛááß500 .åáïÛááß 

:çæéè 
 -  áì ÝáÜ 'Ø òáÙðòÙñ Ûê ëäßñ çæÞÜ2 ááß.'Ù òáÙðòÙ ðñØæ åáïÛ 

 -  áì ÝáÜ 'Ù òáÙðòÙñ Ûê ëäßñ çæÞÜ2 .'Ø òáÙðòÙ ðñØæ åáïÛááß 

 éßáÜ òØ Ùñß. 

 

43) Ù äÛÚ òáÙðòÙ åáïÛááßÜ ðìéæ- .Üêñ äãÙ 
 ÜáÜ åáïÛááßÜ ðìéæ òæáÝéæ ÜêñÙ ðÝÙêã .  ÝØáîÝÜ òÝêñ  åáïÛááß

 ÛÝê ðÝÙêãÝ òáÙðòÜæ  ÝáÜ òÝêñ .òáÙðòÙ åáïÛááß 
 òØ êÙÜ  òÝêîæØÙ. 
 

44)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 
Ü âðê òØ Øîæ- .ÜÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè äñ 

 

45)  ØÝÜ åáÚÛÜ ðìéæ äñ áÝÙáðÜ Ùîï 'Ø ÜãáðÙÙ .åáÚÛ òÝãáðÙ áòñ òÝèÝòè10%  ñÛÝßÙ
 ØÝÜ 'Ù ÜãáðÙÙÝ20%  áì ÜäÝÛÚ 'Ø ÜãáðÙÙ åáÚÛÜ òÝæã .ñÛÝßÙ5  åáÚÛÜ òÝæãæ
.'Ù ÜãáðÙÙ ÛÝß Üæã ÛÝêÙ òÝæãä 'Ø ÜãáðÙÙ åáÚÛÜ òÝæã çáÙ ñðìÜÜ âðêä åáñ

?áäæáéïæ ÜáÜá 'Ù ÜãáðÙÙ åáÚÛÜ 
 
46)  äñ áÝÙáð ÞÝßØ áìä òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÜäÛÚ ðêáÙ åáîê òÝæã15% .Üèñä 

 òèñÙ1990  .ðêáÙ òæáÝéæ åáîê òÝæã Ýðìéè  òèñÙ2000  Ýòðã30,000  åáîê 
 ðßØäÝ5 èñÙ ,òÝìéÝè åáèñ ò2005 ðêáÙ Ýðìéè ,753365 .åáîê  

 òèñÙ ðêáÙ ÝáÜ åáîê Üæã Øîæ1990 . 

 

47) ÜðáÛ äñ Üãðê  äñ êÝÙï ÞÝßØÙ Üèñ áÛæ ÛðÝá6%.  ðßØä ÜðáÛÜ âðê áã êÝÛá10 
Ù âÝæè Üòðáãæ åÝáæ åáèñ-35,000 ĉ .áðÝïæÜ Üðáßææ 

Ø. .ÜðáÛÜ äñ áòäßòÜÜ ðáßæÜ òØ Øîæ 

Ù. ä òßòæ Ûðá ÜðáÛÜ âðê åáèñ Üæã ðßØä Øîæ-30,000 ĉ. 
 

48)  åáïèÙ áèñò áòñ åáêáîæèã:çäÜäã çÝãéáß òÝá 
ò êáîæ 'Ø ïèÙä çÝãéáß òáèã-8  åÝãé ÜìÝéÙñ åáèñÙ äÛÚá çðïÜ-80% . 
ò êáîæ 'Ù ïèÙä çÝãéáß òáèã-6 Ù äÛÚá çðïÜ åÝãé ÜìÝéÙñ åáèñ-60% . 

Ø. ?ðòÝá ÜÝÙÚ òáòèñÜ òáÙáðÜ ÞÝßØ ïèÙ ÜÞáØÙ 

Ù.  ëéã åÝãé êáïñæ áèÛk ò áìä òáèã ØÝÜ òáèãÝòÜ åÝòÙÝ 'Ø ïèÙ äñ çÝãéáß
ÝòÝñðä ÛæÝêñ åÝãéÜ òØ ðáÙêæ .'Ù ïèÙ äñ çÝãéáßÜ òáèãòä  
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 ÜÜÞ ëéã åÝãé êáïñæ áìðk ÝòÙÝ 'Ù ïèÙ äñ çÝãéáß òáèãò áìäå  òáèãòÜ
ÝòÝñðä ÛæÝêñ åÝãéÜ òØ ðáÙêæ ØÝÜ .'Ø ïèÙ äñ çÝãéáßÜ òáèãòä 

äÝÛÚ åÝãé ÜáÜá áæä  ?òÝáèãòÜ áòñ åÝòÙ ðòÝá 
 .åáØòæ ÙÝñáß ÜØðÜÝ âòÙÝñò òØ ïæè 

 
49)  áÝÝñæÜ òÝáèÝãæ áòñ Üðáãæä òÝêîÝØÝÜ : 

 'Ø òáèÝãæ- 60,000 ĉ 'Ù òáèÝãæÝ-85,000 ĉ. 
Ù ÛðÝá 'Ù òáèÝãæ âðê áã êÝÛá-4% Ù ÛðÝá 'Ø òáèÝãæ âðêÝ Üèñ äãÙ-2.5% .Üèñ äãÙ 

Ø.  áòñ äñ åáðáßæÜ ÝáÜá åáèñ Üæã ÛÝêÙ Øîæ.åáÜÞ òÝáèÝãæÜ 

Ù.  äñ åÝãé ÛæÝê ÜòÝñðäÝ òáèÝãæ òÝèïä ÜîÝð äÚáé40,000 ĉ . 
?çòêîÜ åÝáæ åáèñ Üæã ðßØäÝ åÛÝï äÚáé òÝèïä äãÝò òáèÝãæ ÝÞáØ 

 

4:)  ðßØä áã êÝÛá .òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÜÙðòæ åáÙ òÝîØ òÝæã40  òÝîØ òÝæã åáèñ
.Üæîê òØ Üäáìãæ Ýáïáè òÝÛÝÙê åáêîÙæ òÝîØÜ òÝæã òØ åîæîä áÛã Üèñ áÛæ ç

ÜÙÝç ã åáïèæ-200 Ú"ï .òÝîØ  òèñÙ ÝáÜ åáÝéæ ëÝßÙ1990 ã-1200 .òÝîØ Ú"ï 

Ø. .áòèñÜ òÝîØÜ äÝÛáÚ Ùîï òØ Øîæ 

Ù.  òèñÙ åáÝéæÜ ëÝßÙ ÝáÜá òÝîØ Üæã Øîæ1993 .Üèñ ÜòÝØÙ çÝáïáèÜ ðßØä 
 
51) áðêæ ÜðÝîÙ ÜäÛÚ òßØÜ ,òÝÜÞ òÝáòäßòÜ òÝáÝæã áòñ òÝèÝòè Üèàï ÜááèñÜÝ òáã

áãáðêæ ÜðÝîÙ.ò  ØÝÜÝ êÝÙï ÜãáêÛ/ÜäáÛÚ ÞÝßØ òÝáÝæãÜ áòñä5% . 

Ø.  òÝæãÜæ ÜäÝìãÜ òÝæãä äÛÚò ÜèÝñØðÜ òÝæãÜ ÝÙñ çæÞÜ åØÜ
ÜááèñÜ òÝæãÜ çàïò ÝÙñ çæÞä ÜÝÝñ Üäñ òáòäßòÜÜ  òÝæãÜæ òáîßæä

.åáØòæ ÙÝñáß ÜØðÜÝ ïæè ?Üäñ òáòäßòÜÜ 

Ù.  çÜáÛêáä ÝêáÚá òÝáÝæãÜ áòññ áÛã áã ÜØðÜ ,åÛÝïÜ çÝòèä ðñï Øää ÝòÝØÙ
 çÜäñ åáéáéÙÜ ÞØ çæÞÜ( )1 2,q q åáãáðî   .åááãìÝÜ åáðìéæ òÝáÜä 

 

52)  êÝÙï ÞÝßØ áìä òáãáðêæ ÜðÝîÙ Üèàï áÙáàïØÝáÛð ðæÝß òÝæãp .Üêñ áÛæ 
 ÝáÜ åáÝéæ åÝáÙk  ðßØä .ðæÝßÜæ åðÚ3  ÛÝê ÝìáéÝÜ òÝêñk  òÝæãä åðÚ
 ðßØäÝ ÜðòÝèñ3  ÝðØñèñ ððÙòæ òÝìéÝè òÝêñk .ðæÝßÜæ åðÚ   òØ Øîæp . 

 

53)  .òáãáðêæ ÜðÝîÙ äÛÚ òæáÝéæ Üááèæ âðê 
 òèñÙ áã êÝÛá1980  ÜÝÝñ ÜááèæÜ ÜòááÜk .åáäïñ 

 äñ êÝÙï ÞÝßØÙ ÜäÛÚ ÜááèæÜ2%  òèñä Ûê Üèñä1992 ÙîïÙ Üßèî åñæÝ  äñ5% 
 âñæÙ Üèñä8 .òÝìéÝè åáèñ  

 òèñä Ûê êÝÙï áòèñ ÙîïÙ ÜááèæÜ ÜäÛÚ çãæ ðßØä2010 . 
 òèñ ÜááèæÜ òØ òÝèïä ÜîÝðÜ åÛØ2010  ØÝÜ Üðáßæ áã òêÛä ßãÝè1.5k . 

  .Üäñ ÜßáèîÜ ðßØä ÜááèæÜ Üòäê ÞÝßØ ÜÞáØÙ Øîæ 
 

54)  êÙà òðÝæñÙ òÝìÝêÜ ðìéæ äñ êÝÙï ÞÝßØ áìä äÛÚ3% .Üèñä  òæáÝéæ ÜèñÙ
 Ýðìéè2300  ðßØä ,ÜðÝæñÙ òÝìÝê5  êÙàÜ òðÝæñä ÝìáéÝÜ åáèñ1000  òÝìÝê
.åáìéÝè 
Ø.  ðßØä ÜðÝæñÙ ÝáÜá òÝìÝê Üæã Øîæ5 .òÝìéÝè åáèñ 

Ù.  òØîæñ ÜÞä ÜÜÞ ÜðÝæñÙ òÝìÝêÜ ðìéæ ÜáÜá åáèñ Üæã âÝò Øîæ 

 òØ åáìáéÝæ ÝáÜ ØäÝäáØ 'Ø ëáêéÙ1000 Ü åØ ØäØ ,åáìéÝèÜ òÝìÝê 
Üìáîð ÜäáÛÚ ÜòááÜ . 
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55)  äñ åÝãé Ûáïìæ åÛØ120,000 ĉ  äñ òáÙáðÛ òáÙáð áìä12% .ÜèñÙ 
 ðÝÙêãt ä ÝòÝØ ÛáïìÜÝ ÝòÝñðä Ûæêñ åÝãéÜ äã òØ âñæ ØÝÜ åáèñ-t  åáèñ

 äñ òáÙáðÛ òáÙáð áìä ÜñÛß çÝãéáß òáèãòÙ òÝìéÝè15% Ûæê ÝÞ ÜìÝïò åÝòÙ .
 äñ åÝãé ÝòÝñðä330,252 ĉ . 

Ø.  òØ Øîæt. 

 òáÙáðÛ òáÙáð áìä òáèãòÙ áìÝéÜ ëéãÜ åÝãé òØ Ûáïìæ ØÝÜ ÝÞ ÜìÝïò ðßØä
.òæáÝéæ  ðßØä5  äñ åÝãé ÝòÝñðä Ûæê åáèñ821,772 ĉ. 
Ù. îæ  .ñÛßÜ òáÙáðÜ ÞÝßØ òØ Ø 

 

56) ñ äñ çãðêò.òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÛðÝá ÜæÛØ òÝïäß á áã êÝÛá  ÜæÛØ äñ Üãðêñ çæÞÙ
ä êáÚæ 'Ù ÜæÛØ äñ Üãðê ,áðÝïæÜ Üãðêæ òáîßæä êáÚæ 'Ø-30% .áðÝïæÜ Üãðêæ 

 ðßØä50  òÛÙØæ 'Ø ÜæÛØ åáèñ60% .Üãðêæ 

Ø. .'Ù ÜæÛØ äñ ÜãáêÛÜ ÞÝßØ òØ Øîæ 

Ù.  ðßØä áã êÝÛá100 åáèñ æÜ Üãðê .ÜÝÝñ òÝæÛØÜ áòñ äñ çãðê äñ áðÝï
 ØÝÜ 'Ù ÜæÛØ100,000 ĉ . .'Ø ÜæÛØ äñ áðÝïæÜ Üãðê òØ Øîæ 

 

57)  äñ êÝÙï ÞÝßØ áìä äÛÚ êÙà òðÝæñÙ òÝìÝêÜ ðìéæp  .Üèñä åáÞÝßØ 
 Ýðìéè òæáÝéæ ÜèñÙ3000  ðßØä ,ÜðÝæñÙ òÝìÝê4  ÝìáéÝÜ åáèñ 

 ÜðÝæñä1000 .åáìéÝè òÝìÝê 

Ø.  áòèñÜ äÝÛáÚÜ ÞÝßØ òØ Øîæp  ðßØä áã êÝÛá åØ4  ÝáÜ òÝìéÝè åáèñ
 òðÝæñÙ5647 .òÝìÝê 

Ù.  ÝáÜá åáèñ Üæã ðßØä Øîæ5647  åáìáéÝæ ÝáÜ ØäÝäáØ òÝìÝê 
 òØ1000  .åáìéÝèÜ òÝìÝêÜ 

 

58)  äãÙ áã êÝÛá åáðÝÙÛ òðÝÝã10  áì ÜäÛÚ åáðÝÙÛÜ òÝæã òÝêñ1.5 . 

Ø. äãÙ åáðÝÙÛÜ òÝæã ÜäÛÚ ÞÝßØ ÜÞáØÙ Øîæ .Üêñ 

Ù.  ðßØä åáØáîÝæ10  òÝêñ3000  ÝðØñè áã êÝÛáÝ åáðÝÙÛ1500 .åáðÝÙÛ 
 .òðÝÝãÙ ÜäáßòÙ ÝáÜ åáðÝÙÛ Üæã Ùñß 

 

59)  Ûáïìæ åÛØk  äñ òáòèñ òáÙáð áìä çÝãéáß òáèãÝòÙ åáäïñp% ðßØä .5  åáèñ
 çÝãéáßÜæ âñÝæ ØÝÜk  ðßØäÝ åáäïñ5  çÝÛïáìÙ ðÙàîÜ áã ððÙòæ òÝìéÝè åáèñ

 äÝãÜ âé Ýäñ2.5k ĉ.  òØ Øîæp . 

 

5:)  .òáãáðêæ ÜðÝîÙ äÛÚ òæáÝéæ Üááèæ âðê 
 òèñÙ áã êÝÛá1995  ÜÝÝñ ÜááèæÜ ÜòááÜk .åáäïñ 

 äñ êÝÙï ÞÝßØÙ ÜäÛÚ ÜááèæÜ5%  òèñä Ûê Üèñä2000  äñ ÙîïÙ Üßèî åñÝ8% 
 âñæÙ Üèñä6 .òÝìéÝè åáèñ  Ûê êÝÙï áòèñ ÙîïÙ ÜááèæÜ ÜäÛÚ çãæ ðßØä 

 òèñä2010 . òèñÙ ÜááèæÜ òØ òÝèïä ÜîÝðÜ åÛØ2010  Üðáßæ áã òêÛä ßãÝè 
 ØÝÜk  .Üòßáèî ðßØä ÜááèæÜ Üòäê ÞÝßØ ÜÞáØÙ Øîæ . 
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .Ø1.2   .Ù0.6 .Ú  .1.05 .Û  .1.15 .Ü  .2 .Ý  .3 .Þ  .0.75    .ß0.5 . 
3)    .Ø20%  .Ù  .ÜäáÛÚ60%  .Ú  .ÜäáÛÚ15%  .Û  .ÜãáêÛ28%   .ÜãáêÛ 
4)    .Ø80 .Ù  .45 .Ú  .150  . 

5)    .Ø1.165 .Ù  .0.7469 .Ú  .0.732 .Û  .1.028 .Ü  .0.22 .Ý  .1.03  . 
6)    .Ø39.88   .Ù2 .Ú  .33.01    . 
7)    .Ø100 .Ù  .200 .Ú .52,428,800 . 
8)    .Ø1889.56  .Ù  .'Ú1422.4  .çã .Ú  .'Ú456.747   .'Ú 
9)   5,062    .òÝÛáéß 
:)   101,342    .åáÙñÝò  21) 34,907  .òÝðÙÞ    22)  592.6 ĉ    . 
23) 1.41    .æ"ï24)  .Ø578,642   .Ù  .åáÙñÝò467,304    .åáÙñÝò 
25)  .Ø3,200,000  .Ù  .Ú"ï50,000  .Ú .Ú"ï4,525,483.4   .Ú"ï 
26) 2.3%  .  27)  .Ø1.029 .Ù  .9.6   .åáÙñÝò çÝáäáæ 
28)  .Ø1.032 .Ù  .2117 .åáãÝò     29) 14.16% . 
2:)  .Ø0.9671 .Ù  .70.35     .åðÚ31)  .Ø0.90657 .Ù  .77.1%  . 
32) 3.5%.  33)  .Ø3.18%   .Ù6.15  .34) 921    .åáïÛááß 
35) 9.41    .åáèñ36) 7.47    .åáèñ37) 16.43    .òÝêñ38) 12.43    .òÝêñ 
39) 9.36    .åáæá3:) 16:00  .41)    .'Ø ïèÙ 

42) 1

2

1

2

t

t
=   .43) 

ln3

100
ln

100

t
P

=
+å õ

æ ö
ç ÷

  . 

44) 17.04x=   .åÝæáèáæ ,  45) 11    åáñÛÝß46) 000,100 åáîê.   
47)  .Ø75,858.5 ĉ   ðßØä .Ù15 áèñ  å48) åÝãéÜ ÝòÝØ åÜáèñä .Ù  'Ù ïèÙ .Ø.   
49)  ðßØä .Ø22.46  ðßØäÝ 'Ø òáèÝãæ .Ù  .åáèñ16 åáèñ.   
4:) .Ø 1.017   .Ù653.48 òÝîØ Ú"ï. 
51)   ÜèÝñØðÜ áèìä ÜÛêáä êáÚò ÜááèñÜ òÝæãÜ .Ø52) 14.82%  53) Ù-5.95%. 
54)  .Ø4250  .Ù  òÝìÝê20.77 åáèñ  55)  .Ø4t=   .Ùp 20%=.   
56)  .Ø3.13%   .Ù25,909 ĉ  57)   .Ø5% .Ù   .12.96 åáèñ.   
58)  .ØÙ-4.1% .Ù   .3000   åáðÝÙÛ 59) 16.63%  5:) Ù-6.6%.     
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;ëéÝè äÝÚðáò 

2)  Ýðìéè åáÚÛ òãáðÙÙ20,000  .åáÚÛ 
 ÜÙÝ òìéÝè Üðáìé ÜêîÙòÜ çãæ ðßØä åáèñ ñÝäñã ÝáÜ28098 .åáÚÛ 

Ø. .åáÚÛÜ äñ áòèñÜ ÜäáÛÚÜ ÞÝßØ òØ Øîæ 

Ù.  ðßØ4  ÜãáðÙÜæ ÝØáîÝÜ òÝìéÝè åáèñ40,000 .åáÚÛ 

Ü òØîÝÜæ Üèñ ðßØä ÜãáðÙÙ ÝðØñáá åáÚÛ Üæã Øîæ-40,000   .åáÚÛ 
 

3)  òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÜäÛÚ ðêáÙ åáîê òÝæã äñ áÝÙáð ÞÝßØ áìä15% .Üèñä 
 òèñÙ1990  .ðêáÙ òæáÝéæ åáîê òÝæã Ýðìéè òèñÙ2000  Ýòðã30,000  åáîê
 ðßØäÝ5  òèñÙ ,òÝìéÝè åáèñ2005 ðêáÙ Ýðìéè ,753365 .åáîê 

áîê Üæã Øîæ òèñÙ ðêáÙ ÝáÜ å1990 . 
 

4)  òáÙáàïØÝáÛð ðæÝß òÝæã äïÝñ çêÛæ3 .åáÝéæ åÝáÙ åáæêì 
 ØáÜ ðæÝßÜ òÝæã ÜèÝñØðÜ ÜäáïñÙ120 åðÚ. 
 ÜòááÜ ðæÝßÜ òÝæã òÝêñ ñÝäñ ðßØä61.44 .åðÚ 

 òáñáäñÜ ÜäáïñÙ31.457 .åðÚ 

Ø. .áÙáàïØÝáÛðÜ ðæÝßÜ äñ ÜãáêÛÜ ÞÝßØ òØ Øîæ 

Ù.  .òáñáäñÜ ÜäáïñÜ ÜêîÙòÜ ÜááèñÜ ÜäáïñÜæ òÝêñ Üæã ðßØä Øîæ 
 

5) áéÝäãÝØ áÝÙáð ÞÝßØá äãñ ÜÞã ØÝÜ çáäÝìÝðàæ ðáêÙ Ü30  òØ ðáêÜ Üäáìãæ åáèñ
.ÜáÙñÝò òÝæã 

Ø. .ðáêÜ áÙñÝò äñ áòèñÜ äÝÛáÚÜ Ùîï òØ Øîæ 

Ù.  äã áã êÝÛá âØ ,ÜÜÞ çáäÝìÝðàæ ðáêÙÝ åÜàÝÚ ðáêÙ áÝÙáðÜ áÞÝßØ10  åáèñ
Ø åáÙÞÝêã åÜàÝÚ ðáêÜ ò-10,000  òèñÙ .åáÙñÝò1970  åÜàÝÚ ðáêÙ ÝáÜ
40,000 .åáÙñÝò  òèñÙ åÜàÝÚ ðáêÙ ÝáÜá åáñèØ Üæã Øîæ1988     . 

 

6) .êÝÙï ÞÝßØÙ Üèñ áÛæ ÛðÝá ÜäÙÝÜ òáØñæ äñ âðêÜ  òáØñæÜ âðê áã êÝÛá 
 ðßØä4 Ù âÝæè Üòðáãæ åÝáæ åáèñ-20,000 .áðÝïæÜ Üðáßææ Ýæã  âðê ,çã

 òáØñæÜ ðßØä8  ØÝÜ åáèñ56,000 ĉ òáØñæÜ äñ áðÝïæÜ ðáßæÜ òØ Øîæ .
Ý.Üèñ áÛæ ÛðÝá Üãðê ÝÙñ ÞÝßØÜ òØ 
 

7)  ØÝÜ åÝáÜ òáèÝãæ äñ âðê45,000 áèìä ïÝñä ÜØîá òáèÝãæÜ .3  çàï ÜãðêÝ åáèñ
 äñ êÝÙï ÞÝßØÙ Üèñ áÛæ8% . 

Ø.  ?òáèÝãæÜ äñ áðÝïæÜ ðáßæÜ Üæ 

Ù.  ðßØä òáèÝãæÜ ðáßæ ÜáÜá Üæ3 ?åÝáÜæ åáèñ  

Ú. .ïÝñä ÜØîáñ çæÞÙ Üãðêæ êÙðä Ûê Ûðò òáèÝãæÜ åáèñ Üæã âÝò Øîæ 
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8)  .Üèñ áÛæ òáãáðêæ ÜðÝîÙ äÛÚ òáðÝÙáÞ ÜæÛØÝ òáÛáê ÜæÛØ äñ çãðê 
 áì äÝÛÚ òáÛáê ÜæÛØ åèÝÛ äñ âðêÜ áã êÝÛá5  .òáðÝÙáÞ ÜæÛØ åèÝÛ äñ âðêÜæ 

Ù äÛÚ òáðÝÙáÞÜ ÜæÛØÜ äñ âðêÜ-8% Ù äÛÚ òáÛáêÜ ÜæÛØÜ äñ âðêÜÝ-4% 
ÝÝòñá åáèñ Üæã ÛÝêÙ Øîæ .Üèñä  .ÚÝé äãæ ÜæÛØ åèÝÛ äñ åáðáßæÜ 

 

9)  .Üèñ áÛæ òáãáðêæ ÜðÝîÙ äÛÚ òáðÝÙáÞ ÜæÛØÝ òáÛáê ÜæÛØ äñ çãðê 
ì äÝÛÚ òáÛáê ÜæÛØ åèÝÛ äñ âðêÜ áã êÝÛá á6 .òáðÝÙáÞ ÜæÛØ åèÝÛ äñ âðêÜæ 

 áì äÝÛÚÜ êÝÙï ÞÝßØÙ äÛÚ òáðÝÙáÞÜ ÜæÛØÜ äñ âðêÜ2  âðêÜ äÛÚ ÝÙñ ÞÝßØÜæ
 äñ .òáÛáêÜ ÜæÛØÜ áã êÝÛá åØ òáðÝÙáÞÜ ÜæÛØÜ äñ ÜäáÛÚÜ ÞÝßØ òØ Øîæ

 ðßØä ÝÝòñá ÚÝé äãæ ÜæÛØ åèÝÛ äñ åáðáßæÜ62.4   .åáèñ 
 

:) ñÜÝ ÜñÛß òßØÜ ,òÝáèÝãæ áòñ äñ çãðê.òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÚÜèòæ ,Üèñá Üááè 
ðê òáèÝãæÜ â áì äÝÛÚ ÜñÛßÜ2 áÜ òáèÝãæÜ âðêæ áÛáæ åáÝéæ ÞÝßØÙ ÛðÝáÝ Üèñ

 .ÜèñãæÜ âðê áã êÝÛá ,çã ÝæãÝ.Üèñ áÛæ ÞÝßØÜ ÝòÝØÙ äÛÚ ÜèñáÜ òáè 
 ðßØä20 .ÜÝÝòñÜ çãðê òÝáÙæÝì òÝðáãæä òÝáèÝãæÜ ÝêîÝÜ ÝÙñ åÝáÜæ åáèñ 

ÜäáÛÚÜ ÞÝßØ òØ Øîæ  ÝØ .òáèÝãæ äã äñ ÜãáêÛÜ 
 

21) òä Ûáïìæ åÛØéáß òáèãã äñ òáÙáðÛ òáÙáð áìä åáÝéæ åÝãé çÝ3% . 
Ù Üèñ äãÙ ÛðÝá òáèÝãæ âðê-3% áì äÝÛÚ òáèÝãæÜ åÝãé áã êÝÛá .3  åÝãéÜæ

ãòÙ åÛØÜ ÛáïìÜñéáßÜ òáèã.çÝ  òØ âÝñæä åÛØÜ äãÝá çæÞ Üæã ðßØä Øîæ
 ëéãÜ.òáèÝãæÜ òØ òÝèïäÝ ÝòÝñðä ÛÝæêáñ 
 

22)  ÛÙØæ áÙáàïØÝáÛð ðæÝß òÝæã60%  âÝò Ýäïñææ8  .òÝêñ 
 ØÝÜ ðæÝßÜ äñ ÜãáêÛÜ Ùîï.áãáðêæ 

Ø. .Üêñä ðæÝßÜ äñ ÜãáêÛÜ Ùîï òØ Øîæ 

Ù.  ðæÝßÜ ÛÙØá çæÞ Üæã âÝò Øîæ90% .Ýäïñææ 

Ú.  ðßØä áã êÝÛá3.5  ðæÝßÜ ÛÙáØ òÝêñ10 .Ýäïñææ åðÚ 
.òáòäßòÜÜ áÙáàïØÝáÛðÜ ðæÝßÜ òÝæã òØ Øîæ 

Û.  òÝæã ÜòááÜ Üæ áÙáàïØÝáÛðÜ ðæÝßÜ3  Üãðêèñ áèìä òÝêñ 
.ÜèÝñØðÜ ÜÛáÛæÜ 

Ü. æ áÙáàïØÝáÛðÜ ðæÝßÜ çàï åáÞÝßØ ÜæãÙ-3  ÜÛáÛæÜ áèìä òÝêñ 
 ?ÜèÝñØðÜ ÜÛáÛæä Ûê ÜèÝñØðÜ 

 

23) Ù äÛÚÝ áãáðêæ ØÝÜ åáäæèÜ áÝÙáð Ùîï çÜÙñ åáäæè òÝÝß áòñ çÝðñä-4%  .åÝáä 
 ðßØä) êÝÙñ äã ëÝéÙ7 äæè òÝæã òßïÝä çÝðñ (åáæá 'Ø ÜÝÝßæ ÜêÝÙï åá

.'Ù ÜÝÝßä åòÝØ ÜðáÙêæÝ  åáÝéæ åÝáÙ ÜÝÝß äãÙ åáäæèÜ òÝæã òØ òðìÝé çÝðñ
 çÜ òÝÝßÜ áòñÙ åáäæèÜ òÝáÝæã áã ÜäÚæÝ3,000 æè .ÜÝÝß äãÙ åáä òìéÝè ÜðáìéÙ

ÜðÙêÜÜ ðßØäÝ) åÛÝïÜ ÜòÛáÛæ åÝáæ åááêÝÙñ ðßØä çÝðñ Üãðêñ çÝðñ ÜØîæ (
 ñá 'Ù ÜÝÝßÙ áã1,500 òÝá åáäæè .'Ø ÜÝÝßÙæ ð çÝðñ ÜðáÙêæ åáäæè Üæã Øîæ

 äã ðßØä 'Ù ÜÝÝßä 'Ø ÜÝÝßæ7  .åáæá 
 

24) .òáãáðêæ ÜðÝîÙ ÜäÛÚ åáïÛááß òáÙðò  åáïÛááßÜ òÝæã òØ äïñ çêÛæ 
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 ÜêñÙ10:00  òáÙðòÙ ñá áã ØîæÝ ðïÝÙÙ .åáïÛááß 
 ÜêñÙ14:00  ØÝÜ åáïÛááßÜ äïñæ áã ØîæÝ òìéÝè Üäáïñ çêÛæÜ âðê . 
 ÜêñÙ20:00  ØÝÜ åáïÛááßÜ äïñæ áã ØîæÝ òìéÝè Üäáïñ çêÛæÜ âðê741.14  .åðÚ 

Ø.  .Üêñ äãÙ åáïÛááßÜ äñ äÝÛáÚÜ Ùîï òØ Øîæ 

Ù.  ÜêñÙ òáÙðòÜ äñ äïñæÜ òØ Øîæ10:00 .ðïÝÙÙ 

Ú.  ÜêñÙ òáÙðòÜ äñ äïñæÜ òØ Øîæ6:00 .ðïÝÙÙ 

Û.  ðÝÙêä Ùááß òáÙðòÜ äïñæ ÝáÝéáèÙ ßáäîá çêÛæÜñ áÛãäñ äïñæ 1  Ú"ï
 Üêñ Ûê) ä"èÜ òÝÛáÛæÜ åÝá âäÜæÙ12  ÜäáäÙ- 24:00 ßáäîá çêÛæÜ åØÜ .(

     ?áÝéáèÙ äñãáá ÝØ 
 

25)  ÜÙÝ åáÚÛ òãáðÙ Üèï ðßÝé1000  åáÚÛÜ òÝæã êÝÙñ äã áã êÝÛá .çÝæäé áÚÛ
Ù ÜäÛÚ ÜãáðÙÙ-7%.  ðßØä5  ðßÝéÜ ðãÝæ òÝêÝÙñ500 .çÝæäé áÚÛ 

Ø. ðßØä ÜãáðÙÙ ðßÝéä ÝáÜá åáÚÛ Üæã Øîæ  çÙ ñÛÝß) åááñÛÝß4  (òÝêÝÙñ
.ÜááèïÜ çæÞæ 

Ù.  êÝÛá åØ ,ÜááèïÜ çæÞæ åááñÛÝß ðßØä ÜãáðÙÙ ðßÝéä ÝáÜá åáÚÛ Üæã Øîæ
 òØîÝÜ ðßØä áã500 ä Üäê åáÚÛ äñ äÝÛáÚÜ Ùîï ÜãáðÙÜæ åáÚÛÜ-10%  . 

 

26)  äñ òáäæáéïæ òäÝÙáï òäêÙ ÜääÝé9  äñ ÙîïÙ òèêàè àäÝÝ14% .ÜïÛä 

Ø. ÝéÜ çêàò çæÞ Üæã âÝò Ùñß áòäßòÜÜ ÜääÝéÜ çêàæ áã êÝÛá åØ Üää 
 ØÝÜ3  .àäÝÝ 

Ù. ä ÜêáÚÜñ ðßØä áã êÝÛá åØ ÜääÝéÜ çêàò çæÞ Üæã âÝò Ùñß-6  àäÝÝ
 Üèææ åáØáîÝæ2 Ûß çìÝØÙ) àäÝÝ- .äÙïÙ ÝòÝØ åáðÚÝØÝ (áæêì 

 

27)  òáÙðòÙ  ðßØä .åáïÛááß4  ØáÜ åáïÛááßÜ òÝæã òÝêñ . 

Ø.  òØ Øîæ.Üêñ äãÙ åáïÛááßÜ äñ äÝÛáÚÜ Ùîï 

Ù.  ñá òáÙðòÙñ ðßØä áã ÜäáÚ çêÛæ  ÛðÝá åÜäñ ÜäáÛÚÜ Ùîï ÞØ åáïÛááß

Ù-%30 òáÙðòÙ ÝáÜá çæÞ Üæã âÝò .  åáïÛááß ?ÜèÝñØðÜ ÜÛáÛæÜ ÞØæ 

 

28)  äãÙ áã êÝÛá åáðÝÙÛ òðÝÝãÙ10  áì ÜäÛÚ åáðÝÙÛÜ òÝæã òÝêñ1.5 . 

Ø. .Üêñ äãÙ åáðÝÙÛÜ òÝæã ÜäÛÚ ÞÝßØ ÜÞáØÙ Øîæ 

Ù.  ðßØä åáØáîÝæ10  òÝêñ3000  ÝðØñè áã êÝÛáÝ òðÝÝãÜæ åáðÝÙÛ1,500 
.åáðÝÙÛ  .òðÝÝãÙ ÜäáßòÙ ÝáÜ åáðÝÙÛ Üæã Ùñß 

 

29) .òáãáðêæ ÜðÝîÙ òÝòæ çÜ ÞØ éÝéáð ðÙÝê åáäæè íðÝñÜ åÝïæñ ðßØä áã êÝÛá 
 ðßØä áã ßÝïää ðæÝØ ðáÙÛæÜ3 ã òÝêñ-90%  .ÝòÝæá áØÛÝÝ åáäæèÜæ 

Ø.  åáäæèÜ òÝòæ ÝÙ ÙîïÜ òØ Øîæ .Üêñ äãÙ 

Ù.     .ÝòÝæá åáäæèÜæ òáîßæ òÝßìäñ áÛã òÝãßä ßÝïäÜ âáðî çæÞ Üæã Ùñß 

  

k

1.35k

44 10Ö55 10Ö

610

710
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .Ø12%    .Ù4719  .åáÚÛ 3) 100000    .åáîê  

4)   Ù âêÝÛ .Ø-20% .Ù  .3   .òÝêñ 

5)    .Ø1.023   .Ù48,598 åáÙñÝò. 

6)   91,634.8 ĉÙ ÛðÝá ,-6%   .Üèñä 

7)    .Ø57,789 ĉ    .Ù35,040 ĉ   .Ú16.62   .åáèñ 

8)   42.64      .åáèñ9) 6%      :) 1.73%  

21) 18.3   .åáèñ22) .Ø 0.891   .Ù20.1 .Ú  .òÝêñ  .Û42.79  .'Ú .Ü%29.26  .

23) 323   .åáäæè 24) .Ø 1.078  .Ù 350 åðÚ   .Ú259.25 .ßáäîá .Û  åðÚ    

25)  .Ø1105  .Ù  .åáÚÛ1201   .åáÚÛ 

26)  .Ø8.38  .Ù  .òÝïÛ11.47    .òÝïÛ 

27)  .Ø1.88    .Ù10.1 .òÝêñ   

28) Ù .Ø-4.1% .Ù   .3000    .åáðÝÙÛ 

29) äñ ÙîïÙ .Ø 1.535 ã .Ù  .Üêñä-54  òÝïÛ   .  

30.278k=

( )0.903t=
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òÝáÝðÚÙæ äÝÚðò; 

2) :åáØÙÜ åáìáêéÜ äê Üèê 

Ø. ðñÝè ñØðÜ ðêáñ ÜðááêÙ åáðÙÚÜ äã äîØ áã Øîæè òæáÝéæ ÜðááêÙ  ÜãáêÛÙ
.ÜØäÜÝ òßØÝ åáðñê äáÚæ òáãáðêæ 

 åáÛÙØæ åáðÙÚÜ Üèñ äã0.1% .åñØð ðêáñæ 
 åáðÙÚÜ ÝÛÙØá òßØÝ åáðñê äáÚæ åáèñ Üæã ðÝÙêã Øîæ0.2997%  ðêáñæ

.åñØð 

Ù.  ÜðÝîÙ ÜÛáäÜ ÞØæ äÛÚ òÝðêñÜ ðìéæ ÜðááêÙ òÝÛäáÜ äã äîØ áã Øîæè
.òáãáðêæ 

 ÜðááêÜæ ÜÛäáä ÝáÜ åáÝéæ åÝáÙ100,000 Ýðêñ.ò 
 ðÝÙêã Üä ÝìéÝè åáèñ15,000 .òÝðêñ 

 òÝêîæØÙ êÙÜ .ÜÛäáÜ äñ òÝðêñÜ ðìéæ Üèñ äã äÛÚ åáÞÝßØ ÜæãÙ 
 

3) .òáãáðêæ ÜðÝîÙ òÝäÛÚ ,'Ù ÚÝéÝ 'Ø ÚÝé ,åáÚÛ áÚÝé áèñ äñ òÝáÝæãÜ 
 áì ñÛÝß äã ÜäÛÚ 'Ø ÚÝéæ åáÚÛÜ òÝæã, 

 áì ñÛÝß äã ÜäÛÚ 'Ù ÚÝéæ åáÚÛÜ òÝæãÝ. 
 áì ÜäÛÚ 'Ø ÚÝéæ åáÚÛÜ òÝæã åáñÛÝß ðìéæ ðÝÙêã2'Ù ÚÝéæ åáÚÛÜ òÝæãÝ , 

 áìÜ äÛÚ4 . Ù äÝÛÚ-8.7% æ- åáÚÛÜ òÝæã åÜÙñ åáñÛÝßÜ ðìéæ òØ Øîæ .
 áì ÜäÛÚ 'Ø ÚÝéæ2 áì ÜäÛÚ 'Ù ÚÝéæ åáÚÛÜ òÝæãÝ ,4. 

 

4)  ÜêñÙ8:00  ÝáÜ100  áÙáàïØÝáÛð ðæÝß äñ åðÚI Ý- 100 ÙáàïØÝáÛð ðæÝß äñ åðÚ áII. 
.òáãáðêæ ÜðÝîÙ çæÞÜ åê Üèàï åáðæÝßÜæ ÛßØ äã äñ òÝæãÜ 

 ÝðòÝè Üêñ áîß ðÝÙêã80  ðæÝß äñ åðÚI Ý- 64  ðæÝß äñ åðÚII. 
 ÜêñÜæ) òÝêñ Üæã ðÝÙêã8:00 ÜÝÝñ åáðæÝßÜ áèñ äñ òÝáÝæãÜ çáÙ ñðìÜÜ ÜáÜá ( 

ä-25 ?åðÚ 
 

5)  ðêá ,òÝðêá áèñÙ íêÜ äïñæI  ðêáÝIIèÝì áìä çæÞÜ åê äÛÚ , òÝáîï 
 òÝáãáðêæ Ý-  .ÜæØòÜÙ 

.âáðØò ÝòÝØÙ Ýêàáè òÝðêáÜ áèñÙ åáîêÜ 
 ðêáÙ ÝáÜ ÜêáàèÜ åÝáÙI 10,000  ÝÙ ÝáÜ Üèñ ðÝÙêãÝ ,íê çÝà15,000 .íê çÝà 
 ðêáÙ ÝáÜ ÜêáàèÜ åÝáÙII 40,000  ÝÙ ÝáÜ Üèñ ðÝÙêãÝ ,íê çÝà45,000 .íê çÝà 

Ø.  ÜáîïèÝìÜ òØ Øîæ   ÜáîïèÝìÜ òØÝ. 

Ù.  ðêáÙ íêÜ äïñæ ÜáÜá ÜêáàèÜ åÝáæ çæÞ Üæã ðÝÙêã ØîæI  íêÜ äïñææ äÝÛÚ 
 ðêáÙII. 

Ú. ) Øäæ ÝïÙ ààðé ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ( ) ïéÝðæ ÝïÙÝ--- (

 ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé.åáðáîÜ äê åáðìéæ çááî .ÜêáàèÜ åÝáæ äßÜ , 

Û.  ðêáÙ íêÜ äïñæ çáÙ ñðìÜÜ ÜêáàèÜ åÝáæ çæÞ Üæã ðÝÙêãII   íêÜ äïñæä 
 ðêáÙI ?ðòÝáÙ äÝÛÚ ÜáÜá 

.òáèÝðñêÜ ÜÛÝïèÜ áðßØ òÝðìé áòñ Ûê ïááÛ âáòÝÙÝñòÙ 

  

m
m

1q

2q

2q1q

() 0N xf x a= Ö() 0M xg x b= Ö

()f x()g x

()f x

()g x
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6)  âáðØòÙ1/1/2005  åÚ ÛïìÝÜ âáðØò ÝòÝØÙÝ ,åáÝéæ ëéã åÝãé 'Ø ïèÙÙ ÛïìÝÜ 
Üèñ äã äÛÚ ÛïìÝÜñ ëéãÜ åÝãé åáïèÙÜæ ÛßØ äãÙ .ëéã åÝãé ÝòÝØ 'Ù ïèÙÙ 

 .êÝÙï ÞÝßØÙ 
 ðÝÙêã7 ÙÙ ÝáÜ åáèñ 'Ø ïè12,298  ÝáÜ 'Ù ïèÙÙÝ åáäïñ13,162 .åáäïñ 

 âáðØòÜæ åáèñ Üæã ðÝÙêã1/1/2005  äÝÛÚÜ ëéã åÝãé 'Ù ïèÙÙ ÜáÜá 
Ù-25% ?'Ø ïèÙÙ ÜáÜáñ ëéãÜ åÝãéæ 

 

7)  âáðØòÙ .åááñÛÝß åáæÝäñòÙ Üðáãæä òÝðáÛ êáîæ çäÙï1/1/2012  åÝäñòÜ 

 ÜáÜ ÜðáÛÜ ðÝÙê áñÛÝßÜ5,900 Ú åÝäñòÜ ñÛÝß äãÙÝ ,äïñÙ äÛ-0.2%. 
 âáðØòÙ çð äñ òáñÛÝßÜ òðÝãñæÜ1/1/2012  ÜòááÜ8,000 ØáÜ ñÛÝß äãÙÝ ,äïñ 

Ù ÜäÛÚ-1.2% åÝäñòÜ ÝÙñ âáðØòÜ áðßØ ïð ÜðáÛÜ ðÝÙê åäñä äáßòÜä äÝãá çð .
 ÜáÜá ÜðáÛÜ ðÝÙê áñÛÝßÜ60% .òáñÛÝßÜ ÝòðÝãñææ 

 âáðØòÜæ åáæäñ åáñÛÝß Üæã ðÝÙêã1/1/2012 ê åäñä äáßòÜä çð äãÝá ðÝÙ
?ÜðáÛÜ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)  ðßØä .Ø3  .Ù   .åáèñ . 

3)  ðßØä8.31  .åáñÛÝß 

4)  ðÝÙêã1.55  .òÝêñ 

5)   .Ø   

æ ðòÝá ðÝÙêã  .Ù-4.82 .åáèñ  .Ú         .ÛîÙ 
ðÝÙêã  .Û 0.52 .åáèñ 

6) 23 .åáèñ 

7) 21 .åáñÛÝß 

  

100 1.15 100m -

() ()40000 1.125 , 10000 1.5x xg x f x= Ö = Ö
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 ïðì7ú Ý òÝïÞß áïÝßòÝáãáðêæ òÝØÝÝñæ ;òÝáæòáðÚÝäÝ  

 áïÝß;òÝïÞß 

 ;òÝïÞßÜ áïÝß åÝãáé 

1.  2.  3.  

4.  5. ( )
m

n n ma a Ö= 6. ( )
mm ma b a bÖ = Ö 

7.  8. 
1m

m
a

a

- = 9.  

 

 áïÝß åÝãáéåáñðÝñÜ ; 

1.  2.  3.  

4. m m ma b a bÖ = Ö 5.  6. n m m na aÖ= 

 

 òÝáÛÝéá òÝäØñú åáñðÝñÝ òÝïÞß áïÝß; 

2)  Øää Ùñß:åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ çÝÙñßæ 

Ø. 
3 7

4 5

2 2

2 2

Ö

Ö
 Ù. 

3 2

9

9 27

3 81

Ö

Ö
 

Ú. 
9 5 1

3 5

10 25 8

40 125

-Ö Ö

Ö
 Û. 3 52 2+ 

 

3)  :åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ àñì 

Ø. 
( )( )

3 2
2 3

4
2

2

2

4

a b ab

a
ab

b

-

-

Ö

å õ
Öæ ö
ç ÷

 Ù. 
( )

( )

2
2 1 3

3
2

7 4

1

m
m

m

m

k k

k
k

+
-

-

Ö

Ö

 

Ú. 
3

1 2

4

4 4

b

b b

+

+ ++
 Û. 

3 5

2 2

1 n n

n

x x

x x

+ +

+

+
Ö 

 

4)   :ØÙÜ áÝàáÙÜ âðê òØ çÝÙñßæ Øää Ùñß
5 2

5

2 8

128

Ö
. 

0 1a =1a a=n m n ma a a +Ö =

n
n m

m

a
a

a

-=

mm

m

a a

b b

å õ
=æ ö
ç ÷

m m
a b

b a

-

å õ å õ
=æ ö æ ö

ç ÷ ç ÷

1

2a a=
1

m ma a=
n

m n ma a=

m

m
m

a a

bb
=



144 
 

5) ä éèãÜ âÝòñðÝñ åááñìÝßÜ åáðìéæÜ òØ: 

Ø. 3 2 Ù. 5 3 Ú. 
36

2
 

Û. 32 3 Ü. x x  

 

6)  ñðÝñÜæ ØîÝÜðòÝáÙ äÝÛÚÜ äìÝãÜ òØ: 

Ø. 12 Ù. 48 Ú. 63 

Û. 3 54 Ü. 5x  

 
 

 ;òÝáãáðêæ òÝØÝÝñæ 

1. òáãáðêæ òØÝÝñæ äñ áääã çÝðòì ÜðÝîÜæ :x ya a=  :ØÝÜx y= . 

2. :ÜðÝîÜæ ÜØÝÝñæ äñ çÝðòì1xa =  :ØÝÜ0x=  :çãñ01xa a= =. 

3.  :ÜðÝîÜæ ÜØÝÝñæ äñ çÝðòìx xa b=  :ØÝÜ0x=  :çãñ1x xa b= =  òÝäò Øää
 .åáéáéÙÙ 

 

 òÝáÛÝéá òÝäØñú ;òÝáãáðêæ òÝØÝÝñæ 

 :òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

7) 5 3 3 73 3x x- += 8) 2 1
2 32

8

x

x å õ
= Öæ ö

ç ÷
 9) ( )

1
2

2 1
25 0.2

125

x

x

-

å õ
Ö =æ ö

ç ÷
 

:) 
2 3 7

3 4 9

4 3 16

x x x- +

å õ å õ å õ
Ö =æ ö æ ö æ ö

ç ÷ ç ÷ ç ÷
 21) 

2
1

27 9 3
3

x

å õ
Ö =æ ö
ç ÷

 22) 3 5x x= 

23) 
2 /3 2

3 1
5

8

x

x

-

- å õ
=æ ö
ç ÷

 24) 
1 3

3 1 1
x

x x

x
e e

e

-

- å õ
Ö =æ ö

ç ÷
 25) 2 2 16x x+ = 

26) 42 3x xe e e+ = 27) 15 3 3 162x x+Ö - = 28) 2 12 6 6 6 227x x x+ -Ö + - = 

29) 
1

12 25 25 5 145
x

x x
-

- - -+ - = 2:) 2 1 1x xe e e e+Ö - = - 31) 22 6 2 8 0x x- Ö + = 

32) 5 25 26 5 5 0x xÖ - Ö + = 33) 6 4 6 3 0x x- Ö + = 34) 
1

4 5 3 2

9 2 2 3

x x- -

å õ å õ
- Ö =-æ ö æ ö

ç ÷ ç ÷
 

35) 
20 8

3
9 1 9 1x x

= -
+ -

 36) 2 2 0x xe e+ - = 37) 1 1 2 1x xe e e+ -+ = + 

 

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 
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2)    .Ø2  ..Ù
1

3
.Ú  .

5

8
   . .Û40  . 3) .Ø 

32b

a
.Ù  . k .Ú   .

1
3

5
 .Û   .

1
x

x
+  .  4) 2   . 

5)    .Ø18 .Ù   .75 .Ú   .9 .Û   .3 24 .Ü   .3x   . 

6 )   .Ø2 3 .Ù   .4 3 .Ú   .3 7 .Û   .33 2 .Ü   .2x x   .7)   5x=.   8) 1x=.    

9)  1x=.  :) 2x=-.   21) 
1

2
x=-.   22) 0x=.  23) 3x=.   24) 

1
1,

6
x=.   25) 3x=.   

26) 4x=.   27) 4x=   .28) 1x=   .29) 2x=-   . 2:) 1x=-   .31) 1,2x=   . 

32) 1x=°   . 33) 0x=   .34) 0,1x=   .35) 
1

1,
2

x= -   .36) 0x=   .37) 1x=°. 

 
 

òÝáæòáðÚÝä òÝØÝÝñæ; 

1.  :åòáðÚÝäÜ òðÛÚÜ  logx

aa b b x= Ú =   :ðñØã , 0 ,  1a b a> ¸ . 

 éáéÙ äê åòáðÚÝäa  äñb  òØ òÝäêÜä ñáñ ÜïÞßã ðÛÚÝæa  ÜáÜáñ òèæ äê
ä ÜÝÝñ-b ØÝÜ ÝÞ ÜïÞß âðê .x.éìØ ÝØ áäáäñ ,áÙÝáß òÝáÜä äÝãá åòáðÚÝä âðê . 

ÚÜÜ áìä ðÙêæ á"ê òÝáæòáðÚÝä òÝØÝÝñæ ðÝòìè .ÜæáØòæ òáãáðêæ ÜØÝÝñæä ÜðÛ 
 

2.  :òÝáääã òÝØæÚÝÛ 

¶ 3

22 8    log 8 3= Ú =. 

¶ 4

33 81    log 81 4= Ú =. 

¶ 2

1010 100    log 100 2= Ú =. 

¶ 1616 4    log 4 0.5= Ú =. 

¶ 2

5

1 1
5     log 2

25 25

- = Ú =-. 

¶ 0

66 1    log 1 0= Ú =. 

 

3.   :åáæòáðÚÝäÙ ÛÝéá áïÝß 

Ù. log 1a a=                 .Ùlog 1 0a = . 

 

4. :åáæòáðÚÝäÜ áïÝß 

Ø.  :åÝãéä Üäìãæ( )log log loga a ax y x yÖ = + . 

Ù.  :ñðìÜä Üèæ log log loga a a

x
x y

y

å õ
= -æ ö

ç ÷
. 

Ú.  :âáðêæä åÛïæ log logn

a ab n b= . 

 

5.  :òáæòáðÚÝä ÜïÞßloga x
a x=. 
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6.  :éáéÙä éáéÙæ ðÙêæ
log

log
log

m
a

m

b
b

a
= :ðñØã , , 0  ;    , 1  ;  0a m a m b> ¸ >. 

 

7.  éáéÙ äê åòáðÚÝäe  :çæÝéæÝ áêÙàÜ åòáðÚÝäÜ Øðïèlog lne x x= . 

 
 

 òÝáÛÝéá òÝäØñú  ;òÝáæòáðÚÝä òÝØÝÝñæÝ åáæòáðÚÝäÜ áïÝß 

2)  :åáØÙÜ åáæòáðÚÝäÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ çÝÙñßæ Øää Ùñß 

Ø. 2log 32 Ù. log1000 Ú. 25log 5 

Û. 
8log 4 Ü. 

4

1
log

16
 Ý. 4loga a 

Þ. 
1

loga
a a

 
  

 

3)  :åáØÙÜ åááêÙàÜ åááæòáðÚÝäÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ çÝÙñßæ Øää Ùñß 

Ø. 2ln e Ù. 
4

1
ln

e
 Ú. 

1
ln

e e
 

 

4)  :(ÚÝäÜ òðÛÚÜÙ ñÝæáñ) òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

Ø. 36log 6 x= Ù. 2log 16x= 

Ú. 1

9

log 1.5x=- Û. log 64 3x = 

Ü. log 25 2x = Ý. ( )log 3 4 2x x+ = 

Þ. ln 2x= ß. 
1

ln
2

x=- 

 

5)  ÙñßØää çÝÙñßæ (åáÚÝäÜ áïÝßÙ ñÝæáñ) åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ: 

Ø. 6 6 6log 8 log 9 log 2+ - Ù. 2log2 log25+ 

Ú. 
( )

3 3

3 3

log 2 log 4

3log 6 2 log 12

+

- +
 

 

 

6) òè:çÝ òÝêîæØÙ êÙÜ . åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ: 

Ø. 3log 16          .Ù3log 6          .Ú3log 24          .Û3log 1.5. 

7) :çÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ . Ý- åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ: 

3log 2 a=a

2 2log 3 , log 5a b= =ab
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Ø. 2log 45            .Ù2log 60           .Ú2log 7.5. 

 

8)  ÙñßØää çÝÙñßæ (òáæòáðÚÝä ÜïÞß) åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ: 

Ø. 6log 8
6                .Ù2log 5

4              .Úln 3e                   .Û2 ln 3e. 

 

9) :çÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ . Ý- åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ: 

Ø. 3log 50 Ù. 2log 30 Ú. 5log 22.5 
 

:)  ðÝòì:(åáæêì ðìéæ ÚÝäÜ òðÛÚÜÙ ñÝæáñ) òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ 

Ø. ( )2log 6 3x x x+ = Ù. ( )( )2

3log log 6 1x x x+ = 

Ú. ( )( )2

5 2log log 7 0x - = Û. ( )5log 25 20x x- = 

 

21) :(åáæòáðÚÝäÜ áïÝßÙ ñÝæáñ) òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

Ø. 2 1
ln ln 2

2

xe x
å õ
- + =æ ö

ç ÷
 Ù. ( )5 5log 4 3 log 7x- = 

Ú. ( ) ( ) ( )2 2 22log 2 2 log 16 log 1 1x x x- - - = - + 

 

22)  òÙîÜ) òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòìt  :(òáêÝÙáð ÜØÝÝñæ òäÙïÝ 

Ø. 2

2 2log log 2 0x x- - = Ù. 23ln ln 2x x+ = 

Ú. 4log log 4 2.5xx+ = Û. ( )log log 10 2xx xÖ = 

Ü. ( ) ( )2 3 21
ln ln lne x ex

x
Ö = 

 

 

23)  :(ÜØÝÝñæÜ áìÚØ áèñæ ÚÝä òØîÝÜ) òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

Ø. 3log
81

x
x = Ù. 5log 25x

x
x

= 

Ú. ln 6xx e x= Û. 
2log 6

4
4

x

x
x

-

= 

Ü. 
( )

( ) ( )
5

5 5

log 1 1
1

log 1 log 1

x

x x

x

x x

-

- -

+
- =

- -
 Ý. 

2 3ln

1 ln1 1
x

xx
x e

-

+å õ
= Öæ ö

ç ÷
 

 

24)  òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì òÝáæòáðÚÝäÜòÝØÙÜ :(åáèÝñ åáéáéÙ) 

2 3log 3 , log 5a b= =ab
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Ø. 2 5x = Ù. 5 8x = Ú. 2xe = 

Û. 
1

2

xe = Ü. 1xe =- 
 

 

 

 

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .Ø5 .Ù   .3 .Ú   .
1

2
 .Û   .

2

3
 .Ü   .2- .Ý   .4 .Þ   .1.5-   .3)  .Ø2 .Ù   .4- .Ú   .1.5-.    

4)    .Ø
1

2
x= .Ù   .65,536x= .Ú   .27x= .Û   .4x= .Ü   .5x= .Ý   .4x= .Þ  .2x e=   .         

       .ß
1

x
e

=   . 5)  .Ø2 .Ù   .2 .Ú   .3  .  6)  .Ø4a .Ù   .1a+ .Ú   .3 1a+ .Û   .1 a-   . 

7)    .Ø2a b+ .Ù   .2 a b+ + .Ú   .
1 1 1

2 2 2
a b+ -   .8)  .Ø8 .Ù   .25 .Ú   .3 .Û   .9   . 

9)    .Ø
1

2b
a
+ .Ù   .

1

2 2 2

a ab
+ + .Ú   .

2 1
1

b ab
+ -   . 

:)   .Ø3x=.Ù  . 3x=.Ú  . 3x=°.Û  . 1x=  . 
21) .Ø0x=.Ù  . 2.5x=.Ú  . 6x=  . 

22)  .Ø
1

4,
2

x=.Ù  . 3 2 1
,x e
e

=   ..Ú 16,2x=   ..Û
1

,10
100

x=  ..Ü 
3

1 1
,x
ee

=   . 

23)  .Ø
1

9,
9

x=.Ù  . 
1

,5
25

x=.Ú  . 3

2

1
,x e
e

=.Û  .
1

16,
4

x=.Ü  . 3x=.Ý  . ,x e e=. 

24)  .Ø2.322x= .Ù   .1.292x= .Ú   .0.693x= .Û   .0.693x=- .Ü   .F   . 
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áèÝáÝÝñ áØå ;åááãáðêæ 

áØ çÝðòì- :çÝáÝÝñÜx ya a>  :ØÝÜx y>  :ðÝÙê1a> Ý-x y<  :ðÝÙê0 1a< <. 

åáèÝáÝÝáñÜ áØ òØ ðÝòì ØÙÜ:åá 

2) 
1

1
2 1 33 27

x
x

-
+< 3) 

2 1
1
42 4

x
x

-

¢ 

4) 1 2x xe e+> 5) 3xe > 

6) 

5 1 3
1 1

7 7

x x-

å õ å õ
²æ ö æ ö

ç ÷ ç ÷
 7) 25 5 6 5x x+ < Ö 

8) 2 5 4 0x xe e- + > 9) 2 2 1 0x xe e- + ¢ 
 

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2) 
2

3
x<    3) 

1
1 1

4
x x¢- Ç ¢    4) 0 1x¢ <    5) ln 3x>    6) 

1

8
x¢   

7) 0 1x< <    8) 0 ln 4x x< Ç <    9) 0x=. 
 

 

áØ.;åááæòáðÚÝä åáèÝáÝÝñ 

áØ çÝðòì- :çÝáÝÝñÜlog loga ax y>  :ØÝÜx y>  :ðÝÙê1a> Ý-x y<  :ðÝÙê0 1a< <. 

áØ òØ ðÝòì-:åáØÙÜ åáèÝáÝÝñÜ 

2) ( )2 2log log 5 20x x< - 3) ( )2

6log 5 1x x- < 

4) ( )3 9log log 15 2x x> - 5) ( ) ( )1 1

2 2

log 1 3 log 7x x- ² - 

6) ( )2ln ln 12x x² - 7) ln 3x< 

8) 2ln 6 ln 7x x- < 9) 
2

6 1
2

ln lnx x
² - 

  

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2) 5x>  3) 1 0 5 6x  , x- < < < <   4) 
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 :åáØÙÜ åáæòáðÚÝäÜ áãðê òØ Ùñß 

 :åòáðÚÝäÜ òðÛÚÜ :òðÝãÞò  :ðñØã).( 

 

2)  3)  4)  

5)  6)  7)  

8)  9)  :)  

21)  22)  23)  

24)  25)  26)  

27)  28)  29)  

2:)  31)  32)  

33)  34)  35)  

 

  

  logx

aa b b x= Ú =0 , 0 1b a> > ¸

2log 83log 815log 5

9log 24332log 8125log 5

49log 732log 64
1

2

log 16

1

3

log 271

25

log 625
1

4

1
log

8

2

3

9
log

4
5

3

27
log

1253

1

3

1
log

9

3 5
log 125

3 7

1
log

343

4
1

27

log 3

5
1

8

log 1283
1

27

log 81
3

5
1

25

log 125

10
log

1000

5 100
log

10
0.01 4

10
log

1000
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 òØ Øîæx  :òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÙ 

36)  37)  38)  

39)  3:)  41)  

42)  43)  44)  

45)  46) 1287 log 3 0x- = 47)  

 
 

 òØ Øîæ  :òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÙ 

48)  49)  4:)  

51)  52)  53)  

54)  55)  56)  

 
 

Ýòì òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ð:(åòáðÚÝäÜ òðÛÚÜÙ ñÝæáñ) òÝØÙÜ 

57) ( )5log 1 1x+ = 58) ( )2log 5 4x+ = 59) ( )5log 6 7 3x- = 

5:) ( )6log 3 2 0x- = 61) ( )4

1
log 4 1

2
x+ = 62) ( )64

1
log 3

3
x+ = 

63) ( )
5

log 3 1 4x+ = 64) ( )
3

log 7 2 2x+ = 65) ( )0.2log 2 1 2x+ =- 

66) ( )2

4log 10 2x x- = 67) ( )2

6log 13 2x x- = 68) 2

3

2
log 3

9
x x
å õ
- =-æ ö

ç ÷
 

69) ( )2

2log 6 10 1x x- + = 6:) ( )2

2log 6 13 3x x- + = 71) ( )2

3log 2 28 3x x- + = 

72) ( )3

4log 11 2x - = 73) ( )3

3log 44 4x - = 74) ( )4

7log 80 0x - = 

75) 4

3 1
log 1

2

x

x

-
=

+
 76) 3

20 68
log 2

5 2

x

x

+
=

+
 77) 

2

2

5
log 2

x

x

-
= 

78) ( )2log 2 9 2x x x- = 79) ( )2log 3 5 3 2x x x- + = 7:) ( )2log 2 6 5 2x x x- + = 

81) ( )2log 4 3 2x x x- = 82) ( )2log 2 6 2x x x+ - = 83) ( )2log 4 5 2x x+ + = 

3log 2x=2log 5x=6log 1x=

3log 3x=-4log 2x=-7log 0x=

1

3

log 2x=-3

5

log 4x=
1

8

1
log

3
x=

94log 2 0x- =
5

log 2 0x+ =

x

log 3 1x =log 6 1x =-log 25 2x =

log 64 2x =log 625 4x =log 64 3x =

1
log 3

8
x =

4
log 2

9
x =-

1
log 4

81
x =
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84) 
( )3log 3 11 2x x- - =  85) 

8
log 4

x x

å õ
=æ ö

ç ÷ 86) 
( )2

1
log 2 2

x
x x

+
- - = 

87) ( )2

4log 10 2x x- = 88) ( )
3

log 5 4
x

x
+
+ = 89) ( )2

2

3
log 4 3 3 2

x
x x

+
+ + = 

 

 

Ýòì:(åáæêì ðìéæ åòáðÚÝäÜ òðÛÚÜÙ ñÝæáñ) òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ð 

8:) ( )3 2log log 1x = 91) ( )( )9 52log log 2 1 1x- = 

92) ( )( )2 3log log 3 30 5x+ + = 93) ( )( )2

1 3

16

1
log log 7.5

2
x x- =- 

94) 2

2 0.25

1
log log 1

4
x

å õå õ
+ =-æ öæ ö

ç ÷ç ÷
 95) ( )2

25log 2 5 2x x+- = + 

96) ( )( )( )2

5 3 3log log log 5 7 0x + = 97) ( )( )( )2

5 6 4log 4 log 3 log 15 1x+ + + = 

 

 

Ýòì ÜØÝÝñæ òäÙïòæ) òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ð:(òáãáðêæ 

98) ( )2log 5 3 7x+ = 99) ( )3log 5 2 1 4xÖ + = 

9:) ( )2log 12 2 1x x- = + :1) ( )5log 5 120 2x x+ - = 

:2) ( )1

4log 5 2 16x x+Ö - = :3) ( )9log 10 3 9x xÖ - = 

:4) ( )5log 30 5 3x x- + = :5) ( )4log 17 4 2x x- + = 

:6) ( )5log 49 5 120 2 1x xÖ - = + :7) ( )1

2log 5 2 1 2 4x x+Ö - = + 

:8) ( )3

8log 3 23 8 6 1x x- Ö = + :9) ( )3
1

23log 9 2 1 15 2
x

x
+

Ö - = + 

 

 

Ýòì:òÝØÙÜ òÝáæòáðÚÝäÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ð 
 :äñ ÜÙîÜÙ ðÞêáÜ :ÜãðÛÜ ðÝÙê ÜØÝÝñæ ðÝòì ,  ÜÙîÜÜ òØ ðÞßÜÝ

 òØáîæä .åòáðÚÝäÜ òðÛÚÜ á"ìê 

::) ( )
2

3log 16x = 211) ( )
2

2 2log 2 log 15 0x x+ Ö - = 

212) ( )
2

4 42 log 5 log 3x xÖ - Ö = 213) 7

7

6
log 1

log
x

x
- = 

loga x t=t

x
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214) 
3 3

12 2
3

log 1 logx x
- =

+
 215) 

( )
64

2

64

5 log 1
6

log

x

x

Ö -
= 

216) 3 3log log 2x x+ = 217) 16 16log log 2 2x x+ + = 

218) ( ) ( )
2 2

3 3log log 27 3x x- + =  

 

 

 

òÝáìÝé òÝÙÝñò ; 

2)   3   3) 4   4) 1   5) 2.5   6) 0.6   7)   8)   9)   :) 4-   21) 3-  22) 2-  23) 1.5   

24) 2-  25) 3-  26) 6  27) 9  .28) 9-  29)   2:)   31)   32) 0.9-  33) 2.5-   

34) 0.1-  35)   36) 9  37) 32  38) 6  39)   3:) .41) 1  42) 9  43)   44) 0.5   

45) 3  46) 8  47) 0.2  48) 3  49)   4:) 5  51) 8  52) 5  53) 4  54)   55) 1.5  56)    

57) 4  58) 11  59) 17-  5:) 1  61) 0.25  62) 1  63) 8  64) 
1

7
  65) 12  66) 2,8  67) 4,9   

68)   69) 4,2  6:) 1,5  71)  72) 3  73) 5  74)   75) 9-  76) 2  77) 1,5-   

78) 9  79) 1.5  7:) 5  81)   82) 2  83) 1  84) 5  85) 2  86) 3  87) 8,2   88) 1-   . 

89) 
1

1,
2

- -  8:) 8  91) 63  92) 6   93) 6,13.5-  94)   95) 2-  96)   97)    

98) 3  99) 4  9:) 2  :1) 1   :2) 1,3   :3) 2,0  :4) 1,2  :5) 2,0  :6) 1 ,0.974  :7) 1-,3-   

:8)  :9) 3-,12-  ::)   211)   212)   213)  214)   

215) 4,8    216) 3   217) 2   218) . 

 

 

 

 

  

1

3

1

2

6

5

1

12
-

7

15
-

8

9
-

1

8
-

1

27

1

16

81

625

1

6

1

2

1

3

1 1
,

3 9
-

1
1,

2
-3°

f

1

2
°2°7°

1

3
-

1
,81

81

1
,8

32

1
,64

2

1
,343

49

3 3,9

1
,27
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åáæòáðÚÝäÜ áïÝß òÝáæòáðÚÝä òÝØÝÝñæÝ; 

 òðÝãÞòú  ;åáæòáðÚÝäÜ áïÝß

( ) () log log log     log log log     log log
n

a a a a a a a a

x
x y x y x y x n x

y
+ = Ö - = = Ö 

 

:åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ Ùñß 

2)  3)  4)  

5)  6)  7)  

8)  9)  :)  

21)  22)  23)  

24)  25)  

26)  27)  

28)  29)  

2:)  31)  

 

 

:åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ Ùñß 

;ìáà   :áìä áæòáðÚÝä áÝàáÙä åáæäñÜ åáðìéæÜ òØ âÝìÜlog k

ak a=  

           ðÙßÝ .åáæòáðÚÝäÜ áïÝß áìä åáìéÝèÜ åááÝàáÙä åòÝØ 

;ØæÚÝÛ   òØ âÝìÜè3  äñ éáéÙ äê áæòáðÚÝä áÝàáÙä2 :. 

32)  33)  34)  

35)  36)  37)  

38)  39)  3:)  

 

3 3log 6 log 1.5+8 8log 4 log 16+2 2log 10 log 6.4+

5 5log 150 log 6-4 4log 192 log 3-2 2log 768 log 6-

81 81log 120 log 40-0.2 0.2log 2 log 10-0.25 0.25log 80 log 5-

6 62log 2 log 9+
4 4log 1.6 2log 10+3 33log 6 log 3.375+

3 3 3log 18 log 6 log 4+ -4 4 4 4log 24 log 5 log 10 log 3+ - -

5 5 5 5log 50 log 20 log 2 log 4+ - -6 6 6 6log 10 log 5 log 288 log 4- - +

3 3 3

1
log 25 2log 2 log 60

2
+ -

1 1 1 1

5 5 5 5

1 5 1
log log 2 log 10 log 8

2 2 3

å õ
+ + -æ ö

ç ÷

3 3 32 2 2

1 1 3
log 6 log 3 log 4

2 2 2
- +

7 7 7

1
log 81 2log 6 log 84

4
- + -

3

2 23 log 2 log 8= =

3

3

log 16

log 8

4

4

log 125

log 5

7 7

7

log 4 log 8

log 2

+

3

3 3

log 6 2

log 108 log 2

+

-

2 2

2

log 5 log 2 1

log 200 3

- +

-

7 7

7 2

log 5 log 3 4

log 225 log 256

+ -

-

2 3log5 log50

1 log128 5log 2

- +

+ -

4 4 4

4 4

log 18 log 2 log 36

2log 6 3log 8 4

- +

- +

8

3 3 9

3 3

2 2log 4 log 8

4 log 0.01 2log 18

- +

- -
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 éáéÙ áìä åòáðÚÝäÜ) åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ Ùñß10 :( 

41)  42)  43)  

44)  45)  46) 
log36 0.5log6

log12 log 2

+

-
 

47)  
  

 

 

48) ááèÝáÝÝñÜ òÝèÝãè òØ ßãÝÜå  éáéÙ áìä) åáØÙÜ10 :( 

Ø.  

Ù.  

Ú.  

 

 

:(åáæòáðÚÝäÜ áïÝß òÝêîæØÙ åááÝàáÙ ÛÝßáØ) òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

49) ( )4 4log log 6 2x x+ - = 4:) ( )15 15log log 2 1x x+ - = 

51) ( )2 2log log 3 2x x+ - = 52) ( ) ( )35 35log 8 log 6 1x x- + - = 

53) ( )2 2log 14 log 3x x+ - = 54) ( ) ( )3 3log 105 log 1 3x x+ - + = 

55) ( ) ( )2 2log 3 4 log 2 1x x+ - - = 56) ( ) ( )2 2log 2 8 2 log 5x x+ = + - 

57) ( ) ( )2

3 3log 11 1 log 2 1x x+ = + + 58) ( ) ( ) ( )2 2 2log 11 4 log 2 1 log 2 3x x x+ - + = + 

59) ( ) ( ) ( )5 5 5log 30 9 log 4 5 log 3 2x x x+ - + = +  

5:) ( ) ( )5 5 52log 1 log 2 3.5 logx x x+ = + +  

61) ( ) ( ) ( )2 2 2log 4 log 2 log 3 3x x x- + + - - =  

62) 
( )7

7

log 12 35
1

2log

x

x

-
= 

 

 
 

 

 

  

log 27

log9

log8

log16

log8

log 8

log 24 log3

log 2

-
log72 log8

log 27

-

1 log5

log 2 2log5

+

+

log125 1 log 2
1

log5 1 log 2

- +
=

+ -

3

2 log 25 2log8
6

log 16

- +
=

log9 2log5 log 4
2

log10 log 2 log6

+ +
=

- +
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:(òáãáðêæ ÜØÝÝñæ òäÙïÝ åòáðÚÝäÜ òðÛÚÜÙ ñÝæáñ) òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

63)  64)  

65) ( ) ( )3 31 2 log 2 log 4 32xx+ + = + 66) ( )3 3log 25 8 2 log 5x x+ - = 

67)  68)  

 

 

:(åáæòáðÚÝäÜ áïÝß òÝêîæØÙ Üßáòì) òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

69) ( )3 3log log 3 6x xÖ = 6:) ( ) ( )4 4log 16 log 64 12x xÖ = 

71) ( ) ( )2 2log 32 log 128 48x xÖ = 72) 
2 2log log 2

8

x
xÖ =- 

73) ( )3 3

27
log log 81 10x

x

å õ
Ö =æ ö

ç ÷
 74) ( )2

4 4 4

16
log log log 4x x

x
Ö = 

75) ( )2

2 2 2

16
log log 8 logx x

x

å õ
Ö = æ ö

ç ÷
 76) ( )

2 2

3 3log 3 log 3 1x x= + 

77) ( )
2 2

5 5log 25 log 25 1x x= + 78) ( ) ( )3 2

3 3 3

81
log 27 log 3 log 3x x

x

å õ
Ö = +æ ö

ç ÷
 

79) ( )
3

2

2 2 2log log 32 log 2
2 128

x x
x

å õ å õ
Ö = +æ ö æ ö

ç ÷ç ÷
 7:) 5 5 2

125
2log log 2x

x

å õ
Ö =æ ö

ç ÷
 

81) 2

5 5 2

125
log log 2x

x

å õ
Ö =æ ö

ç ÷
 82) 

( )

7 2

2

7

343
log

1
0

4log

x

x

å õ
æ ö
ç ÷+ = 

 

 

 ÜêÙÜ áäáÚðòú ;åáæòáðÚÝäÜ áïÝß 

83)  :çÝòè.   êÙÜ òÝêîæØÙ åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ  : 

Ø.     

Ù.  

 

84)  :çÝòè.   êÙÜ òÝêîæØÙ åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ  : 

Ø.      

Ù.  

 

( ) ( )3 3log 2 2 log 2 14 2x x+ - - =( ) ( )2 2log 5 19 3 log 8 5x x+ = + -

( ) ( )3 3

3 3log 9 1 5 log 3 1x xx+ +- = + + -( )2 2log 4 log 2 28 3xx x= + + -

2log 7 a=a

2log 14

2log 49

3log 5 a=a

3log 125

3log 0.2
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85)  :çÝòè.   êÙÜ òÝêîæØÙ åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ  : 

Ø.     

Ù.  

 

86)  :çÝòè.   êÙÜ òÝêîæØÙ åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ  : 

Ø.     

Ù.     

Ú.  

 

87)  :çÝòè.   òÝêîæØÙ êÙÜ Ý- åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ : 

Ø.      

Ù.    

Ú.  

 

88)  :çÝòè.   òÝêîæØÙ êÙÜ Ý- åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ : 

Ø.    

Ù.  

 

89)  :çÝòè.   òÝêîæØÙ êÙÜ Ý- åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ : 

Ø.       

Ù.  

 

8:)  :çÝòè.   òÝêîæØÙ êÙÜ Ý- åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ : 

Ø.       

Ù.  

 

91)  :çÝòè.   òÝêîæØÙ êÙÜ Ý- åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ : 

Ø.      

Ù.  

 

92)  :çÝòè.   òÝêîæØÙ êÙÜ Ý- åáØÙÜ åááÝàáÙÜ òØ : 

Ø.      

Ù. 4
3

49
log

512
 

24log 6 a=a

24log 2

24log 3

log 4 a=a

log16

log 2

log8

3 3log 5   ,  log 6b a= =ab

3log 30

3log 1.2

3log 150

4 4log 5   ,  log 3b a= =ab

4log 0.12

4log 2.4

7 7log 5   ,  log 8b a= =ab

7log 40

7log 320

5 5log 2   ,  log 3b a= =ab

5log 6

3

5log 72

8 8log 3   ,  log 10b a= =ab

8log 0.03

5
8

10
log

27

3 3log 8   ,  log 7b a= =ab

3

64
log

343
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 :ÜßéÝèÜ òÝêîæØÙ åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ Ùñß: 

93)  94)  95)  96)  97)  

98)  99)  9:)  :1)  :2)  

:3)  :4)  :5)  :6)  :7)  

:8)  :9)  ::)  211)  212)  

213)  214)  215)  216)  217)  

 

 

 ;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2) 2   3) 2  4) 6  5) 2  6) 3  7) 7  8)   9) 1  :) 2-  21) 2  22) 2  23) 6  24) 3  25) 1   

26) 3  27) 2-  28) 2-  29) 1.5- 2:)  10.5  31) 2-  32)   33) 3  34) 5  35) 1  36) 0.5   

37) 0.5  38) 1  39) 2  3:) 0.5  41) 1.5  42) 0.75  .43) 2  .44) 3  .45)   46) .52  .47) 1 . 

49) 8  4:) 5  51) 4  52) 13 53) 2   54) 3    55)    56) 2    57) 2,4  58) 1 ,0.25-    

59)    5:) 0.5   61) 8   62) 5,7    63) 4   64) 1   65) 2,3    66) 0,1.292   67) f    . 

68) 2   69)    6:)   71)    72) 2,4    73) 
1

9
  74) 2   75)     

76)   77) 0.2  78) 
1

9
  79)      7:) 5  81) 5 , 5° °   82)     

83)  .Ø   .Ù 84) .Ø  .Ù    85) .Ø  .Ù   86) .Ø  .Ù .Ú    

87) .Ø   .Ù   .Ú   88) .Ø  .Ù     89) .Ø  .Ù       

8:) .Ø  .Ù      91) .Ø 
2

2

b a-
  .Ù   92) .Ø  .Ù     93) 3     

94) 12    95) 6    96) 2   97) 9    98) 64    99) 16   9:) 8    :1) 27  :2) 243    :3)    

:4)   :5) 4    :6) 27    :7) 4    :8)     :9)     ::) 2    211) 0.25    212)   

213) 10    214) 1.5   215) 3   216)     217) 
9

2

25
 . 

loga b
a b=

2log 3
2

5log 12
50.24log 6

0.24log210
22log 3

2

33log 4
3

3log 4
93log 2

272log 3
8

2log 3
32

5log 3
125

-36log 4

6
3log 16

3
2log 243

5 8
5log 64

3 5

9log 2
3

2log 5
64125log 8

5
9

log 4
1

3

å õ
æ ö
ç ÷

49
log 81

1

7

å õ
æ ö
ç ÷

51 log 2
5
+32 log 6

3
-4log 9

24
31 log 2

27
+8

3 log 53
2
-

1

4

4

3

4

3

f

1 1
 , 

3 4

1
9 , 

276

1
4 , 

413

1
2 , 

2

1
2 , 

16

1
 , 3

3

1
1 , 

4

649 , 7

1a+2a3aa-
1

2

a-3 1

2

a-
2a0.5a1.5a

a b+a b-2a b+2a b-1a b+ -a b+2a b+

2

a b+2

3
b a+

3

5

a b-
2 3b a-

2 3

4

a b-

1

27

4 4265
1

81

216
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éáéÙä éáéÙæ ðÙêæ òÝáæòáðÚÝä òÝØÝÝñæÝ; 

:åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ çÝÙñßæ Øää Ùñß 

 :òðÝãÞò. 

2)  3)  

4)  5)  

6)  7)  

8)  9)  

 

:âáèìäñ åááèÝáÝÝñÜ òØ ßãÝÜ 

:)  21)  

22)  23)  

24)  25) 16 5 3log 3 log 4 log 25 1Ö Ö = 

26)  27)  

 
 

 :òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

28)  29)  

2:)  31)  

32)  33)  

34)  35)  

36)  37)  

38)  39)  

3:)  41) ( )6 5
log 16 3 log 6 2

x
x- Ö = 

42)  43)  

log
, 0 1 , 0   ,  log

log

m
a

m

b
a m b b

a
> ¸ > =

3 6log 6 log 3Ö2 25log 5 log 4Ö

27 2log 4 log 3Ö0.1 25log 5 log 100Ö

3 343
log 7 log 9Ö5 7 2log 8 log 25 log 49Ö Ö

4 9 13log 169 log 64 log 243Ö Ö81 32 7log 49 log 3 log 2Ö Ö

7 5log 25 log 7 2Ö =6 2

1
log log 6 3

8
Ö =-

4 5log 25 log 4 2Ö =3 5 2log 8 log 3 log 5 3Ö Ö =

3 5 3 2 3log 5 log 8 log 2 log 5 log 40Ö + Ö =

2 5 81log 25 log 9 log 2 1Ö Ö =log log log log loga c b c cb a a b abÖ + Ö =

2 8log log 4x x+ =81 3log log 5x x+ =

5 1

25

5log log 11x x- =2

3 27log 3log 3x x+ =

3

2 16log 4log 8x x+ =
5 125log log 3x xÖ =

( )2 16log 8 log 7x xÖ =( )3 27

7
log 81 log

9 3

x
x

å õ
Ö =æ ö

ç ÷

( )22 8 3

4
log 32 log 12x

x

å õ
Ö =-æ ö

ç ÷
2log 2 log 2x x+ =

27log 3 6log 1x x- =254 log 5 3 2 logx xÖ = + Ö

( )3log 6 log 3 2xx- Ö =

5 5log 4.5 log 125xx= +( )2 8log 4 log 4 3.5xx + =
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44)  45)  

46)  47)  

48)   

 

 

 ÜêÙÜ áäáÚðòú ;åáéáéÙ çáÙ ðÙêæÜ òßéÝè 

49)  :çÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ .   :åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ 

Ø. 
 
     

Ù. 
 
     

Ú. 
 

 

 

4:)  :çÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ .   :åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ 

Ø. 
 
     

Ù. 
 
     

Ú. 
 

 

 

51)  :çÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ .   :åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ 

Ø. 
 
     

Ù. 
 
     

Ú. 
 

 

 

52)  :çÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ .   :åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ 

Ø. 
 
     

Ù. 
 
     

Ú. 
 

 

 

53)  :çÝòè òÝêîæØÙ êÙÜ .   :åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ 

Ø. 
 
     

Ù. 
 
     

Ú. 
 

 

 

4log 4 3log 16 4x x+ =( ) 81

1 4
log 27 log 0

3 5
x xx

å õ
Ö + =æ ö

ç ÷

( )4

2

2log 8 log 16 9x x xÖ =( ) 363 log 6 log 4
x

x xÖ - =

( )2

5 25log 5 log 5 2 log 5x x xxÖ = Ö

2log 5 a=a

5log 2

4log 5

16log 5

4log 6 a=a

2log 3

32log 36

216log 96

3log 5 a=a

3log 15

15log 3

9log 25

log 2 a=a

log80

8log 40

80log 2000

5log 6 a=a

36log 30

216log 180

1

6

log 125
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54)  :çÝòè  :åáØÙÜ åááÝàáÙÜ áãðê òØ Ùñß . 

Ø. 
 
     

Ù. 
 
     

Ú. 
 

 

 

55)      äãä áã ßãÝÜ   .Ø  :ÜØÙÜ ÜèêàÜ òæááïòæ . 

     :çÝòè   .Ù :åááïòæ áã ßãÝÜ  .. 

      :çÝòè   .Ú . 

            :äãä áã ßãÝÜ   :åááïòæ. 
 

:(åáìÚØ áèñæ ÚÝä òØîÝÜ) òÝØÙÜ òÝØÝÝñæÜ òØ ðÝòì 

56)  57)  58)  

59)  5:)  61)  

 

 

 òÝáìÝé òÝÙÝñò; 

2)   1  3) 1  4)   5) 1-   6)    7) 12   8) 15   9) 0.1   28) 8   29) 81   2:) 25  31) 3   

32) 4  33)   34)    35)     36) 4 ,0.07   37) 2   38)     

39)    3:) 2   41) 3 ,0.2  42)     43)     44) 4   45) 3. 

46)    47)    48)  49) .Ø  .Ù  .Ú   4:) .Ø  .Ù  .Ú      

51) .Ø  .Ù .Ú    52) .Ø .Ù .Ú      53) .Ø  .Ù   .Ú      

54) .Ø  .Ù  .Ú  .56) 4 ,0.25    57)    58)    59)    5:)     

61)  . 

 

log 2 0.3=

2
log 100

8log 40

1

4

log 5

, 0 1a b> ¸
1

log
log

a

b

b
a

=

log 5a b=log
log 5

a

b

b
b=

3 ( )2 log log 3 1b ca +Ö Ö =

, , 0 1a b c> ¸
2a b c= +

2log
16

x
x =3log

3
x

x =31 log
729

x
x
+

=

53 log 2
5

x
x
Ö +

=32 log 8
81

x
x x
Ö +

=
29 3 log

8

x x
x
- Ö

=

2

3

2
2

3

1
 , 125

125

1
 , 16

128

1
 , 27

243

1
 , 3

3

1
 , 5

625

51
 , 5

5 5

1
 , 2

4 2

3

1
 , 4

128

61
 , 6

363

1

25

1

a2

a

4

a
2 1a-0.8a

2

3

a

a

+

1a+
1

1a+
a3 1a+

2 1

3

a

a

+3

3 1

a

a

+

+

1

2

a

a

+2 1

3

a

a

+1.5

a
-

1
13

3

7
1

9

1
1

6
-

1
3 , 

3

1
9 , 

27

3 1
5 , 

5

1
3 , 

81

3

1
8 , 

2
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áØ.ááèÝáÝÝñå  ;åááæòáðÚÝä 

áØ òØ ðÝòì-ááèÝáÝÝñÜå :åáØÙÜ 

2)  3)  

4)  5)  

6)  7)  

8)  
9)  

:)  21)  

22)  
23)  

 

 

;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)     3)     4)   5)    6)    7)     

8)    9)    :)  

21)    22)    23)  . 

 
 
 

  

( )4log 3 0x- <( )5log 2 1x- ¢

( )0.5log 3 2x- <-( ) ( )log 4 log 10 2x x+ ² -

( ) ( )2 2log 2 log 2 3x x+ < -( ) ( )2

1 1

3 3

log 3 log 5x x+ > +

2

1

2

1
log 1

2
x x
å õ
- >æ ö

ç ÷

( )2

2log 3 2 0x x- - >

2

2

9
log 0

16
x
å õ
- <æ ö

ç ÷

4

3 1
log

2 2

x

x

+
>

-

2

5
log 1

2

x

x

-
²

+

2

4 4log 3log 2 0x x- + >

3 4x< <2 7x< ¢1x<-2 5x¢ <5x>1 2x- < <

1 1
0 , 1

2 2
x x- < < < <1 , 4x x<- >

5 3 3 5
 , 

4 4 4 4
x x- < <- < <

2 7x< <9 2x- ¢ <-0 4 , 16x x< < >
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 ïðì8 . ;áäØáîèðìáÛ çÝÙñß 

;òÝáãáðêæ òÝáîïèÝì 

;òÝáääã òÝðÛÚÜ 

 :ÜðÝîÜæ òáääã òáãáðêæ ÜáîïèÝì äñ åááìðÚ åáðÝØáò çäÜä() xf x a=  

 :ðÝÙê1a> Ý-0 1a< < : 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

òÝèÝãò òÝáääã; 

1.  äãä òÝðÛÚÝæ òÝáîïèÝìÜx . 

2.  .òÝáÙÝáß Ûáæò òÝáîïèÝìÜ 

3. Ü ðáî òØ òÝãòÝß Ûáæò òÝáîïèÝìÜ-y  :ÜÛÝïèÙ( )0,1. 

4.  :ðÝÙê1a>  :ðÝÙêÝ .Ü.ò äãÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ0 1a< < .Ü.ò äãÙ òÛðÝá ÜáîïèÝìÜ 
 

 òÝáîïèÝìÜ ðÝÙê  Ý-  :äÙïè 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

() xf x e=() xf x e-=
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;òÝìéÝè òÝèÝãò 

1.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ Ü ðáî åê âÝòáßÜ òÛÝïèÙ-y  ØÝÜ1. 

2.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ  Ü ðáî åê âÝòáßÜ òÛÝïèÙ-y  ØÝÜ1-. 

 
 

;òÝáãáðêæ òÝáîïèÝì äñ òÝðÞÚè 

ÜáîïèÝìÜ òðÞÚèÜ 

xy a= ' lnxy a a= Ö 

()f x
y a= 

() ()' ' ln
f x

y a f x a= Ö Ö 

xy e= ' xy e= 

()f x
y e= 

() ()' '
f x

y e f x= Ö 

 

 òðÝãÞòú ;ÜðáÞÚÜ áääã 

ääã ðìéæ ÜáîïèÝìÜ ðÝØáò òðÞÚèÜ 

1. ()y a f x= Ö
 

êÝÙïÙ Üäìãæ ()' 'y a f x= Ö
 

2. () ()y f x g x= +
 

òÝáîïèÝì åÝãé () ()' ' 'y f x g x= +
 

3. () ()y f x g x= Ö
 

òÝáîïèÝì òäìãæ () () () ()' ' 'y f x g x f x g x= Ö + Ö
 

4. ()

()

f x
y

g x
= 

òÝáîïèÝì òèæ () () () ()

()( )
2

' '
'

f x g x f x g x
y

g x

Ö - Ö
= 

5 . ()( )y f g x= òÙãðÝæ ÜáîïèÝì ()( ) ()' ' 'y f g x g x= Ö 

 

 

  

() xf x e=

() xf x e-=
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 òÝáÛÝéá òÝäØñú  ;òÝðÞÚè áÙÝñáß 

2) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ (òÝáîïèÝì åÝãé): 

Ø. () 23 2 1x x xf x e e e x-= + + + + Ù. ()
2 3x xf x e ex-= + 

Ú. () 32 xf x = Û. ()
2

3 4x xf x -= + 

 

3) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ (òÝáîïèÝì òäìãæ): 

Ø. () xf x x e= Ö                 .Ù() 2 4xf x x e= Ö              .Ú() ( )1 2xf x x= + Ö 

 

4) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ (òÝáîïèÝì òèæ): 

Ø. ()
2

x

x
f x

e
=                                               .Ù()

1

x

x

e
f x

e
=
+

 

 

5) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ (òÙãðÝæ ÜáîïèÝì): 

Ø. () ( )
3

25 1xf x e= -        .Ù() 2 2x xf x e e-= +       .Ú()
3

1

x

x

e
f x

e
=

+
 

 

6)  :(òÝèÝñ òÝäØñ) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ 

Ø. () 2xf x e= Ù. () 1xf x e= + 

Ú. ()
1

xf x e= Û. () ( )2 1 xf x x e= + 

Ü. () ( )2 4 1xf x e x x-= + + Ý. () 3 2xf x e -= 

Þ. ()
1xf x e
x

= Ö ß. () 3 2xf x x e= 

à. () ( )2 4xf x e x-= + á. () ( )2 1 1xf x e x+= - 

Øá. () 1

1

x

f x

e

= Ùá. ()
3

3x

x
f x

e
= 

Úá. () 2

22
x

x
f x

e

+
= Ûá. ()

x x

x x

e e
f x

e e

-

-

-
=

+
 

Ýà. ()
2 1

x

x
f x

e-
+

= Þà. () 11

x

x

e
f x

e +
=
-

 

 

;òðÞÚèÜ áñÝæáñÙ òÝïéÝêÜ òÝäØñ 

7)  ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæÜáîïèÝìä  ÜÛÝïèÙ. 

 

() xf x e=( )1,A e
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8) ÜáîïèÝìä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ØîæÜÙñ ÜÛÝïèÙ. 

 

9) ÜáîïèÝìä åáïáñæÜ òÝØÝÝñæ òØ Øîæ  âÝòáßÜ òÝÛÝïèÙ

 ðñáÜ åê ÜáîïèÝìÜ äñ. 
 

:)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè2 3xy e ex= + . 

 :ÜÙñ ÜÛÝïèÜ âðÛ ïáñæ ÝðáÙêÜ ÜáîïèÝìä2x= .ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ . 
 

21) ÜáîïèÝìä ïáñæÜ êÝìáñ ÜÛÝïèÙ  ØÝÜ . 

 åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæ a Ý-b. 
 

 

;òÝáãáðêæ òÝáîïèÝì äñ ÜðáïßÙ òÝïéÝêÜ òÝèÝñ òÝäØñ 

22) :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ø. ()
2 1

x

x
f x

e

-
= Ù. ()

3

1x
f x

e
=
-

 Ú. ()
1

5x

x
f x

e

+
=
-

 

Û. () 2

1

3 2x x
f x

e e
=

- +
 Ü. ()

x x

x x

e e
f x

e e

--
=

+
 Ý. ()

1

5 2

xe
f x

x

-
=

-
 

Þ. () 2
4 3

x x
f e ex = - +   

23) :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ . 

 

24) ÛÝïè òØ Øîæ:ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ ò . 

 

25)    :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ÜáîïèÝìÜÜ ðáîä Üïáñæ-  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ . 

 åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæ Ý- .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØÝ 

 

26)    :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè . çÝîáï òÛÝïè ñá ÜáîïèÝìä 

 ÜÛÝïèÙ åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæ . Ý-. 

 

27)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

28)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

() 2x xf x e xe-= +0x=

() ( ) 21 x xf x e e e= + -

y e=

() 2 13 3x x bf x a - -= Ö +( )1,1521ln 3

() 2 xf x x e=

()
2

xe
f x

x
=
-

()
2 9

x

ax bx
f x

e

+ +
=

x1.5x=

ab

() 8 2x xf x p q= + Ö +

( )2log 3, 19-pq

() 2x xf x e e= +

() 2

x x

x

e e
f x

e

-+
=
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29)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

2:)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ   

 

31)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

32) :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ
   

 

 

33) :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ   

 

34)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

35)  òØ Øîæ:ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ
  

 

 

36) :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ   

 

37) :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ   

 

38) :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè
   

 ÜÛÝïèÙ äÝòáì òÛÝïè ñá ÜáîïèÝìä . 

 åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæa Ý-b .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜááèñÜ äÝòáìÜ òÛÝïè òØÝ 

 

39)  :åáØÙÜ åáìáêéÜ á"ìê òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝïß 

1. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

2. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

3. .çÚÝé òêáÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

4.  .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òÙáòã 

 

 

()
5

1

x

x

e
f x

e

+
=
-

()
2 1

5

x

x

e
f x

e

+
=
-

()
x x

x x

e e
f x

e e

-

-

-
=
+

() 2

2

5 6

x

x x

e
f x

e e

-
=

- +

() 2

xe
f x

x
=

()
3 1

x

x
f x

e

-
=

() 3

1
x

x
f x

e e

-
=

-

() ( )3 xf x x e= -

()
1

xf x xe=

()
2

x

x a
f x

be

+
=

2
1,

e

å õ
æ ö
ç ÷
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Ø. () ( )1 xf x x e= - Ù. () ( )2 1 xf x x e= + 

Ú. ()
21

2 4
x

f x x e
-

= Û. ()
2x xf x e -= 

Ü. () 2

2

1x
f x

e
=

+
 Ý. ()

2

1

1x

x

e
f x

e +
+

= 

 

3:)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè ðÝïß .áì äê :åáØÙÜ åáìáêéÜ 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáß òÝÛÝïè 

Ü.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 

 

41) è  ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòåáìáêéÜ áì äê ðÝïß . :åáØÙÜ 

Ø.  äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ.ÜáîïèÝìÜ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò 

Û. Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØáîæ-y. 

Ü.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 

 

42)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè:åáØÙÜ åáìáêéÜ áì äê ðÝïß . 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

Ù.  äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ.ÜáîïèÝìÜ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáß òÝÛÝïè 

Ü.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 

 

43)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè:åáØÙÜ åáìáêéÜ áì äê ðÝïß . 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáß òÝÛÝïè 

Ü.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 

 

  

() ( )3 xf x x e= -

() 2 8 6 10x xf x e e x= - + +

() 20.5

4
x

x
f x

e
=

()
3

x

x
f x

e
=
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44)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè:åáØÙÜ åáìáêéÜ áì äê ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß . 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò 

Û.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáß òÝÛÝïè.åáðáîÜ åê 

Ü.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 

 

45)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè()
2 12

x

xf x e +=:åáØÙÜ åáìáêéÜ áì äê ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß . 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáß òÝÛÝïè 

Ü.  òÝàÝàìæáéØ òØáîæ.åáðáîä òÝäáÙïæÜ 

Ý.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 

Þ.  áãðê ÝäØäm  ÜØÝÝñæä ñá()f x m= ?ÛßØ çÝðòì ïÝáÛÙ 

 

46)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè()
1

2 xf x x e=:åáØÙÜ åáìáêéÜ áì äê ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß . 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò 

Û.  âÝòáß òÝÛÝïè.åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ 

Ü. .åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ òØáîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ äñ äÝòáì òÝÛÝïè òØáîæ 

Þ. .ÜàæÝ Üäêæ áìäã òÝðáêïÜ áæÝßò òÙáòã 

ß.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 
 

47)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè()
3

212 1

xe
f x

x
=

+
 . 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù.  òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ.çÚÝé 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ü.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
  

() 2 3xf x x= Ö
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48)  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ() 23 6

1
x x k

f x
e + +
=  :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ1x=  :ØÝÜ

10

12

e
-. 

Ø.  ðàæðìÜ âðê òØ Øîæk  .ÜáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ú.  ààðé.ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé 

Û. áØ òØ ÜîáïéÜ âæé äê ßãÝÜ- :ØÙÜ çÝáÝÝñÜ2

2

3 6 1

1
0

x x
e

e + +
< ¢ . 

 

49)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè() 2x xf x e ae b= + +.  êÝÛáÝ åááæêì ÜáîïèÝìÜ òØ åáðÞÝÚ

 ðñØã áã2

3
lnx= :òÝæááïæ òÝðÞÚèÜ () ()' '' 8f x f x+ =. 

Ø.  òØ Øîæa. 

 :ØáÜ òæáÝéæ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ16 7 16ln 2y x= + -. 

Ù. Ü ðÝêáñ òØ Øîæ-x .ÜïñÜÜ òÛÝïè äñ 

Ú.  òØ Øîæb. 

Û. Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ-x. 

 

4:)  :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè() 6 xf x x e= - Ý-() 2x xg x ae e b= - +. 

 ðÝêáñ ÝòÝØ ÜÙñ çÝîáï òÛÝïè òÝáîïèÝìÜ áòñä áã êÝÛáx  çÜáòñ áãÝ 
Ü ðáî äê òÝñÚìè-y. 

Ø.  åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæa Ý-b. 

Ù.  .åáìòÝñæ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò òÝáîïèÝìÜ áòñä áã ÜØðÜ 

 

51)  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚä()
22 bxf x ax e-= Ö  :çÝîáï òÛÝïè ñá( )42,

e
. , 0a b¸ 

Ø.  åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæa Ý-b .ÜáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ù. .çÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝìéÝèÜ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ü.  :ðñá åáðáÙêæy k= ØîæáÜä âáðî åáãðê åÝßò ÜÞáØÙ .k  ðñáÜñ áÛã
âÝòßá Ù ÜáîïèÝìÜ ëðÚ òØ-4  ?òÝèÝñ òÝÛÝïè 
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52)  :ÜáîïèÝìä()
2

1

6 7
ax

x x
f x

e -

- -
= :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ çÝîáï ñá1x=. 

Ø.  ðàæðìÜ âðê òØ Øîæa. 

Ù. .çòÝØ Øîæ çã åØ ?òÝìéÝè çÝîáï òÝÛÝïè ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ñá åØÜ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ü. äñ Üîáïé ààðé .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ 

 

53)  ðñáÜ6x=  :ÜáîïèÝìÜ äñ òáãèØ ÜàÝàìæáéØ ØÝÜ()
2

2

xe
f x

x m
=
+

 . 

Ø.  ðàæðìÜ âðê òØ Øîæm  .ÜáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ù. .çÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

54)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè3 2( ) xf x x e= Ö . 

Ø. ÛÝïèÜ òØ Øîæ :òÝæááïæÜ òÝ()' 0f x = .çÝîáï òÝÛÝïè çÜ çÜæ Üæã êÙïÝ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Û.  ðñáÜ âòÝß òÝÛÝïè ÜæãÙ0.01y=-  ?ÜáîïèÝìÜ ëðÚ òØ 

 

55)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè() 2x xf x e ae b= + + .  êÝÛáÝ åááæêì ÜáîïèÝìÜ òØ åáðÞÝÚ

 ðñØã áã2

3
lnx=  :òÝæááïæ òÝðÞÚèÜ() ()' '' 12f x f x+ =. 

Ø.  òØ Øîæa. 

 :ØáÜ òæáÝéæ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ22 28 22ln 2y x= + -. 

Ù. Ü ðÝêáñ òØ Øîæ-x .ÜïñÜÜ òÛÝïè äñ 

Ú.  òØ Øîæb. 

Û. Ü ðáî òØ òãòÝß ÜáîïèÝìÜ åØÜ-x .òÝÛÝïèÜ òØ Øîæ çã åØ ? 
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56)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè() xf x x a= Ö ( )0  ,a> :ÜÙñ çÝîáï òÛÝïè ñá ÜáîïèÝìä .
1

ln 2
x=-. 

Ø.  òØ Øîæa . 

Ù.  äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã.ÜáîïèÝìÜ 

 ÜÙñ ÜÛÝïèÜ2x=  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè ØáÜ()f x  

 :ÜáîïèÝìÜ ëðÚ åê() 2 2 2x xg x x kx= Ö - Ö. 

Ú.  òØ Øîæk. 

Û. .åáãòßè åáìðÚÜ ÜÙñ òìéÝè ÜÛÝïè Øîæ 

 

57)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè() 2 13 2 3x xf x -= + Ö . 

Ø.  Üäñ âÝòáßÜ òÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 
Ü ðáî åê-y. 

Ù. Ü ðáî òØ âòÝß ÝèáØ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã ßãÝÜ-x. 

Ú.  .ÜÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè òØ Øîæ 
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .Ø    .Ù    .Ú  .Û   

3)   .Ø       .Ù    .Ú    

4)   .Ø   .Ù     5) Ø    .Ù   .Ú
( )

4 3

3

5 6

2 1

x x

x

e e

e

+

+

 

6)    .Ø22 xe   .Ù xe    .Ú 
1/

2

xe

x
-    .Û ( )

2
1 xx e+   .Ü ( )2 2 3xe x x- - - +   .Ý3 23 xe - 

       .Þ
( )

2

1xe x

x

-
    .ß( )2 2 3 2xx e x+    .à( )2 2 7xe x-- +   .á( )2 1 1 2xe x+ -    .Øá

1/

2

xe

x

-

     

      .Ùá
( )2

3

3 1
x

x x

e

-
    .Úá

( )
2

22 1

x

x x

e

- +
    .Ûá

( )
2

4

x xe e-+
    .Ýà

( )
2

1
x

x

e-
+

    .Þà
( )

2
11

x

x

e

e +-
 

7)      8)    9)    ,   

:) 4 42 3 3y e x ex e= + -   21)      22)    äã .Øx    .Ù  .Ú    

       .Û      äã   .Ü    .Ý    .Þ0 ,  ln 3x x¢ ² . 

23)     24)   . 

25)  , ( ) ( )min 1.5,0  , max 3.5,0.483     26)  . 

27) 0y=   28) 0y=   29)1y= ,5y=-, 0x=  2: )
1

5
y=-, ln5x=. 

31 )1y= ,1y=-  .32) 0y= ,
1

3
y=-,ln3x= :ÜðÛÚÜ áØ òÛÝïè ,( )ln 2, 1-  . 

33 )0y=  ,0x=  .34) 0y=  35) 0y= ,
1

3
x=  36) 0y=. 

37 )0x= ,  :ÜðÛÚÜ áØ òÛÝïè( )0,0   38)  1 , 1a b= = ,
3

10
3,

e

å õ
æ ö
ç ÷
 . 

39)  .Ø1 äã .x   2 .( ) ( )1,0  , 0, 1-  3 .( )min 0, 1-    4 :ÜäÝê .0x>  :òÛðÝá0x<. 

        .Ù1 äã .x   2 .( )0,1   3 .
2

1,
e

å õ
-æ ö
ç ÷

     äÝòáì4:ÜäÝê .1 , 1x x<- >-. 

        .Ú1 äã .x   2 .( )0,0   3 .( )
4 4

max 2,  , min 0,0  , max 2,
e e

å õ å õ
-æ ö æ ö

ç ÷ ç ÷
 

           4:ÜäÝê . 2 , 0 2x x<- < <   :òÛðÝá2 0 , 2x x- < < >. 

       .Û1 äã .x    2 .( )0,1    3 .( )0.25min 0.5,e-    4 :ÜäÝê .0.5x>  :òÛðÝá 0.5x<. 

       .Ü1 äã .x   2 .( )0,1     3  .( )max 0,1   .4 .:ÜäÝê0x<   :òÛðÝá 0x> . 

        .Ý1 äã .x    2 .( )10,2e-   3 .( )1min 0,2e-     4 :ÜäÝê .0x>  :òÛðÝá0x<. 

23 2 2x x xe e e-+ - +( )
2 32 3 x xx e e-- +

33ln 2 2 xÖ
2

2 ln3 3 ln 4 4x xx -Ö - Ö

( )1 xx e+( )42 1 2xxe x+( )2 1 ln 2 ln 2x x+ +

( )2
x

x x

e

-

( )
2

1

x

x

e

e +
( )

2
2 230 1x xe e -

2 2

2 2

x x

x x

e e

e e

-

-

-

+

y ex=3 1y x= +( )1y e x e= - +( )2 2y e e x e= - + +

1 , 2b a=- =0x¸ln5x¸

0 , ln 2x x¸ ¸x
2

0
5

x¢ ¸

( )
2

4
max 2, , min 0,0

e

å õ
-æ ö
ç ÷

( )3min 3,e

12 , 4b a=- =27 , 35p q=- =
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3:)  äã .Ø    .Ù      :Üááäê áæÝßò .Ú   :ÜÛáðá áæÝßò  . 

        .Û. 

41)  äã  .Ø    .Ù    

       .Ú   :Üááäê áæÝßò   ÝØ   :ÜÛáðá áæÝßò   .Û    

42)  äã .Ø .  .Ù  :Üááäê áæÝßò .Ú  .  

        :ÜÛáðá áæÝßò  ÝØ .Û  . . 

43)  .Ø  äã    .Ù    ÜäÝê .Ú  :  ,òÛðÝá  :   .Û. 

44)  äã .Ø  .Ù.   .Ú :ÜäÝê  :òÛðÝá . .Û . 

45 ) .Ø äãx    .Ù( )max 1,2 e 
2

min 1,
e

å õ
-æ ö
ç ÷

     

       .Ú ÜäÝê  :1 1x- < < òÛðÝá  :1x> ,1x<-     .Û( )0,2 .Ü 2y=   

         .Þ
2

2, 2 ,m m e m
e

= = = . 

46) .Ø 0x¸    .Ù
21

min ,
2 4

eå õ
æ ö
ç ÷

   ÜäÝê .Ú :
1

2
x> ,òÛðÝá  :

1
0

2
x̧ <      .çáØ  .Û 

        .Ü0x=  :ÜðÛÚÜ áØ òÛÝïè( )0,0   äãä Üäêæ áìäã ÜðÝêï  .Þ  .çáØ  .Ý0x¸. 

47)  .Ø äãx   .Ù
1.51 3 1

,  , ,
6 4 2 4

e e
Max Min
å õ å õ
æ ö æ öæ ö

ç ÷ç ÷
.  :ÜäÝê .Ú

1 1
 , 

6 2
x x< >    

       :òÛðÝá
1 1

6 2
x< <.     .Û( )0,1.   

48)  .Ø() 23 6 1

1
 , 1

x x
f x k

e + +
= =   .Ù( )21,e-. 

        ÜáîïèÝìÜ âðê áã ëðÚÜ á"ìê òÝØðä çòáè .Û( )f x  åÝßòÙ Øîæè20 ( )f x e< ¢. 

49)  .Ø4a=  .Ùln 2x=   .Ú5b=-   .Û( )0,0. 

4:)  .Ø12 , 12a b= =- :òÝäÝê .Ù  .ln 6x<   :òÝÛðÝáln 6x>. 

51)  .Ø()
21

2 4  , 1 , 0.25
x

f x x e a b
-

= = =    .Ù( )
4

2,  , 0,0Max Min
e

å õ
-æ ö
ç ÷

.   .Ú( )0,0  

      Ü .
4

0 k
e

< <. 

52)  .Ø
1

3
a= :çã .Ù   ..   :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá. 

     .Û.   

x( )2min 2, e-2 x<2x<

( )( )3,0 , 0. 3-

x( ) ( )max 0,3 , min ln3,1.59

ln3x>0x<0 ln3x< <( )0,3

x
0.5 0.5

4 4
min 1, , max 1,

e e

å õ å õ
- -æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷

1 1x- < <

1 x<1x<-( )0,0

x
3

27
max 3,

e

å õ
æ ö
ç ÷

3x<3x>( )0,0

x( )min 0.91, 0.67- -0.91 x- <0.91x<-( )0,0

2
2

3

48
11,

e

å õ
æ ö
æ ö
ç ÷

1 11x< <1 , 11x x< >

( ) ( ) ( )1,0  , 7,0  , 0, 7e- -
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53)  .Ø .   .Ù    .Ú. 

54) .Ø  :ØáÜ çÝîáïÜ òÛÝïè .  . .Ù    .Û2  .òÝÛÝïè 

55)  .Ø   .Ù   .Ú      .Øä .Û 

56)  .Ø   :ÜäÝê .Ù  :òÛðÝá  .Ú   .Û. 

57) .Ø    Ú .. 

  

()
2

2
  , 6

6

xe
f x m

x
= =-
-

6

4

1
2,  , 3,

2 3

e
Max Min

e

å õå õ
- - æ öæ ö
ç ÷ ç ÷

1
0,

6

å õ
-æ ö

ç ÷

0, 1.5x= -33
1.5, 3

8
Min e-
å õ
- -æ ö
ç ÷

0y=

7a=ln 2x=10b=

2a=
1

ln 2
x>-

1

ln 2
x<-1k=( )0,0

ln81 7y x=- +31
, 243

3
Min
å õ
æ ö
ç ÷
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òÝäØñä òÝîáïé ÜðáïßÜ;  

3:                                     )41                                    )42 ) 

 

 

 

 

43                                )44                            )45) 

 

 

 

 

46                          )47)                             48)                         51  )                    

 

 

 

 

52)                                      53               )                    54 ) 
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;ëéÝè äÝÚðáò 

2)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û.  åê åáãÝòáß Øîæ.åáðáîÜ 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

3)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û. .åáðáîÜ åê åáãÝòáß Øîæ 

Ü.  ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ.(ñáÝ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

4)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û. .åáðáîÜ åê åáãÝòáß Øîæ 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

5)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û. .åáðáîÜ åê åáãÝòáß Øîæ 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

  

( )4 1x
y e

-
=

xy xe=

( )2 xy x e= +

( )2 5 5 xy x x e= - +
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6)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. ßò Øîæ.ÜðÛÚÜÜ åÝ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û. .åáðáîÜ åê åáãÝòáß Øîæ 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

7)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú.  Üááäê áæÝßò Øîæ.çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ 

Û. .åáðáîÜ åê åáãÝòáß Øîæ 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

8)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û.  åê åáãÝòáß Øîæ.åáðáîÜ 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

9)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û. .åáðáîÜ åê åáãÝòáß Øîæ 

Ü.  ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ.(ñáÝ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
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=
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=
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:)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û. .åáðáîÜ åê åáãÝòáß Øîæ 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

21) Ü òØ ðÝïß ÜáîïèÝì :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø.  .ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û.  ØîæÜ ðáî åê âÝòáßÜ òÛÝïè òØ-. 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

22)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø.  Øîæ.ÜðÛÚÜÜ åÝßò 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú. .çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò Øîæ 

Û. .åáðáîÜ åê åáãÝòáß Øîæ 

Ü. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

23)  ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä 

Ø. .ÜðÛÚÜÜ åÝßò Øîæ 

Ù. .çÝîáï òÛÝïè Øîæ 

Ú.  Üááäê áæÝßò Øîæ.çÝîáïÜ ÚÝé òêáÙïÝ ÜÛáðáÝ 

Û. .(ñáÝ ÜÛáæÙ) åáðáîä òÝäáÙïæÜ òÝàÝàìæáéØ Øîæ 

Ü. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

  

22 xy x e=
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24)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .çÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Û. Ü òÝÛÝïè òØ Øîæ.åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáß 

Ü.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

25)   :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .çÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ü. ààðé .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé 

 

26)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè . 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .çÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ü.  ëðÚ äñ òÝáãèØÜ òÝàÝàìæáéØÜ òØ ÙÝòã.ÜáîïèÝìÜ 

Ý. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

27)   :ÜáîïèÝìä  :çÝîáï òÛÝïè ñá. 

Ø.  åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæ Ý-. 

Ù. ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Û. Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ-. 

Ü. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

28) ÝìÜ ÜèÝòè :ÜØÙÜ Üáîïè . 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Ú. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

()
3 23 9x x xf x e - -=

() ( )2 63 4 xf x x e= -

()
2 24

2 24

xe
f x

x

-

=
-

()
xae

f x
x b
=
+

( )44,5e

ab

y

() 2 6 8x xf x e e= - +
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29)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè . 

 ðñáÜ  òÝÛÝïè áòñÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ òØ âòÝßA Ý-B. 

Ø. òØîæè òÝÛÝïèÜæ òßØ áã ßãÝÜ Ü ðáî äê-. 

Ù. Ü ðÝêáñ áã ßãÝÜ-  äñ êîÝææä ÜÝÝñ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè äñ

Ü áðÝêáñ-  òÝÛÝïèÜ äñA Ý-B. 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïèÙ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 

 

2:)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ÜÙñ çÝîáï òÛÝïè ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ñá áã êÝÛá. 

Ø.  òØ Øîæ .ÜáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ù. Ü ëðÚä ñá åØÜ.çòÝØ Øîæ çã åØ ?òÝìéÝè çÝîáï òÝÛÝïè ÜáîïèÝì 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Û.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 
 

  

() 14 4x xf x -= +

5y=

y

x

x

() 3 kxf x x e= Ö

1x=

k
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2 )   äã .Ø    .Û  .Ü.ò äãÙ ÜäÝê .Ú      .çÝîáï çáØ .Ù.  

3 )   äã .Ø    .Ù      :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá .Û   ..  

4 )   äã .Ø   .Ù    :ÜäÝê .Ú    :òÛðÝá    .Û. 

5 )   äã .Ø    .Ù   :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá  . 

      .Û.  

6 )   .Ø   .Ù   :ÜäÝê .Ú    :òÛðÝá .Û   .  .     

       .Ü.  

7 )   äã .Ø    .Ù   :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá   

       .Û.  

8 )   äã .Ø   .Ù  :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá   

       .Û.  

9 )  .Ø   .ääã åáðáîÜ åê åáãÝòáß çáØ .Û  .Ü.ò äãÙ òÛðÝá .Ú  .çÝîáï çáØ .Ù  . 
       .Ü  ,.  

: )   äã .Ø    .Ù    :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá   .Û. 

21 ) .Ø   .Ù   :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá    .åáãÝòáß çáØ .Û 

       .Ü.  

22 ) äã .Ø .Ù   .    :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá   .Û   .Ü. 

23)  .Ø    .Ù
5

3

1
5,  , 3,

10 6

e
Min Max

e

å õ å õ
- -æ ö æ ö

ç ÷ç ÷
 

         :ÜäÝê .Ú  :òÛðÝá    .Û   

       .Ü. 

24)  äã .Ø    .Ù  . :ÜäÝê  .Ú  :òÛðÝá. 

        .Û. 

25)  äã .Ø    .Ù.   

        :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá     .Û. 

 

x( )40,e-

x( )11,Min e--1x>-1x<-( )0,0

x( )33,Min e-- -3x>-3x<-( ) ( )0,2  , 2,0-

x( ) ( )30,5   ,  3,Max Min e-0 , 3x x< >0 3x< <

( ) ( ) ( )0,5  , 3.61,0  , 1.38,0

2x¸-( )11,Min e--1x>-2 , 1x x¸- <-( )1

2
0,

2x=-

x( ) ( )30,0  , 2,4Min Max e-0 2x< <0 , 2x x< >

( )0,0

x( ) ( )64,0  , 6,4Min Max e-4 6x< <4 , 6x x< >

( ) ( )0,16  , 4,0

0x¸

0x=0 :  1  ,  0 :  0x y x y> = < =

x( )0,0Min0x>0x<( )0,0

0x¸( )1,1Max e-0 , 1x x¸ <1x>

0 : 1x y< =

x( )0,0.5Max0x<0x>( )1

2
0,0y=

15x¸°

15 , 5 3x x¸- - < <15 , 5 , 3x x x¸ <- >
1

0,
15

å õ
-æ ö

ç ÷

15x=°

x( ) ( )5 271,  , 3,Max e Min e--1 , 3x x<- >1 3x- < <

( )0,1

x( )6

8

4 4
,  , 1,

3 3
Max Min e

e

å õ
- -æ ö
ç ÷

4
 , 1

3
x x<- >

4
1

3
x- < <( )

2 2
,0  , ,0  , 0, 4

3 3

å õ å õ
- -æ ö æ ö
ç ÷ ç ÷
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26)  .Ø    .Ù. 

       :ÜäÝê .Ú  :òÛðÝá. 

       .Û     .Ü. 

27)  .Ø    . .Ù   :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá  .Û. 

28)  .Ø  . :ÜäÝê .Ù   :òÛðÝá. 

        .Ú .     29) .Ú. 

2:)  .Ø    .Øä .Ù  :ÜäÝê .Ú    :òÛðÝá. 

 

;òÝäØñä òÝîáïé 

2                         )3                     )4                        )5                      )6 ) 

 

 

 

7                        )8                      )9                        ):                      )21) 

 

 

 

22                             )23                            )24                           )25) 

 

 

26                             )27                            )28                          )2:) 

 

 

24x¸°( ) ( )24

1
0,  , 5,  , 5,

24
Max Min e Min e

e

å õ
- -æ ö

ç ÷

24 , 5 0 , 5x x x¸- - < < >24 , 0 5 , 5x x x¸ < < <-

24

1
0,

24e

å õ
-æ ö

ç ÷
24x=°

5 , 3a b= =-3x¸4x>3 , 4x x¸ <
5

0,
3

å õ
-æ ö

ç ÷

( )ln 3, 1Min -ln 3x>ln 3x<

( ) ( ) ( )ln 2,0  , ln 4,0  , 0,34y=

3 3( )  , 3xf x x e k-= =-0 , 1x x¸ <1x>
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;òÝáæòáðÚÝä òÝáîïèÝì 

;òÝáääã òÝðÛÚÜ 

 :ÜðÝîÜæ òáääã òáæòáðÚÝä ÜáîïèÝì äñ åááìðÚ åáðÝØáò çäÜä  

 :ðÝÙê Ý- : 
 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

òÝèÝãò òÝáääã; 

1.  :ÜðÛÚÜ åÝßò òÝáîïèÝìä . 

2. Ü ðáî òØ òÝãòÝß Ûáæò òÝáîïèÝìÜ-  :ÜÛÝïèÙ. 

3.  :ðÝÙê  :ðÝÙêÝ .Ü.ò äãÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ .Ü.ò äãÙ òÛðÝá ÜáîïèÝìÜ 

 

 òÝáîïèÝìÜ ðÝÙê  :äÙïè 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

;òÝìéÝè òÝèÝãò 

1.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ Ü ðáî åê âÝòáßÜ òÛÝïèÙ-  ØÝÜ1. 

 

  

() logaf x x=

1a>0 1a< <

0x>

x( )1,0

1a>0 1a< <

() ln logef x x x= =

() lnf x x=x
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;òáæòáðÚÝä ÜáîïèÝì äñ ÜðÛÚÜ åÝßò 

 :ÜðÝîÜæ òáæòáðÚÝä ÜáîïèÝì äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò  :ØÝÜ. 

 

ðÞÚèÝ ò òÝáîïèÝì äñáæòáðÚÝäÝ ;ò 

ÜáîïèÝìÜ òðÞÚèÜ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 òÝáÛÝéá òÝäØñú ;òÝðÞÚè áÙÝñáß 

2) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ (òÝáîïèÝì åÝãé): 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

Ü.  Ý. () ( )2 3log 5log 2 1f x x x= + - 

 

3) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ (òÝáîïèÝì äñ ÜèæÝ Üäìãæ): 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

Ü.   

 

  

()logy f x=() 0f x >

logay x=
1

'
ln

y
x a
=

()logay f x=
()

()

'
'

ln

f x
y

f x a
=

Ö

lny x=
1

'y
x
=

()lny f x=
()

()

'
'

f x
y

f x
=

() ( ) ( )3ln 4ln 2 ln 5 1f x x x x= + + - -() ( )2ln 3f x x x= -

()
1

ln
1

x
f x

x

+
=

-
() ( )ln 1xf x e= +

() () ( )2 3log 5log 2 1f x x x= + -

() lnf x x x=() ( )
2

3 1 lnf x x x= +

()
ln x

f x
x

=()
ln 2

ln 2

x
f x

x

-
=

+

() lnf x x x= +



193 
 

4) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ (òÝÙãðÝæ òÝáîïèÝì): 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

 

5)  :(òÝèÝñ òÝäØñ) òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ 

Ø. () ( )ln 2f x x= + Ù. () 2 lnf x x x= 

Ú. () 3 lnf x x x= Û. () 2ln xf x e= 

Ü. () lnxf x e x= Ý. ()
2

lnxf x e x-= Ö 

Þ. () ( )2lnf x x= ß. () ( )4lnf x x= 

à. () ( )2 2ln 1f x x x= - á. () 2ln lnf x x x x= - 

Øá. () 2ln 2ln 3f x x x= + - Ùá. () ( )
4

lnf x x= 

Úá. ()
2

ln
x

f x
x

+
= Ûá. ()

1
ln

1

x
f x

x

-
=

+
 

Ýà. ()
3

ln
3

x
f x

x

-
=

+
 Þà. ()

( )

( )

3

2

5
ln

1

x
f x

x

-
=

+
 

Þá. () lnf x x= ßá. () 2ln 1f x x= - 

àá. () ( )2 2lnf x x x a= + + ã. () lnf x x= 

Øã. () ln xf x e= Ùã. ()
1

ln
2

f x
x

=
-

 

Úã. ()
1

ln
1

x
f x

x

-
=

+
 Ûã. () 3

1 5
ln

1 5

x
f x

x

+
=

-
 

Üã. ()
ln x

f x
x

= Ýã. ()
3ln x

f x
x

= 

Þã. ()
( )

2
ln x

f x
x

= ßã. ()
( )

3
ln x

f x
x

= 

àã. ()
( )2ln

x
f x

x
= ä. () 4ln

x
f x

x
= 

Øä. () 2

2

1
ln

ln
f x x

x
= +  

 
 

  

() 3lnf x x=() 23lnf x x=

() 2 2lnf x x x=()
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2

ln 1

ln 1

x
f x

x

+
=
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;òðÞÚèÜ áñÝæáñÙ òÝïéÝêÜ òÝäØñ 

6) ÜáîïèÝìä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ    ÜÛÝïèÙ. 

 

7) ÜáîïèÝìä ïáñæÜ êÝìáñ   ÜÛÝïèÙ  ØÝÜ. 

 åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæ Ý-. 
 

8)  òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ() lnf x x=  Ý() 1g x =   ÜÛÝïèÙ åáãòßèA  êáÙðÙ 

 ÜÛÝïèÙ .çÝñØðÜA ä  ïáñæ ÝðáÙêÜ-()f x . 

.òáñØðÜ âðÛ ðÙÝê ÜÞ ïáñæñ ßãÝÜÝ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 
 

9)  ÜáîïèÝìä()
2ln x

g x
x

=  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ïáñæ ÝðáÙêÜ2x e=  . 

.ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 
 

:) Øîæ  ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ( )2ln 1y x x= +  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ1x=. 

 
 

;ÜðáïßÙ òÝïéÝêÜ òÝèÝñ òÝäØñ 

21) :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ø.  Ù.  Ú.  

Û. () ( )ln 4xf x e= - Ü.  Ý.  

Þ.    

 

22)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ. 

 

23)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ. 

 

24)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ. 

 

25)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ. 

 

() lnf x x=( ),1A e

()
2ln

ln

x a
f x

x b

+
=

+

1
, 1

e

å õ
-æ ö

ç ÷3

e

ab

() lnf x x=() ( )2lnf x x=() ( )2

3log 8 20f x x x= - -

()
1

ln 1

x
f x

x

-
=

-
() 2

1

ln 2ln 3
f x

x x
=

- -

() ln 1f x x= -

() 22lnf x x x= -

() 2 lnf x x x=

()
2ln 1x

f x
x

-
=

() 2

4 2log logf x x x= -
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26) :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè  .  ÜÛÝïèÜ  çÝîáï òÛÝïè ØáÜ äñ

 .ÜáîïèÝìÜ åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæa Ý-b. 
 

27) :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè.  ÜÛÝïèÜ3 1
,

8
e

å õ
-æ ö

ç ÷
   òÛÝïè ØáÜ 

.ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáï  åáðàæðìÜ áãðê òØ Øîæa Ý-b . 

 

28)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

29)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

2:)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

31)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

32)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

33)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

34)   :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

35)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè.ÜáîïèÝìÜ äñ äÝòáìÜ òÛÝïè òØ Øîæ  . 

 

36)  :åáØÙÜ åáìáêéÜ á"ìê òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝïß 

1. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

2. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

3. òêáÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ .çÚÝé 

4.  .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òÙáòã 

Ø. 21
4 3ln

2
y x x x= - + Ù. lny x x= Ú. lny x x x= - 

Û. lny x x= Ü. 2 lny x x= Ý. ( )2ln 1y x= + 
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=
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=
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2ln 1
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f x
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-
=
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() 2
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-
=

-

()
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f x
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=

()
2

2

1

ln 1
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-
=

+

() ln 2f x x x= +

()
ln x

f x
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=
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37)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè ðÝïß .áìä :åáØÙÜ åáìáêéÜ 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØáîæ 

Ù. .çÚÝé òêáÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òÙáòã 

Û.  åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè.åáðáîÜ 

Ü.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 

 

38)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè ðÝïß .áìä :åáØÙÜ åáìáêéÜ 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜ åÝßò 

Ù. .çÚÝé òêáÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òÙáòã 

Û. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ü. ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé .ÜáîïèÝìÜ 

Ý.  áãðê ÝäØä Øîæ  ðñáÜ .òÝÛÝïè áòñÙ ÜáîïèÝìÜ òØ âòÝß 

 

39)   ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè ðÝïß .áìä :åáØÙÜ åáìáêéÜ 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜ åÝßò 

Ù. .çÚÝé òêáÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØáîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òÙáòã 

Û.  åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØáîæ.åáðáîÜ 

Ü. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé àÝàðé 
 

3:)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 

Ù. .ÝòðÛÚÜ åÝßò äãÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã ßãÝÜ 

 :òìéÝè ÜáîïèÝì åáðáÛÚæ. 

Ú. .åáìðÚÜ áèñ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Û.  ÜÛÝïèÜA  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äê òØîæè  ÜÛÝïèÜÝB  ëðÚ äê òØîæè

ÜáîïèÝìÜ . ä áã êÝÛáè òÝÛÝïA Ý-B  ðÝêáñ ÝòÝØ . 

Ü ðÝêáñ òØ Øîæ-  äñ åáìðÚä åáïáñæÜ áã êÝÛá åØ òÝÛÝïèÜ áòñ äñ
.åáäáÙïæ ÝäØ òÝÛÝïèÙ òÝáîïèÝìÜ 

 

  

() 22 lnf x x x=

()
ln 1

x
f x

x
=

-

ky k=

() 2

4 2log logf x x x= -

() lnf x x=

() lng x x=

()f x

()g x( )A B  , x x x=

x
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41)  :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ áòñ ÜèÝòè  Ý-. 

Ø.  ÙÝñáß á"ê òØÞ ïæè .åááÝÚñ ÝäØÝ åáèÝãè åáØÙÜ åáàìñæÜæ ÝäáØ êÙï
 åáàìñæÙ çïòÝ åáØòæ.òÝêàÜ òØ åááÝÚñÜ 

1. .ÜðÛÚÜ åÝßò ÝòÝØ òÝáîïèÝìÜ áòñä 

2.  ðÝêáñ òÝäêÙÝ ÚÝé ÝòÝØæ çÝîáï òÛÝïè ñá òÝáîïèÝìÜ áòñä .ÜÜÞ 

3.  .åáÜÞ ÜÛáðáÝ Üááäê áæÝßò òÝáîïèÝìÜ áòñä 

4. òÝáãèØ òÝàÝàìæáéØ ñá òÝáîïèÝìÜ áòñä. 

Ù. Ü ðÝêáññ âã ,ëðÚ äã äê òßØ ,òÝÛÝïè áòñ áØðïØÙ åáðßÝÙ-  çÜäñ
.ÜÜÞ ãÝÜÜ áðÝêáñ òäìãæ áã ß- ä ÜÝÝñ ÝäØã òÝÛÝïè ÚÝÞ äã äñ-1 . 

 

42)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. Ü ðáîä òÝäáÙïæÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ çÜæ-? 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ Øîæ 

Û.  âáèìä4  :åáìðÚI  ,II  ,III Ý ,-IV ÜáîïèÝìä åáØòæ åáìðÚÜæ ÜÞáØ .
 .ïæè .ÜèÝòèÜ 

 
 
 
 
 

 

43)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. Ü ðáîä ÜäáÙïæÜ ÜáîïèÝìÜ äñ ÜàÝàìæáéØÜ áÜæ-? 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ Øîæ 

Û.  âáèìä4  :åáìðÚI  ,II  ,III Ý ,-IV ÜáîïèÝìä åáØòæ åáìðÚÜæ ÜÞáØ .
 .ïæè .ÜèÝòèÜ 

 

 
 
 
 

Ü. .ÜáîïèÝìÜ äñ òÝáäáäñÜ áæÝßò òØ ÙÝòãÝ òðßÙñ ëðÚÙ ðÞêÜ 

 

  

()
ln

x
f x

x
=()

ln x
g x

x
=

x

x

y

( )2ln 6 7y x x= - -

y

( )2ln 2 1y x x= + +

y
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44)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ âáèìä. 

Ø. ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ØÝÜ Üæ 

Ù. .ÜòðÛÚÜ åÝßò äãÙ òÛðÝá ÜáîïèÝìÜ áã ßãÝÜ 

Ú. Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ-. 

Û.  ààðé.ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé 

 

45)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ òÝáãèØÜ òÝàÝàìæáéØÜ òØ ÙÝòã 

Ú. Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ-. 

Û. .ÝòðÛÚÜ åÝßò äãÙ ÛðÝá ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã ÜØðÜ 

Ü. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

46)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  :ØáÜ ÜáîïèÝìÜ òðÞÚè áã ÜØðÜ. 

Ù. .ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ ÝÙ åÝßòÜ òØ Øîæ 

Ú. 1  . òØ Øîæ òÝÛÝïèÜ âÝòáß ÜáîïèÝìÜ äñÜ ðáî åê-. 
2  ..òáÙÝáß ÜáîïèÝìÜ ÝÙ åÝßòÜ òØ Øîæ 

Û.  âáèìä4  ÜáîïèÝìÜ òØ ðØòæ åÜæ ÜÞáØ êÙï .åáìðÚ  

 .âòðáßÙ òØ ïæèÝ 
 

 
 
 
 

 

47)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ØÝÜ Üæ. 

Ù. Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ-. 

Ú. .çÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ü.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ  

 :ÜáîïèÝìÜ åê . 

 

  

() ( )ln 1 lnf x x= -

x

2 1
ln

1

x
y

x

+
=

-

x

() ( )3 2ln 2lnf x x x x= +

() 3 2' ln 5ln 4lnf x x x x= + +

x

()f x

() 3ln 3lnf x x x= -

x

()f x

() lng x x=
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48)         .Ø :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì . 

 :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ù. .ÜòðÛÚÜ åÝßò äãÙ òÛðÝá ÜáîïèÝìÜ áã ÜØðÜ 

Ú.  :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ. 

 

49)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè  ,áÙÝáß ðàæðì . 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  :òØ 

1. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò 

2.  òæááïæÜ ÜÛÝïèÜ . 

3.  .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè 

4. .ÜáîïèÝìÜ äñ òáãèØÜ ÜàÝàìæáéØÜ 

Ù.  :åÝßòÙ ïð ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã êÝÛá òØ Øîæ .. 

Ú.  åÝßòÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé. 

Û.  :ðñáÜ çÝòè äñ åáãðêÜ åÝßò òØ ÜîáïéÙ Øîæ .  ðñáä ÝðÝÙê
.òìòÝñæ ÜÛÝïè ëØ ÜáÜò Øä ÜáîïèÝìÜ ëðÚäÝ 

 

4:) òè :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝ. 

Ø. 1  . ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 
2  .ðáîä ÜäáÙïæ ÜàÝàìæáéØ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ñá.ÜòÝØ Øîæ çã åØ ? 

Ù. .ÜÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 
 
 

  

( ) ( )ln ln ln 2 0.5x e x e+ - = -

() ( ) ( )ln lnf x x e x e= + -

x e=
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a y

x a

+
=

+
1a¸

a

' 0y =

2x e> -a

1x>-

y k=k

1
lny x

x
= +

y
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)   .Ø   .Ù    .Ú  . 

       .Û      Ü .   . .Ý
1 10

ln 2 (2 1) ln3x x
+

-
 

3)    .Ø   . .Ù    .Ú    . 

        .Û .Ü   .   . 

4)   .Ø    ..Ù  .Ú   .   . 

        .Û   .     

5)    .Ø
1

2x+
   .Ù ( )2ln 1x x+   .Ú ( )2 3ln 1x x+   .Û 2   .Ü 
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      .6)    .  7)   .    

8)      9) 
4 2

2 6
y x

e e
=- +    :) ln 2 1y x x= Ö + - . 

21)  .Ø .Ù   . .Ú   .  ÝØ.Û   .    . 

        .Ü .Ý   . åÚÝ  .Þ   .  .    22)  . 

23)    .  24)   ,Üîï   .25)    . 

26)   .  27) 1 , 1a b= =-   .28) 3x=  . 
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min(4, 1)-

1 , 1a b= =-
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29)  ÜðÛÚÜ áØ òÛÝïè( )0,0 0 ,y x e= =   .2:)  ÜðÛÚÜ áØ òÛÝïè
1

2 ,y x
e

= =( ), 0,2   .

31)  ÜðÛÚÜ áØ òÛÝïè2 1
,
4

e
å õ
æ ö
ç ÷
,

2

1
0 ,y x

e
= =   32) 0 , 0y x= =   . 

33)  ÜðÛÚÜ áØ òÛÝïè( )0,0   .34)  ÜðÛÚÜ áØ òÛÝïè( )0,2   .35) 3

3

3
,
2

e
e

å õ
æ ö
ç ÷
  . 

36)  .Ø1 .0x>   3 .( ) ( )max 1, 3.5  , min 3, ln 27 7.5- -   4 :ÜäÝê .0 1 , 3x x< < > 

       :òÛðÝá1 3x< < . 

       .Ù1 .0x>   2.( )1,0   3 .( )1 1min ,e e- -    4 :ÜäÝê .1x e->  :òÛðÝá10 x e-< <. 

       .Ú1 .0x>   2 .( ),0e  3 .( )min 1, 1-    4  :ÜäÝê .1x>   :òÛðÝá0 1x< <. 

       .Û1 .0x>   2 .( )1,0   3 .2 2
min ,e

e

-å õ
-æ ö

ç ÷
  4  :ÜäÝê .2x e->   :òÛðÝá20 x e-< <. 

       .Ü1 .0x>   2 .( )1,0   3 .
1 1

min ,
2ee

å õ
-æ ö

ç ÷
  4  :ÜäÝê .

1
x

e
>   :òÛðÝá

1
0 x

e
< <. 

       .Ý1 äã .x   2 .( )0,0   3 .( )min 0,0   4  :ÜäÝê .0x>   :òÛðÝá0x< . 

 

37)  .Ø.Ù   .     :Üááäê .Ú  ÝØ , 

       :ÜÛáðá  .Û   .   . 

38)  .Ø    .Ù :Üááäê .Ú   . :ÜÛáðá , åÚÝ    . 

       Ý   .çáØ .Û .   . 
39)  .Ø .Ù  . :Üááäê .Ú   . :ÜÛáðá ,   .Û  . 

3:)  .Ø :äÙïòæ .Ù   . .Ú   . .Û   .. 

41)  .Ø1 .ä äñ ÜÛÚÜÜ åÝßò .çÝãè Ø  :ØÝÜ   ÜðÛÚÜÜ åÝßòÝ 

                 äñ  ÝÜ:Ø. 

           2 . ÜÙñ çÝîáï òÛÝïè òÝáîïèÝìÜ áòñä .çÝãè Øä  ðÝÙê âØ  

                 ðÝÙêÝ åÝæáèáæÙ ðÙÝÛæ .åÝæáéïæÙ ðÙÝÛæ 

           3 . ðÝÙê .çÝãè Øä :ÜäÝê :   :òÛðÝá  . 

                ðÝÙêÝ :ÜäÝê  :   :òÛðÝá. 
           4 ..çÝãè 

       .ÙÜ ðÝêáñ áã ðæØè ÜÛÝïè äã áÙÚä-  :ØÝÜ Üäñ Ý-  . 

           :äÝìãè. 

42) .Ø   .Ù :ÜäÝê .Ú  .   :òÛðÝá  . 

0 x<( )2 2

1 8
max ,  , min 1,0

e e

å õ
æ ö
ç ÷

1 x<
2

1
0 x

e
< <

2

1
1x

e
< <(1,0)

0 x e< ¸
2 2min( , )e e

2e x<20 x e< <x ȩ

2k e>

0 x<min(4, 1)-4 x<0 4x< <(1,0) , (16,0)

1x²
1

'( ) 0
2 ln

f x
x x

= >( ) ( )1,0  , ,1e4x e=

( )f x0 , 1x x> ¸

( )g x0x>

x e=( )f x

( )g x

( )f xx e>1 , 0x x e¸ < <

( )g x0 x e< <x e>

y
ln

x
y

x
=

ln x
y

x
=

ln
1

ln

x x
y

x x
= Ö =

1 , 7x x<- >7, 1x= -7x>1x<-
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    .ÛIII .ðÙéÜ åáðÝáØÙ :I Ý-II   .åÝßòÙ Øä ÜáîïèÝìÜ ëðÚ 

        ðÝáØÙIV  ÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò.åáãÝìÜ ÜÛáðá 

43)  .Ø    .Ù   :ÜäÝê .Ú   :òÛðÝá 

    .Û I .:ðÙéÜ  ðÝáØÙII  .åáãÝìÜ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò 

        åáðÝáØÙIII Ý-IV ÜàÝàìæáéØ ñá .òðòÝáæ     .Ü. 

44)  .Ø :åÜ .Ü.ò áØèò áã Ùä Ýæáñ) .  åÚÝ                     .( 

    .Ù - .Ü.òÙ òÛðÝá ÜáîïèÝìÜ çãäÝ    .Ú.  

45)   .Ø .Ù   . .Ú.. 

        :äÙïòæ .Û .   

46)  .Ù. 

       .Ú1 . 2  :çÜÝ òÝÛÝïè :ÜÙñ ÜÛÝïèÜ . .Ü.ò Ùïê òæááï Øä 

   2.  . 

       .ÛIII ú  .ÜàÝàìæáéØ ØäÝ ðÝß ñá åáðáîÜ òáñØðÙ 

      åáìáêéÙ ÝäÙïòÜñ áìã åáèÝòèÜ ðØñ .åáæÛÝïÜ 

47)  .Ø .Ù    . .Ú .. 

    .Ü. 

48)  .Ø :äÙïòæ .Ù   . .Ú  .. 

49)  .Ø1 .    .2..    3..   4. . 

   .Ù        .Û                                           

4:)  .Ø1 .  2 .  Ù .    .Ú :ÜäÝê    :òÛðÝá. 

 
 

  

1x¸-1x=-1x>-1x<-

1 , 2 0x x¸- - < <

0 x e< <1 ln 0x- >0x>
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1
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'( ) 0
1 ln 1 ln

xf x
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-
= =- <
- -
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1
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2
x x<- >

1
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2
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3
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2 1 1
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x x

-
= <

+ -

4 11   ,   x e x e- -> < <

( ) ( )21,0  , ,0e-0x=

21  ,  x x e-¸ >

0x>( ) ( ) ( )3 31,0   ,  ,0   ,  ,0e e-( ) ( )1, 2   ,  ,2Min e Max e--
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-
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+

1
ln 2

2
y x

e
=- +

 , 1x a x a>- ¸ -( ),e a e-0,
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a

a

å õ
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 ;òÝäØñä òÝîáïé 

37                           )38                              )39                            )44      ) 

 

 

 

 

45                              )47                               )49 ) 
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;ëéÝè äÝÚðáò 

2)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 

Ù.  .ÜÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

3)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. ? ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 

Ù.  òØ Øîæ.ÜòðÛÚÜ åÝßòÙ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ òáãèØÜ ÜàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

 

4)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ òÝáãèØÜ òÝàÝàìæáéØÜ òØ Øîæ 

Ú. Ü ðáî äê òØîæè ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè áã ÜØðÜ- . 

Û. áîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé.Ü 

 

5)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝïß 

1  .?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 
2  ..åáØòæ ÙÝñáß ÜØðÜÝ ïæè ?çÝîáï òÝÛÝïè ÜáîïèÝìä ñá åØÜ 
3  .?áÜæ çã åØ ?òáãèØ ÜàÝàìæáéØ ÜáîïèÝìä ñá åØÜ 
4  ..ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 
5  . ØîæÜ ðáî åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ-. 
6  ..ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ù.  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè . 

.åáìðÚÜ áèñ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

 

6)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ü ðáî òØ âòÝß ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã êÝÛá-  :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ. 

Ø.  òØ Øîæ. 

Ù. Ü ðáî òØ âòÝß ÜáîïèÝìÜ ëðÚ åØÜ Øîæ- .òÝìéÝè òÝÛÝïèÙ 

Ú.  ØÝÜñ áäæáèáæ âðê òäÙïæ ÜáîïèÝìÜ áã ÜØðÜ1- . 
 

  

( )ln 4y x x= -

ln 3 2y x x= + -

( )2ln 4 3y x x= - + -

x

() ( )2lnf x x=

x

() ( )
2

lng x x=

() ( ) ( )
2 2ln lnf x x a x= +

x2x e=

a

x
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7)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè .ðàæðì 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ    :òØ 
1  ..ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò 
2  . .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ òáãèØÜ ÜàÝàìæáéØÜ 

Ù.  ØîæáÜä âáðî åÝßò ÜÞáØÙ  ÜáîïèÝìÜ äñ ÜàÝàìæáéØÜ ÝðÝÙê 
ðáîä çáæáæ ÜáÜò Ü- ? 

Ú. 1  . ëðÚä ñá åÛÝïÜ ëáêéÙ òØîæñ åÝßòÜ ðÝÙê áã ÜØðÜ 
      ðÝêáñ  åê çÝîáï òÛÝïè ÜáîïèÝìÜ .áÙÝáß 
2 . Ü ðáî äê òØîæè ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè áã ßãÝÜ-  
     .ÜÚÝé òØ êÙïÝ 

Û.  òØ Øîæ  :åÝßòÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ áã êÝÛá åØ. 
 

8)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè .ðàæðì 

Ø.  :ØáÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òðÞÚèÜ áã ßãÝÜ. 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜ :òØ 
1  ..ÜÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè 
2  ..åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè 

Ú. Ü ðáî äê òØîæè ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè áã êÝÛá- òØ Øîæ . . 

Û.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ü. áØ áã ßãÝÜÝ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ ÜîáïéÙ ðÞêÜ- çÝáÝÝñÜ 

 :ØÙÜ  äã ðÝÙê åááïòæ. 

 

9)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ ÙÝòã 

Ù. 1  . :ØáÜ ÜáîïèÝìÜ òðÞÚè áã ßãÝÜ. 

2  .Ü ðáî äê òØîæè ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïèæ òßØ áã ÜØðÜ-. 

Ú.  ?òÝàÝàìæáéØ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ñá åØÜ .ïæè 

Û.  :ðñáÜ çÝòè.ðñáÜ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ . 

 

:)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè  .ðàæðì 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ :òØ 
1  ..ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò 
2  . .åáðáîä òÝäáÙïæÜ ÜáîïèÝìÜ äñ òÝàÝàìæáéØÜ 

Ù. .ÝòðÛÚÜ åÝßò äãÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã ßãÝÜ 

Ú.  :òæááïæ ÜáîïèÝìÜ òðÞÚè òØ Øîæ  .. 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

( )2  ,  lna y x a= +

a

a

y

x

x

a4x>

( ) ( )( )  ,  ln 1k y x k x k= + + -

( )' lny x k= +

k

yk

( ) ( )( )1 ln 1 1 1x x+ + - ²-x

() ( )
2

lnf x x x=

() ( )
2

' ln 2 lnf x x x= +

x

4y x=

()0  ,  ln
x

a f x
x a

> =
+

a

()
1

' 1
2

f =a
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21)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè  .ðàæðì 

Ø.  :ØáÜ ÜáîïèÝìÜ äñ ÜááèñÜ òðÞÚèÜ áã ÜØðÜ. 

Ù.  òÝêîæØÙ êÙÜ .ÜááèñÜ òðÞÚèÜ òØ òéìØæÜ ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ 

Ú.  òéìØæÜ ÜÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝêÜ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ òØ Øîæ 
òðÞÚèÜ òØ .ÜááèñÜ 

Û.  òÝêîæØÙ êÙÜ  .ä"èÜ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ 

Ü. Ü ðáî òØ âòÝß ïáñæÜ-  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ òØ Øîæ  .  . 

 

22)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ áã êÝÛá  ØÝÜ26- . 

Ø.  òØ Øîæ  .ÜáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ù. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ ÙÝòã 

Ú.  òÛÝïè òØ Øîæ.ÜÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ 

Û.  :òÝØÙÜ òÝèêàÜ òØ ßãÝÜÝ åÛÝïÜ ëáêéÙ ðÞêáÜ 
1  .Ü ðáî òØ âòÝß ÝèáØ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ- . 
2  . .ÝòðÛÚÜ åÝßò äãÙ áäáäñ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ 

Ü. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

 

23)          .Ø :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì. 

Ù.   :ÜáîïèÝìÜ äñ òðÞÚèÜ áã ßãÝÜ   

 :ØáÜ. 

Ú.  ÜáîïèÝìÜ äñ ÜááèñÜ òðÞÚèÜ áã ßãÝÜ   :ØáÜ. 

Û.  òÝæááïæÜ òÝÛÝïèÜæ òßØ áã ÜØðÜ Ü ðáî äê òØîæè-. 

 

24)        :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì   .Ø. 

              çæé :Þæð)  ðÝÙê ðÝòìÝ.( 

 :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ âáèìä. 

Ù.  ÝäØÝ òÝáîïèÝìÜ áÙÚä åáèÝãè åáØÙÜ åáàìñæÜæ ÝäØ êÙï äã ïæè .Øä
.åáØòæ ÙÝñáßÙ ðÙéÜ 

1  ..ÜðÛÚÜ åÝßò ÝòÝØ òÝáîïèÝìÜ áòñä 
2  .Ü ðáî äê òØîæèÜ òßØ çÝîáï òÛÝïè ñá òÝáîïèÝìÜ áòñä-. 
3  .Ù åáãòßè òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ-2 .ÛÙäÙ òÝÛÝïè 
4  .Ü ðáî òØ òÝãòÝß òÝáîïèÝìÜ- .òÝÛÝïèÜ çòÝØÙ 

() ( )20  ,  lna f x x a> = -

()
( )

( )
2

2 2ln
''

x a
f x

x a

- -
=

-

a

a

y
2

1y
e

=- -a

3lny k x x= -

3x=

k

x

2ln 2 ln 0x x+ =

() ( )
3

lnf x x x=

() ( ) ( )
3 2

' ln 3 lnf x x x= +

()f x()
23ln 6ln

''
x x

f x
x

+
=

()'' 0f x =x

( ) ( )2 2 2ln 10 ln 10 0x x- - - =

( )2ln 10t x= -t

() ( ) () ( )2 2 2ln 10    ,   g ln 10f x x x x= - = -

y

x
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Ú.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé Üæ âæé äê .'Ù ëáêéÙ òêÙïñ 

 

25)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .ääã çÝîáï òÝÛÝïè ÜáîïèÝìä çáØ áã ÜØðÜ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

Û. Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ- . 

Ü. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ý.  :ðñáÜ çÝòè áãðê åáæááï åØÜ .  ëðÚ òØ âÝòßá ðñáÜ åðÝÙê
 çã åØ ?ÛÙäÙ òßØ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜú .åòÝØ Øîæ 

 

26)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ ÙÝòã 

Ù. .ÝòðÛÚÜ åÝßò äãÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã ÜØðÜ 

Ú. .åáðáîÜ òáñØðÙ ðÙÝê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã ÜØðÜ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 
 

27) òè :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝ. 

Ø. ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 

Ù. .çÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã 

 

28)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 :òáãèØ ÜàÝàìæáéØ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ñá áã êÝÛá. 

Ø.  òØ Øîæ . 

Ù.  ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ.åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ 

Ú.  ðñáÜ .ÝäØ òÝÛÝïè òØ Øîæ  .òÝÛÝïè áòñÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ òØ âòÝß 

 

29)  :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝì äã äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .ÜÛÝïè ëØÙ åáãòßè Øä òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ áã ÜØðÜ 

Ú.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ  òÛÝïèÙ 

î åê Üäñ âÝòáßÜÜ ðá-. 
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2:)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù. .ÝòðÛÚÜ åÝßò äãÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã ÜØðÜ 

Ú.  ðñá åáðáÙêæ .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ òØ âòÝßÜ 
Ü ðÝêáñ òØ Øîæ- .âÝòáßÜ òÛÝïè äñ 

 

31)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ Øîæ 

Ù.  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã. 

Ú.  .åáðáîÜ åê ïáñæÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Û. .åáðáîÜÝ ïáñæÜ çáÙ ØÝäãÜ ñäÝñæÜ ßàñ òØ Ùñß 

 

32)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 :òæááïæ ÜáîïèÝìÜ òðÞÚè. 

Ø.  òØ Øîæ. 

Ù. .ä"èÜ ÜÛÝïèÙ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 

Ú. çáÙ ðîÝèÜ ñäÝñæÜ ßàñ òØ Ùñß .åáðáîÜÝ ïáñæÜ 
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .Ø     . .Ù.     .Ú. 

3 )   .Ø    .Ù    .Ú. 

4)    .Ø    . .Ù.     .Ú. 

5 )   .Ø1 .     .2 . :ØáÜ òðÞÚèÜ .Øä ñ áðÜÝ-.    3. . 

           4 . :ÜäÝê  :òÛðÝá    .5 .    . .Ù. 

6)    .Ø .Ù   . :ØáÜÝ ÜÛáßá åÝæáèáæ òÛÝïè ÜáîïèÝìÜ ëðÚä .Ú  . . 

       ØÝÜ áäæáèáæÜ ÜáîïèÝìÜ âðê çãä1-.  
7)    .Ø1 .   2 .    .Ù  .  .Ú1.  :äÙïòæ  . 

       2.      .Û. 

8)    .Ù1. ( )1 , 1k- -    .2. .   .Ú. 

9)    .Ø .Ù  .ä ëØÝñ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ .Øä .Ú  .-0   .Ýäñ äÝÙÚÙ 

       .Û. 

:)    .Ø1.    2. .   :òðÞÚèÜ òäÙïòæ .Ù. 

        .Ú. 

21)  .Ù .    .Ú  .   .Û .    .Ü. 

22)  .Ø   . .Ù   . .Ú. 

       .Û1 + .2.  ØÝÜ ÜáîïèÝìÜ äñ áäæáéïæÜ âðêÜ1- Øä ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çãäÝ 

      Ü ðáîÙ êÚÝè- .áäáäñ ÝäÝãÝ      23)  .Ø . 

24)  .Ø   . .Ù1.  :ðÝÙê .Øä  :ØÝÜ .Ü.ò  . 

       :ðÝÙê  :ØÝÜ .Ü.ò.     

      2 .ðÝÙê .çã    :ÜÛÝïèÜ  . :ðÝÙê   :ÜÛÝïèÜ. 

      3 .Ù ÜÞ òØ ÜÞ åáãòÝß åáìðÚÜ áã òÝØðä çòáè 'Ø ëáêéæ .Øä-4 .òÝèÝñ òÝÛÝïè 

      4 .  .çã                                      . 

25)  .Ø.  :áã òÝØðä çòáè .Ù 

 

      .ääã çÝîáï òÝÛÝïè çáØ çãäÝ .Ü.ò Ùïê äéìè çÝðòìÜ 

       .Ú  . :ÜäÝê .Û :òÛðÝá  .. 

       ðñØã òÝÛÝïè áòñÙ âòßá Ûáæò ëðÚÜ .Øä .Ý  :ðñØã ÜÛÝïè ëØÙÝ. 
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26)  .Ø   . :äÙïòæ .Ù. 

27) .Ø .Ù  .  . 

        :ÜäÝê .Ú  :òÛðÝá.  

28)  .Ø .Ù   . .Ú   ..  

29)  ðÝÙê .Ø :.  ðÝÙê : . 

       ) òäÙïòæÜ ÜÛÝïèÜ .Ù1.5 .Ú  .åÝßòÙ ÜèáØ (.  

2:)  .Ø :äÙïòæ .Ù   . .Ú   .. 

31)  .Ø .Ù  . .Ú  .  .      

        .Û   . 

32) .Ø.Ù   . .Ú   . . 

 

 

;òÝäØñä òÝîáïé 

2                           )4                          )5                            )8 ) 
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;áäØèÝáîð âáðêæ åê ÜïÞß òáîïèÝì 

;òÝáääã òÝðÛÚÜ 

 :áäØèÝáîð âáðêæ åê ÜïÞß òáîïèÝì äñ òáääãÜ ÜðÝîÜ . 

 :òðÝãÞò . 

 çäÜä :ÜðÝîÜæ ÜáîïèÝìä òÝØæÚÝÛ ðìéæ : 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

;òÝáääã òÝèÝãò  

1.  :ÜïÞß òáîïèÝì  äãä òðÛÚÝæ  :ðÝÙê áØ- áÚÝÞ 

 äãä òðÛÚÝæÝ  ðÝÙê  .áÚÝÞ 

2.  :ÜáîïèÝìÜ  äãä òðÛÚÝæ  :ðÝÙê áØ- äãäÝ áÚÝÞ   

 ðÝÙê .áÚÝÞ 
 

 ;ÜïÞß òáîïèÝì äñ òðÞÚè 

ÜáîïèÝìÜ òðÞÚèÜ 
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;òÝØæÚÝÛ 

1. . 

2. . 

3. . 

4. . 

5.  . 

 
 
 
 
 
 

 

;òÝèÝñ òÝäØñ 

2) :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ åááæêì ðÝÞÚ 

Ø. () 3 2f x x= Ù. () 3 2 1f x x= - Ú. () ( )3 2 1f x x x= - 

 

3)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 

Ù.  .åáðáîÜ åê ÜáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ú.  .ÜòðÛÚÜ åÝßò äãÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ áã ßãÝÜ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ü.  :òìéÝè ÜáîïèÝì åáðáÛÚæ ØáÜ åØÜ Üèêà äã áÙÚä êÙï .

 .ïæè .ÜáÝÚñ ÝØ ÜèÝãè 

1. .ÜðÛÚÜ åÝßò ÝòÝØ òÝáîïèÝìÜ áòñä 

2.  çòÝØÙ åáðáîÜ òØ òÝãòÝß òÝáîïèÝìÜ áòñ.òÝÛÝïèÜ 

3. .çòðÛÚÜ åÝßò äãÙ òÝäÝê òÝáîïèÝìÜ áòñ 
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4)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè , .ðàæðì 

Ü ðáî òØ òãòÝß ÜáîïèÝìÜ áã êÝÛá-  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ . 

Ø.  ðàæðìÜ âðê òØ Øîæ .åäñ ðìéæä äÚê , 

Ù. Ü ðáî äê ØáÜ åÚ òØîæè ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïèæ òßØ áã ÜØðÜ-. 

Ú.  ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØ ÙÝòã .ÜáîïèÝìÜ äñ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ü.  ÜîáïéÙ ðÞêÜÝ :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæä ÝáÜá òÝèÝðòì Üæã êÙï. 

 

5)   :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè . 

Ø. Ü ðáî åê òÝáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ-. 

Ù.  :ÜñÛß ÜáîïèÝì åáðáÛÚæ. 

 òÝñðÝìæ ÙÝòãòØ  ÜáîïèÝìÜ  .ÜòðÛÚÜ åÝßò òØÝ 

Ú.  ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ . 

Û.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé. 

Ü.  äñ åáãðê ÝäØ ðÝÙê Øîæ  ðñáÜ âÝòßá  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ òØ 

Ù-3  .òÝèÝñ òÝÛÝïè 

 

6)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 

 ?òáãèØ ÜàÝàìæáéØ ÜáîïèÝìä ñá åØÜ 

Ù.  :åÝßòÙ åáðáîÜ òØ òãòÝß ÜáîïèÝìÜ åØÜ .ÙÝñáß á"ê ïæè ? 

Ú.  .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Û. .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ü.  :òìéÝè ÜáîïèÝì åáðáÛÚæ   :òæááïæÜ ðìéæ âáèìä .

 ÜáîïèÝìä òÝéßááòæÜ òÝèêà òÝèÝãè òÝØÙÜ òÝèêàÜæ ÝäØ êÙï

ÙÝñáß ÝØ ðÙéÜ á"ê ïæè .òÝáÝÚñ ÝäØÝ  .åáØòæ 

1.   åÝßòÜ äãÙ òáÙÝáß. 

2. ä-òÝØ) çÝîáï òÝÛÝïè çòÝØ åáðÝêáñ å Ýæã (ÚÝé ÝòÝØÝ. 

3. ä- ä Ýæã ÜðÛÚÜ åÝßò ÝòÝØ- . 

 

  

() 3 3 8f x x k x= + +k

x2.741x=-

k

x

3 39 8x x+ =

() () ( )
25 2 2.6  ,  2g x x f x x= + = -

x

() () ()h x f x g x= Ö

( )h x

()h x

()h x

ky k=

()
2

6

5 66 440x x
f x

x

- -
=

[ ]0 :18

()g x() ()g x f x=-

()g x

()g x[ ]0 :18

()g x()f x

()g x()f x



214 
 

7)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ØÝÜ Üæ 

Ù. .çÚÝé òØ êÙïÝ (ÜîïÝ òÝáæÝïæ) ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. ßò òØ ÙÝòãÝÜááäêÜ áæ .ÜáîïèÝìÜ äñ ÜÛáðáÜÝ 

Û.  òÝèÝðòì Üæã êÙï åáæÛÝïÜ åáìáêéÜ âæé äêñá  

 :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæä :ðñØã 

1. . 

2. . 

Ü.  òØ ðØòæ åáØÙÜ åáìðÚÜ çáÙæ ÜÞáØ êÙïòðÞÚèÜ  .ïæè .ÜáîïèÝìÜ äñ 
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 
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3)  .Ø .Ù   .( ) ( )64,0  , 0, 6- :òðÞÚèÜ .Ú   .  .Ü.òÙ 

  .Ü1.   .çÝãè2Ü ðáî åê âÝòáßÜ .çÝãè Øä .-   .ÜèÝñ3.çÝãè Øä . 

4)  .Ø9k=- .Ù   . :ÜäÝê .Ú   . , :òÛðÝá   . 

  .Ü2 . 

5)  .Ø .Ù   . äã  , . 

   .Ú.   .Ü. 

6)  .Ø  ,  .Øä .Ù    .òáãèØ ÜàÝàìæáéØ 

  .Ú  . .Ü1    .çÝãè .2    .çÝãè Øä .3.çÝãè . 

7) .Ø .Ù    .  ,Üîï    .Üîï 

  :ÜäÝê .Ú  :òÛðÝá   , .Û  .  .çÝðòì çáØ   .òÝèÝðòì áèñ 

  .ÜB . 
 
 

 ;òÝäØñä òÝîáïé 

3                             )4                             )5                        )6      ) 
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;ëéÝè äÝÚðáò 

 :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò òØ ÙÝòã 
 

2)  3)  4)  5)  

6)  7)  8)  9)  

 
:òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ 

 

:)  21)  

22)  23)  

24)  25)  

26)  27)  

28)  29)  

2:)  31)  

 
 
 

âðê òØ Øîæ .òÝáîïèÝì ðìéæ âáèìä ÝîæÜ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ äñ òðÞÚèÜ :ÜÛáä òèá 
 

32)  33)  

34)  35)  

 

36)  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ  :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ. 

 

37)  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ  :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ. 

 

38)  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ  :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ. 

 

39)  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ   :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ . 

4y x=7y x=3 1y x= +8 2 3y x= -

6

1
y

x
=

7

1
y

x
=

3

3

3 7

x
y

x
=

+( )

2

3
20

2

2 4

x x
y

x

-
=

-

44y x x= +327 1y x= - +

( )
2 32y x x= + Ö( )3 63y x x= - Ö

( )
5

3 3 1y x= +( )
7

10 8 7y x= -

( )( )
32 84 4 3y x x= - +

3 7 1y x x= Ö -

5

6

2
y

x
=

+( )
4

7

2

4 3
y

x
=

-

3

5 2

4x x
y

x

-
=

3 1

x x
y

x

+
=

+

5 4

10
1  ;  x y

x
= =

33  ;  2 3 1x y x x= = + -

( )2 481  ;  81x y x x= = -
5

4
8  ;  

4

x
x y

x

+
= =

( )2 33 4y x x x= - -1x=

4 6y x x= - -10x=-

5

2

2

258.5

x
y

x
=
-

16x=

33

6
y

x x
=

+
1x=



217 
 

3:)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ . 

Ü ðáî åê Üäñ âÝòáßÜ òÛÝïè âðÛ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæ åáðáÙêæ-. 

Ø.  .ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

Ù. Ü ðáîä âèØ åáäêæ-  ÜðÛÚÜÜ åÝßò Üîïæ 

 ÜáîïèÝìÜ äñ òáÝÝÞ ðñá Þìðà ðîÝèñ âãABCO . 
.Ýßàñ òØ Ùñß 

 

41)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ . 

Ø.  âðÛ ðÙÝêÜ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ. 

Ù.  ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìä äæðÝèÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ. 

Ú.  .åáðáîÜÝ åáðñáÜ áèñ á"ê ðîÝèÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

 

42)  :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè. 

Ø. .åáìðÚÜ áèñ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ù.  :åááïòæ åáæÝßò ÝäØÙ êÙï. 

Ú.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ  

 çáÙæ òáñØðÜæ ðòÝá ÜïÝßðÜ âÝòáßÜ òÛÝïè âðÛ ðÙÝêÜ 
 .òØîæñ òÝÛÝïèÜ 

 

43)   :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè. 

Ø. .òÝáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ù.  òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚä åáïáñæÜ òÝØÝÝñæ òØ ÙÝòã 
.âÝòáßÜ òÛÝïè âðÛ åáðÙÝêÜ 

Ú. Ü ðáîÝ åáïáñæÜ çáÙ ðîÝèñ ñäÝñæÜ ßàñ òØ Ùñß-. 

 

44)  .òÝáîïèÝì ðìéæ âáèìä 
 ØÝÜ ÜãðÛ ðÙÝêÜ ïáñæÜ êÝìáññ ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ Øîæ:ÜÛáä çáÝîæÜ 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

 
 

45)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè . 

 :ðñáä äáÙïæÜ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ. 
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46)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè . 

:ðñáä âèÝØæÜ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ . 

 

47)   :ÜáîïèÝìÜ äñ ëðÚÜ ðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ. 

Ø.  ØÝÜ ÜãðÛ ðÙÝêÜ ïáñæÜ êÝìáññ ÜáîïèÝìÜ äê ÜÛÝïè Øîæ0 . 

Ù.  ÜÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝêÜ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 
.åÛÝïÜ ëáêéÙ òØîæñ 

Ú.  ðÙÝêÜ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 
âÝòáßÜ òÛÝïè âðÛ Ü ðáî åê Üäñ-  ÜÙÝðïÜ 
 .òáñØðä ðòÝá 

Û.  áèñ çáÙ ðîÝèÜ ñäÝñæÜ ßàñ òØ Ùñß 
Ü ðáîÝ òØîæñ åáïáñæÜ-. 

 

48)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè ,.(ðàæðì  

áñ áã êÝÛá ëðÚä ïáñæÜ êÝì :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ  :ØÝÜ . 
 òØ Øîæ . 

 

49)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè,.(ðàæðì  

 ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ áã êÝÛá :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ  :ØÝÜ . 

 òØ Øîæ . 

 

4:)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè ..(åáðàæðì  ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ 

 âðÛ ÜáîïèÝìÜ:ÜÛÝïèÜ  :ØáÜ òØ Øîæ .  òØÝ . 

 

51)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè,.(ðàæðì   ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ 

:ÜÛÝïèÜ âðÛ ÜáîïèÝìÜ  :ØáÜ òØ Øîæ  .  òØÝ . 
 
 

52) .çÚÝé òØ êÙïÝ çÜäñ òÝáæáèìÜ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ .òÝáîïèÝì ðìéæ âáèìä 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  
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53) :òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ äñ åáðáîÜ åê âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

 
 

54)  :åáØÙÜ åáìáêéÜ áìä òÝØÙÜ òÝáîïèÝìÜ òØ ðÝïß 

1. .ÜðÛÚÜ åÝßò 

2. .åáðáîÜ åê âÝòáß òÝÛÝïè òØáîæ 

3. .çÚÝé òêáÙïÝ ÜîïÝ (òÝáæáèì) òÝáæÝïæ çÝîáï òÝÛÝïè òØáîæ 

4.  .ÜÛáðáÜÝ ÜááäêÜ áæÝßò òØáîæ 

5. .òÝáãèØ òÝàÝàìæáéØ òØáîæ 

6. .Üîáïé àÝàðé 

 

Ø.  Ù.  

Ú.  Û.  

Ü.  Ý.  

Þ.  ß.  

à.  á.  

 

55)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. ?ÜáîïèÝìÜ äñ ÜðÛÚÜÜ åÝßò ÝÜæ 

Ù. Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ-. 

Ú. .ÜÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Û.  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ Üîáïé ààðé 

Ü.  âáèìä4  ëðÚ òØ ðØòæ àÝàðé ÜÞáØ êÙï .åáàÝàðéòðÞÚèÜ  .ÜáîïèÝìÜ äñ
 .âòðáßÙ òØ ïæè 
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;òÝáìÝé òÝÙÝñò 

2)    .3)  äã    .4)  äã    .5)     .6)     .7)     .8)     . 

9) .    :)     .21)     .22)     .

23).     24)   .     25)     . 

26) .     27) 
( )

2 3

6
7

21 22
'

7 1

x x
y

x

-
=

-
    .28)   . 

29) .   2:)     .31)   . 

32) 8-  .33) 2.25   .34) 546   .35) 0.35.  36)     .37)     . 

38)     .39) .  3:)  .Ø .Ù   .3.5    .ð"æé

41)  .Ø .  .Ù.   .Ú67.25 .ð"æé 

42)  .Ø .Ù    . .Ú    .. 

43)  .Ø .Ù    . .Ú    .320  .ð"æé 

44) .Ø .Ù    . .Ú    . .Û    . .  45)     .

46)     .47)  .Ø .Ù    . .Ú    . .Û    .22.84 .ð"æé 

48 )    .49)     .4:)     .51)  . 

52)  .Ø.Ù    . .Ú    . .Û    .. 

53)  .Ø .Ù    . .Ú    .     .Û . 

54)  .Ø1 .    .2 .    .3 .    .Üîï4   .Ü.ò äãÙ òÛðÝá .5 .çáØ . 

  .Ù1 äã . .2 .  .3 .  .4 :òÛðÝá . :ÜäÝê , . 
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     5 .çáØ . 

  .Ú1 .  .2 .   .3 .   .4 :òÛðÝá. . 

     :ÜäÝê .5 .çáØ . 

  .Û1 äã . .2 .  .3 .  .4 :òÛðÝá . . 

       :ÜäÝê .5 .çáØ . 

  .Ü1 .    .2 .    .3   .çáØ .4  .Ü.ò äãÙ òÛðÝá .5 .. 

  .Ý1 .  .2 .   .3 .  . 

     4 :òÛðÝá ..   :ÜäÝê    .5 . . 

  .Þ1 äã . .2 .  .3 .. 

     4 :òÛðÝá . :ÜäÝê .   .5 . . 

  .ß1 .   .2 .   .3 .    .4 :òÛðÝá .. 

       :ÜäÝê   .5 . . 

  .à1 .  .2 .  .3 .  .4 :òÛðÝá . . 

       :ÜäÝê .5 .. 

  .á1 .  .2 .  .3 .  . 

     4 :òÛðÝá ..  , :ÜäÝê  .5 .. 
 

(Ø åáìáêéä òÝîáïé. ;(á 

                     .Ø                   .Ù                           .Ú                          .Û            .Ü 
 
 
 
 
       

                       .Ý                      .Þ              .ß                                  .à           .á 
 
 
 
 

 

55)  äã  .Ø .Ù    . .Ú   . .Ü   .B  . .Û 

 ïðì9 . ;áäðÚàèáØ çÝÙñß 
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;òÝáãáðêæ òÝáîïèÝì 

 òÝáîïèÝì äñ åáÛááæ åáäðÚàèáØòÝáãáðêæ; 

òÝÙãðÝæ òÝáîïèÝì äñ åáäðÚàèáØ åááÛÝéá åáäðÚàèáØ 

  

 

 

 

 

 òÝáÛÝéá òÝäØñú ;áääã äðÚàèáØ 

2) :åáØÙÜ åáäðÚàèáØÜ òØ Ùñß 

Ø.  Ù.  

Ú. ( )4 16 xe dx-

ñ Û.  

 

3) :åáØÙÜ åáäðÚàèáØÜ òØ Ùñß 
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4)  :åáØÙÜ åáäðÚàèáØÜ òØ Ùñß 
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5)  :åáØÙÜ åáäðÚàèáØÜ òØ Ùñß 

Ø. 
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 òÝáÛÝéá òÝäØñú ;åáÝéæ äðÚàèáØ 

6)   :ÜáîïèÝì äñ òðÞÚè ÜèÝòè. 

æ ÜÛÝïèÙ òðÙÝê ØáÜñ êÝÛá åØ ÜáîïèÝìÜ òØ Øî. 

 

7)   :ÜáîïèÝì äñ òðÞÚè ÜèÝòè. 

 ØÝÜ Üäñ åÝæáèáæÜ òÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ âðêñ êÝÛá åØ ÜáîïèÝìÜ òØ Øîæ. 

 

8)   :ÜáîïèÝì äñ òðÞÚè ÜèÝòè. 

 ÜÛÝïèÙ òðÙÝê ØáÜñ êÝÛá åØ ÜáîïèÝìÜ òØ Øîæ. 

 

 

;åáßàñ áÙÝñáß 

9)  :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè. 

 òÝáîïèÝìÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ äÛÝÚ òØ Øîæ 

 ðñáä . 
 

:)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè . 

 ßàñÜ äÛÝÚ òØ Øîæ ,ÜáîïèÝìÜ çáÙ ØÝäãÜ 
 ðñáÜ Ü ðáîÝ-. 
 

21)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

òáñØðÙ ïáñæ ÝðáÙêÜ ÜáîïèÝìä .åáðáîÜ 
 ,ÜáîïèÝìÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ äÛÝÚ òØ Øîæ 

 ðñáÜÝ ïáñæÜ. 
 

22)  :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè 

. 

 çáÙñ ØÝäãÜ ßàñÜ äÛÝÚ òØ Ùñß 
.òÝáîïèÝìÜ ñÝäñ 

 

23)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ÝêÝìáññ ïáñæ ÜáîïèÝìä ÝðáÙêÜ  . 
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 äÛÝÚ òØ ÙñßØÝäãÜ ßàñÜ 
Ü ðáîÝ ïáñæÜ ,ÜáîïèÝìÜ çáÙ-. 

 ðáØñÜä çòáè Ý-ln .ÜÙÝñòÙ 
 

24)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè.  ,ÜáîïèÝìÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ äÛÝÚ 

Ü ðáîÝ åáðáîÜ òáñØðÙ ðÙÝêÜ ÜáîïèÝìä ïáñæÜ- ØÝÜ.  

 ðàæðìÜ äñ Ýãðê òØ Øîæb. 
 

25)  :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè. 

 ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äê òØîæèÜ ÜÛÝïèæ  áèñä âèØ ÝÛáðÝÜ çÝñØðÜ êáÙðÙ

Ü ðáîä âèØÜ âñæÜ .åáðáîÜ-  ÜáîïèÝìÜ òØ âòÝß  âÝòáßÜ òÛÝïèæÝ

Ü ðáîä ëéÝè âèØ ÛðÝá- .çÙäæ ðîÝèñ âã 

 ØÝÜ ÜÞã çÙäæ äñ áäæáéïæÜ Ýßàñ áã ßãÝÜ. 

 

26)  :òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  

Ý-  .Ü ðáîä âèØ åáðáÙêæ-  ðñáÜ òØ  

 åáßàñÜ òØ ðîÝá ÜÞ âèØ .ðÝáØÙ ðØÝòæã Ý-. 

 ßàñÜ áã êÝÛá  áì äÝÛÚ3  ßàñÜæ òØ Øîæ .. 

 

27)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ÜÛÝïèÜA  .ÜáîïèÝìÜ äñ åÝæáèáæÜ òÛÝïè ØáÜ 

Ø.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæA. 

 ÜÛÝïèÜ òØ åáðÙßæA .åáðáîÜ òáñØð åê 

Ù.  ÜÛÝïèÜ òØ ðÙßæÜ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãA .òáñØðÜ åê 

Ú.  ðáîÝ ðñáÜ ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

Ü-  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ áã êÝÛá åØÜ ðáî òØ âòÝß-x  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ1.7x=. 
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28)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ýê ÜáîïèÝìÜ áã êÝÛá :ÜÛÝïèÜ âðÛ òðÙ . 

Ø.  òØ Øîæ .ÜáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ù.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ ðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  :ðñáÜÝ. 

ðñáÜ ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß, ðáî  :âèØÜÝ. 

 

29) :òÝáîïèÝì ñÝäñ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ 

  I   ..  II.    .III.. 

Ø. .ÜáîïèÝì äã ðØòæ ëðÚ ÜÞáØ êÙï 

Ù.  òÝÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæA  ,B Ý-C  
 .(åáìðÚÜ çáÙñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè) 

Ú. .ðÝáØÙ çæÝéæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

 

2:)        .Ø :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ. 

       .Ù äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ 

             :òÝáîïèÝìÜ. 

            ðñá åáðáÙêæ  áòñ äñ åáìðÚÜ òØ âòÝßÜ 

            òÝáîïèÝìÜ  ,åÜáèñ äñ åáìðÚÜ çáÙ ØÝäãÜ ðØÝòæÜ ßàñÜ òØ ðîÝáÝ 

           Ü ðáî-  .ðñáÜÝä ÜÝÝñ ÜÞ ßàñ áã êÝÛá- òØ Øîæ  .. 
 
 
 

;åáßìè áÙÝñáß 

31)  :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè. 

 ðñáÜÝ òÝáîïèÝìÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ  
Ü ðáî ÙáÙé ÙÙÝòéæ-. 

.ðîÝèñ ÙÝÙáéÜ ëÝÚ ßìè òØ Ùñß 
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;ëéÝè äÝÚðáò 

32)  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ Ùñß  ðñáÜ .åáðáîÜÝ 
 

33) äñ åáìðÚÜ åáèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ  :òÝáîïèÝìÜ  

Ý-. 

 ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜÞ òØ ÜÞ åáãòÝß åáìðÚÜ áã êÝÛá. 
Ø.  òØ Øîæ. 
Ù.  äñ åáìðÚÜ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

 ,òÝáîïèÝìÜ:ðñáÜÝ åáðáîÜ. 
 

34)  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ . 

 âÝòáßÜ òÛÝïè âðÛ ðñá åáðáÙêæ åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ 
Ü ðáî- ÜÙñ ÜÛÝïèÜ âðÛÝ. 

Ø. .ðñáÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

 âòÝßÝ åÛÝï òØîæñ ðñáä äáÙïæÜ ëéÝè ðñá åáðáÙêæ 
 òØÜ ðáî- :ÜÛÝïèÙ. 

Ù. .áèñÜ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 

Ú.  áèñ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ ÙñßÜ ðáî ,åáðñáÜ-  êÝÛá åØ ÜáîïèÝìÜ ëðÚÝ
 áã ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ òØ âòÝß áèñÜ ðñáÜ. 

 

35)        .Ø  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ  
            Ýäñ âÝòáßÜ òÛÝïèÙ Ü ðáî åê-. 

     .Ù ÜáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  
        .ïáñæÜÝ  ,ÜáîïèÝìÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ Ùñß 
         :ðñáÜÝ ïáñæÜ. 

 

36)  :òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  

Ý-.  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ òÝãòßè òÝáîïèÝìÜ áã êÝÛá. 

Ø.  òØ Øîæ .òÝáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ù.  áòñ äñ åáìðÚÜ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 
Ü ðáî ,òÝáîïèÝìÜ- ðñáÜÝ. 
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37)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  òÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ Øîæ 
Ü ðáî åê Üäñ âÝòáßÜ-. 

Ù. Ü ðáî åê ïáñæÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ-. 
Ú.  ,ïáñæÜ ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

Ü ðáî-  :ðñáÜÝ. 
 

38)   :ÜáîïèÝìÜ ëðÚ ðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ. 

 ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæ åáðáÙêæ  
Ü ðáîä äáÙïæÜ ðñá åáðáÙêæÝ-  âÝòáßÜ òÛÝïèæ ØîÝáÝ 
Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ-. 

Ø.  ðÙÝê ØÝÜ áã ÜØðÜÝ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 
.åáðáîÜ òáñØð âðÛ 

Ù. .ðñáÜÝ ïáñæÜ ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 
 

39)   :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ÜÛÝïèÜA  ðáî åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè ØáÜ 

Ü-  ÜÛÝïèÜÝB òØîæè   ÜÙÝ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äê. 

Ø.  òÝÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝêÜ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ØîæA Ý-B. 
Ù.  ðñáÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ ÙñßAB  .ÜáîïèÝìÜ ëðÚÝ 

 

3:)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ÜÛÝïèÜA  ÜáîïèÝìÜ äñ åÝæáèáæÜ òÛÝïè ØáÜ 

 ÜÛÝïèÜÝB .åáðáîÜ òáñØðÙ òØîæè 

Ø.  ÜÛÝïèÜ áðÝêáñ òØ ØîæA. 
Ù.  òÝÛÝïèÜ âðÛ ðÙÝêÜ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòãA Ý-B. 
Ú.  ðñáÜ ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ ÙñßAB Ü ðáîÝ-. 

 

41) :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè() ( )xf x a x e= -. 

Ø. :áã ßãÝÜ() ( )' 1 xf x a x e= - - . 

Ù.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ  ÜÛÝïèÙ 

 ÜÙñ3x=  .éìØ ØÝÜ   òØ Øîæ. 
Ú. :ÜáîïèÝìÜ ëðÚ ðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ() ( )3 xg x x e= -. 

åáÛáðÝæ Ü ðáîä âèØ-   .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïèæ 
 ßàñÜ òØ Ùñß ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ äÙÚÝæÜ.âèØÜÝ åáðáîÜ , 
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42)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 êÝÛáñ ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ  ØÝÜ. 
Ø.  ÜáîïèÝìÜ òðÞÚè òØ ÙÝòã . 

Ù.  :ÜáîïèÝìÜ ëðÚ ðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ. 

 ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Øîæ  .åáðáîÜÝ 

 

43)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø.  :ßãÝÜ. 

Ù.  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ. 

.åáðáîÜÝ ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

 

44)  :òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  

Ý-. 

Ø. .òÝáîïèÝìÜ áòñ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ù. Ü ðáîÝ åáìðÚÜ áèñ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß-. 
 

45)  :òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  

Ý-.  ðñá  òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ òØ âòÝß 

 òÝÛÝïèÙA Ý-B .ðÝáØÙ ðØÝòæã  êàïÜ âðÝØ áã êÝÛáAB  ØÝÜ240 . 

Ø.  òØ Øîæ. 
Ù. Ü ðáî äê åáãòßè òÝáîïèÝìÜ áòñ äñ åáìðÚÜ áã ßãÝÜ-. 

Ú. .òØîæñ ðñáÜÝ òÝáîïèÝìÜ áòñ äñ åáìðÚÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ Ùñß 
 

46)  :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè Ý-. 

 ÜÙñ ÜÛÝïèÙ åáãòßè òÝáîïèÝìÜ áòñ äñ åáìðÚÜ áã êÝÛá. 
Ø.  òØ Øîæ . 
Ù.  áòñ äñ åáìðÚÜ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

 ðñáÜ ,òÝáîïèÝìÜ Ü ðáîÝ-. 
 

47)  äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ 

 :òÝáîïèÝìÜ Ý-. 

Ø. .åáìðÚÜ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ù. Ü ðáî åê åáìðÚÜ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ-. 

Ú. Ü ðáîÝ òÝáîïèÝìÜ áòñ äñ åáìðÚÜ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß-. 
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48)  :òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  

Ý-.  ðñá  òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ òØ âòÝß 

 òÝÛÝïèÙA Ý-B .ðÝáØÙ ðØÝòæã  êàïÜ âðÝØ áã êÝÛáAB  ØÝÜ702 . 

Ø.  òØ Øîæ. 
Ù. Ü ðáî äê åáãòßè òÝáîïèÝìÜ áòñ äñ åáìðÚÜ áã ßãÝÜ-. 

Ú.  áòñ äñ åáìðÚÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ Ùñß.òØîæñ ðñáÜÝ òÝáîïèÝìÜ 
 

49) :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ   

Ý-.  âÝòáßÜ òÝÛÝïè áòñ çáÙ ïßðæÜ áã êÝÛá 
Ü ðáî åê åáìðÚÜ äñ-  ØÝÜ4 . 

Ø.  òØ Øîæ. 
Ù. .åáìðÚÜ áèñ çáÙñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ú. Ü ðáîÝ òÝáîïèÝìÜ áòñ äñ åáìðÚÜ á"ê äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß-. 
 

4:)           .Ø  :ÜØÙÜ ÜáîïèÝìÜ òØ ðÝÞÚ. 

 :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ êÝìáñ áã êÝÛá  ØÝÜ1 . 

Ù.  òØ Øîæ .ÜáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ú. Ü ðáî ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ ÙñßÝ 'Ø ëáêéÙ ðÞêáÜ- 
 ðñáÜÝ. 
 

51)          .Ø  :äðÚàèáØÜ òØ Ùñß. 

 :ÜáîïèÝìÜ ëðÚ ðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ. 

Ù. Ü ðáî ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ òØ Ùñß-  
 ðñáÜÝ .(ÝïÝÝïæÜ) 

Ú. .òÝèÝñ 'ÙÝ 'Ø åáìáêéÙ òäÙáïñ òÝØîÝòÜ êÝÛæ ðÙéÜ 

 

52) :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè . 

Ø. .ÜòðÛÚÜ åÝßò äãÙ ÜäÝê ÜáîïèÝìÜ áã ßãÝÜ 

Ù.  ðñá åáðáÙêæ Ü ðáîä âèÝØæÜ-   
 .ÜáîïèÝìÜ ëðÚ òØ âòÝßÝ  çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ áã êÝÛá 

Ü ðáî ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ-   :ØÝÜ âèØÜÝ òØ Øîæ .. 
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53)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

Ø. .ÜáîïèÝìÜ äñ çÝîáïÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ù.  ðñá åáðáÙêæ  .ðÝáØÙ ðØÝòæã 
 ÜáîïèÝìÜ ëðÚ ,ÜÞ ðñá çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ áã êÝÛá 

 :ØÝÜ åáðáîÜÝ.  
ÜÞ ðñá áã ßãÝÜ .'Ø ëáêéÙ òØîæñ çÝîáïÜ òÛÝïèæ ØîÝá 

 

54)  :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ  

Ý-. 

Ø. .åáìðÚÜ áèñ äñ âÝòáßÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ù. .åáìðÚÜ áèñ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

 

55)  :òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  

Ý-. 

Ø. .çÚÝé òØ êÙïÝ ÜáîïèÝì äã äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ Øîæ 

Ù.  áèñ äñ çÝîáïÜ òÝÛÝïè òØ ðÙßæÜ ðñá åáðáÙêæ 
.ðÝáØÙ ðØÝòæã åáìðÚÜ  ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ÙÝòã 

.(åáæäñ åáðìéæä òÝØîÝò äÚê) ä"èÜ 

Ú.  ,åáìðÚÜ áèñ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 
Ü ðáî- .ä"èÜ ðñáÜÝ 

 

56)        :ÜØÙÜ ÜØÝÝñæÜ òØ ðÝòì   .Ø. 

          .Ù äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ 

               :òÝáîïèÝìÜ Ý-. 
               ðáîÝ åáìðÚÜ áèñ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ áã ßãÝÜ 

              Ü-  ä ÜÝÝñ-. 
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òÝáìÝé òÝÙÝñò; 

2)    .Ø     .Ù     .Ú    

        .Û    . 

3)    .Ø xe x c+ +      .Ù
23

2 2
2

x
xe

e x c- + +. 

4)    .Ø41

4

x xe e c-- +     .Ù2 21

2

xe c+ +      .Ú
0.4 3.2 200

ln 0.4 ln3.2 ln 200

x x x

c+ + +. 

       .Û
4

3
3

8
4

x

xe e c
-

- +. 

5)     .Ø2 3xe c+ +     .Ù 
1

3xe x-
   .Ú 

21

2

xe c+. 

6)      7). 

8)  ()
3 1

2 1xf x e
x

= + +   .9)  ñ"ßá   :) 10.72 ñ"ßá  21) 18.41 ñ"ßá   

22)   ñ"ßá     23) 0.192  ñ"ßá   24 )2b=.  26)       

27) .Ø   .Ù   .Úñ"ßá.  

28)  .Ø   .Ù1.52. 

29) .Ù  .Ú 1.03 ñ"ßá.  2:)  .Ø   .Ù  . 

31) 
1

1
8
p    .ßìè òÝÛáßá32 )
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46 ).Ø  .Ù 
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32ln 2
S= 47 ).Ø  .Ù ( ) ( )0,9  , 0,217   .Úñ"ßá.
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 ;òÝáæòáðÚÝä òÝáîïèÝì 

 òÝáîïèÝì äñ åáÛááæ åáäðÚàèáØòÝáæòáðÚÝä; 

òÙãðÝæ ÜáîïèÝì äñ äðÚàèáØ áÛÝéá äðÚàèáØ 

1 1
lndx ax b c

ax b a
= + +

+ñ
 

1
lndx x c

x
= +ñ 

 

 

 òÝáÛÝéá òÝäØñú ;áääã äðÚàèáØ 

2) :åáØÙÜ åáäðÚàèáØÜ òØ Ùñß 

Ø.  Ù.  Ú.  

 

3) :åáØÙÜ åáäðÚàèáØÜ òØ Ùñß 

Ø. 
2 3 5

1

x x
dx

x

+ +

+ñ Ù. 
3 2 5 6

2

x x x
dx

x

- + -

-ñ Ú. 
4 3

1

x
dx

x

+

+ñ
 

 

4) :åáØÙÜ åáäðÚàèáØÜ òØ Ùñß 

Ø. 
2

2

3

x
dx

x -ñ
 Ù. 

2

1

2

x
dx

x x

-

-ñ
 Ú. 

5

x
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e
dx

e +ñ
 

Û. 
x x

x x

e e
dx

e e

-

-

-

+ñ
 Ü. 

cos

sin

x
dx

xñ  

 
 

 òÝáÛÝéá òÝäØñú ;åáÝéæ äðÚàèáØ 

5)   :ÜáîïèÝì äñ òðÞÚè ÜèÝòè . 

 ÜÛÝïèÙ òðÙÝê ØáÜñ êÝÛá åØ ÜáîïèÝìÜ òØ Øîæ. 

 

6)   :ÜáîïèÝì äñ Üááèñ òðÞÚè ÜèÝòè. 

 ÜÛÝïèÙ òðÙÝê ØáÜñ êÝÛá åØ ÜáîïèÝìÜ òØ Øîæ  ÜêÝìáññÝ 

 ØÝÜ ÝÞ ÜÛÝïèÙ3. 
 
 

3 2 4
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å õ
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f x x
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x
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;åáßàñ áÙÝñáß 

7)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 ,ÜáîïèÝìÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ äÛÝÚ òØ Ùñß 
 åáðñáÜ Ý- Ü ðáîÝ-. 

 ðáØñÜä çòáèln .ÜÙÝñòÙ 

 

8)  :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè. 

òØ Ùñß ,òÝáîïèÝìÜ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ äÛÝÚ 
 ðñáÜ .åáðáîÜÝ 

 

9)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè()
2 3

1

x
f x

x

+
=
-

. 

 ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ ØÝäãÜ ßàñÜ äÛÝÚ òØ Ùñß 
 ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìä ïáñæÜ2x=  ðáîä âèØÝ 

Ü-x  .ÜáîïèÝìÜ äñ åÝæáèáæÜ òÛÝïèÙ ðÙÝêÜ 

 åê áÝàáÙ ðáØñÜä ðñìØln  .ÜÙÝñòÙ 
 

:)  :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ Ý-  :åÝßòÙ. 

 ÜÙñ ÜÛÝïèÙ åáãòßè òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ áã êÝÛá. 

Ø.  òØ Øîæ .òÝáîïèÝìÜ áòñ òØ ÙÝòãÝ 

Ù.  áòñ äñ åáìðÚÜ á"ê äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 
Ü ðáî ,òÝáîïèÝìÜ-  ðñáÜÝ. 

 

21)  :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè. 

 òÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ áã êÝÛá 

Ü ðáî åê Üäñ âÝòáßÜ-   :ØáÜ. 

Ø.  òØ Øîæ Ý-  .ÜáîïèÝìÜ òØ ÙÝòãÝ 

Ü ðáîä äáÙïæÜ ðñá åáðáÙêæ-   ëðÚ òØ âòÝßñ 

 ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜA  ÜÛÝïèÙ ïáñæÜ òØÝÝñæ òØÝB . 

 êàïÜ âðÝØAB  ØÝÜ18 . 

Ù.  ÜÛÝïèÜ áã êÝÛá åØ ä"èÜ ðñáÜ òØÝÝñæ òØ ØîæA  çáæáæ òØîæè
Ü ðáî åê ÜáîïèÝìÜ ëðÚ äñ âÝòáßÜ òÛÝïèä-. 

Ú.   .ðñáÜÝ ïáñæÜ ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

 

()
1

f x
x
=

1x=-4x=-x

() ()
2 4

,
1 8

f x g x
x x
= =
+ -

4x=

()
1

a
f x

x
=
-

()
1

2

a
g x

x

-
=
-

0x<

3x=

a

yx e=-

() 7
b

f x ax
x

= + +

x18 9y x= -

ab

y

x

 

 

 

 

 

 



235 
 

22)  ÜáîïèÝìÜ äñ òðÞÚèÜ  :ØáÜ. 

 :ÜÙñ ÜÛÝïèÙ ÜáîïèÝìÜ ëðÚä ïáñæÜ òØÝÝñæ  :ØáÜ. 

Ø.  ÜáîïèÝìÜ òØ Øîæ. 

Ù.  ÜáîïèÝìÜ ëðÚ åáðØÝòæ âáèìäñ ðÝáØÙ  

 :åÝßòÙ ïáñæÜÝ .  äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß 

Ü ðáî ,ïáñæÜ ,ÜáîïèÝìÜ ëðÚ çáÙ-  ðñáÜÝ. 

 

23)   :ÜáîïèÝìÜ ÜèÝòè âáèìäñ ðÝáØÙ   :åÝßòÙ. 

 :åáðñáÜ òØ åáðáÙêæ  ðØÝòæã. 

Ø.  òÝêîæØÙ êÙÜ  :åáßàñÜ òØ Ý-. 

Ù.  :ñðìÜÜ áã ÜØðÜ Ù áÝäò ÝèáØ-  

.Ýãðê òØ ÙñßÝ 

Ú.  ßàñÜ áã çÝòè  áì äÝÛÚ3  ßàñÜæ. 

 òØ Øîæ . 

 

24) :òÝáîïèÝìÜ òÝèÝòè    Ý- . 

 ÜáîïèÝìÜ ëðÚ Ü ðáî òØ âòÝß-  ÜÙñ ÜÛÝïèÙ. 

Ø.  ÜáîïèÝìÜ òØ Øîæ. 

Ù. .åáìðÚÜ áèñ äñ âÝòáßÜ òÛÝïè òØ Øîæ 

Ú.  ðñáÜÝ åáìðÚÜ áèñ á"ê äÙÚÝæÜ ßàñÜ òØ Ùñß. 

 

25)  :òÝáîïèÝìÜ äñ åáìðÚÜ åáðØÝòæ ðÝáØÙ  

Ý-  :åÝßòÙ. 

Ø. Ü ðáî äê åáãòßè åáìðÚÜ áã ÜØðÜ-. 

Ù.  ðñá åáðáÙêæ Ü ðáîä âèÝØæÜ-  

 ðîÝáÝ òÝáîïèÝìÜ áòñ äñ åáìðÚÜ òØ âòÝß ðñØ 
 ßàñÜ òØ  .(ðÝáØ ÜØð) 

 äñ Ýãðê òØ Øîæ  :åááïòæ ÝðÝÙê. 
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