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 :האינטגרל המסוים

  סיכום כללי:

 האינטגרל המסוים: 

)נתונה פונקציה   )fx  ולה פונקציה קדומה( )Fx  :כלומר ,( ) ( ) ( )FxfxdxFxc= = +. 

)  נגדיר את האינטגרל המסוים בעזרת הסימון הבא: )
b

a

fxdx. 

 כאשר: 

• a – רצפה'(. -הגבול התחתון של האינטגרל )ה' 

• b – תקרה'(. - הגבול העליון של האינטגרל )ה' 

 

)נחשב את ערכו של האינטגרל המסוים בעזרת הפונקציה הקדומה של   )fx   :באופן הבא 

( ) ( ) ( )
b

a

fxdxFbFa= − 

 

 שאלות:

 את ערכי הביטויים הבאים:  וחשב (1

) . א  )
5

2

2

5xxdx+ ב. ( )
1

2

4

3xxdx
−

−

− 

) . ג )
3

3

3

4xxdx
−

+ ד. ( )
1

5

1

321 xdx
−

− 

 .ה
( )

2

2
1

2

3
dx

x −
 ו. 

4

3
1

1x
dx

x

−
 

 

)האינטגרל הבא:   כםלפני (2 )
1

47
a

xdx−. 

 .  -1-ערך האינטגרל יהיה שווה ל aעבור אלו ערכים של    מצאו
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)האינטגרל הבא:   כםלפני (3 )
2

23
a

xxdx−. 

 .a- ביטוי לערך האינטגרל כתלות ב כתבו . א 

12- ערך האינטגרל יהיה שווה ל aעבור אלו ערכים של    מצאו .ב

2

a −. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 תשובות סופיות:

9ו.   1ה.   - 182ד.  0ג.  - 126.75ב.   91.5א.  (1

32
  

2) 2 , 1.5a =. 

32א.   (3 1
6

2
aa − 1ב.   −

0 , 1 , 
2

a = −. 
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 חישובי שטחים: 

 סיכום כללי:

 חישוב שטחים באמצעות האינטגרל )מקרים פרטיים(:

 :x- שטח הכלוא בין גרף פונקציה וציר ה •
 

 

 

 

 

 

 

 שטח הכלוא בין שני גרפים כך שגרף אחד כולו מעל השני:  •

 
 
 
 
 
 

 

 

 :x- שטח הכלוא בין שני גרפים וציר ה •
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

             a b c
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 שאלות:

 חישובי שטחים יסודיים: 

)נתונה הפונקציה:   (1 )
2

3yx= +.  

 את נקודת החיתוך של הפונקציה    מצאו . א 
 .x- עם ציר ה

 הפונקציה לצירים.  את השטח המוגבל בין חשבו .ב
 
 
 

2נתונה הפונקציה:   (2 45yxx= − + +. 

 את נקודות החיתוך של   מצאו . א 
 .x- עם ציר ההפונקציה 

 את השטח המוגבל בין גרף הפונקציה,   מצאו .ב
 . y-וציר ה x- ציר ה

 
 
 

2נתונה הפונקציה:   (3 4yx= − +. 
 את נקודות החיתוך של הפונקציה   מצאו . א 

 .x- עם ציר ה

 .x- את השטח המוגבל בין הפונקציה לציר ה חשבו .ב

 

 את השטח המוגבל תחת    מצאו (4
)הפונקציה:   ) 32 2fxxxx= − +  

 כמתואר באיור:   x- וציר ה
 
 
 

2נתונה הפונקציה:    (5 48yxx= − +. 
 המוגבל בין גרף  השטחאת  חשבו

 הפונקציה, הצירים וקודקוד הפרבולה. 
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 שטח הכלוא בין שתי פונקציות: 

)נתונות הפונקציות:  (6 )
2

3yx= −;  9yx= − + . 

  את השטח המוגבל בין שתי הפונקציות. חשבו
 
 

)נתונות הפונקציות הבאות:  (7 ) ( )2 412 ; 6fxxxgxx= − − = −. 

 את גודל השטח הכלוא בין הגרפים   חשבו
 של הפונקציות הנ"ל. 

 
 

=2369yxxנתונה הפונקציה:   (8 − −. 

 נקודות חיתוך של הפונקציה  מצאו . א 
 (.B- ו A- עם הצירים )נסמנן ב

  .ABאת השטח המוגבל בין הפונקציה לישר  חשבו .ב
 
 

 את השטח המוגבל בין גרפים של   חשבו (9
2הפונקציות:  6yx= − + ; 2 4yxx= −. 

 
 

)נתונה הפונקציה:   (10 ) 3fxx = . 

 את השטח המוגבל בין גרף הפונקציה,  חשבו
8yהישר   =  כמתואר באיור.  y -ה וציר −

 

)נתונות הפונקציות הבאות:  (11 ) 2 4fxxx = − +  ;  ( ) 4gxx = − +. 

- מסמנים את השטח הכלוא בין שני הגרפים ב
1
S   

  y- ואת השטח הכלוא בין הגרפים וציר ה
-ב

2
S  .כמתואר באיור 

 את נקודות החיתוך של הפונקציות.   מצאו . א 

1את היחס שבין השטחים: חשבו .ב

2

S

S
 . 
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) נתונה הפונקציה: (12 ) 3 45fxxx = − 5yוהישר    + =  . 

 את נקודות החיתוך של הפונקציה והישר.   מצאו . א 

 את השטח המוגבל ביניהן.  חשבו .ב
 
 
 

)נתונה הפונקציה:   (13 ) 32 33fxxxx= − +. 

 חותך את גרף הפונקציה  ACהישר 
) בנקודות הבאות: )2,2, C( )1,1, B ( )0,0A  . 

 . ACאת השטח המוגבל בין הפונקציה לישר  חשבו
 
 

) הפונקציות: (14 ) 2fxx ) -ו  = ) 2 2gxxx = − +   

 נקודות.   2- נחתכות ב

 את נקודות החיתוך.   מצאו . א 

 את השטח המוגבל בין שתי הפונקציות.   מצאו .ב
 
 

)נתונות הפונקציות:  (15 ) 2 68fxxx = − )- ו + ) 2gxx = +. 

 את השטח המוגבל בין הגרפים והצירים.   מצאו
 
 
 
 

 את גודל השטח הכלוא בין   חשבו (16
)הפונקציות:  ) ( )322 , 2fxxxgxxx= − = − − . 

 
 
 

 את גודל השטח הכלוא בין   חשבו (17
)הפונקציה:   ) 3 4fxxx =  . x-וציר ה −
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 חישובי שטחים מורכבים: 

2הפונקציות המתוארות בשרטוט הן:  (18 46yxx= − +;   3yx=. 

  את קדקוד הפרבולה.  מצאו . א 

 נקודת חיתוך של הפרבולה עם הישר  מצאו .ב
 שמשמאל לקודקוד הפרבולה. 

 את השטח המסומן שבשרטוט.  חשבו . ג
 

2נתונות הפונקציות:  (19 46yxx= + + , 2 414yxx= − +. 

 של קודקודי הפרבולות.  x- את שיעורי ה  מצאו . א 

 את נקודת החיתוך בין שתי הפונקציות.  חשבו .ב

  את השטח המסומן בשרטוט. חשבו . ג
 
 

)נתונות הפונקציות:  (20 ) ( )
2

3fxx = )- ו − ) ( )
2

3gxx = + 

 כמתואר באיור: 
 .x- את השטח המוגבל בין שתי הפונקציות וציר ה חשבו

 
 

)  נתונות שתי הפונקציות:  (21 )
2

2yx= −,   11

22
yx= +. 

 . x- את השטח המוגבל בין שתי הפונקציות לציר ה  מצאו . א 
 . y- את השטח המוגבל בין שתי הפונקציות לציר ה  מצאו .ב

 
 

=28yxנתונות הפונקציות:  (22 −,  2yx= . 
 את השטח המוגבל על ידי שתי הפונקציות   חשבו

 ברביע הראשון.  x- וציר ה
 
 

)נתונות הפרבולות הבאות: (23 ) 2 3gxxx = − +,  ( ) 2 5fxxx = − +. 

 .x- את השטח המוגבל בין הגרפים של הפרבולות וציר ה חשבו
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 . =22yxנתונה הפונקציה:   (24

)מעבירים משיק לגרף הפונקציה מהנקודה  )1,2A . 

 .Bבנקודה  x- המשיק חותך  את ציר ה 
 .x-את השטח המוגבל בין הפונקציה, המשיק וציר ה חשבו

 

2נתונה הפונקציה:   (25 4yx= − + . 

)בנקודה   העבירו משיק.  1,3(

 את משוואת המשיק.   מצאו . א 
 .y- את השטח המוגבל בין הפונקציה, המשיק וציר ה  מצאו .ב

 .x-את השטח המוגבל בין הפונקציה, המשיק וציר ה חשבו . ג
 

)משוואת הפרבולה היא:   (26 ) 2232fxxx = − + + . 

) הנקודות )0,2, C ( )2,0B    .הן נקודות חיתוך של הפרבולה עם הצירים 

 .BCמקביל לישר  Dהמשיק לפרבולה בנקודה  
 את משוואת המשיק.   מצאו . א 
 . x-את השטח המוגבל בין הפרבולה, המשיק וציר ה   מצאו .ב

 . y-את השטח המוגבל בין הפרבולה, המשיק וציר ה   מצאו . ג

 

 

 שאלות עם פרמטר:

2נתונה הפרבולה:  (27 8yax= + . 
 שיפוע המשיק לגרף הפרבולה בנקודה  

2xשבה   . -2הוא  =

 .aאת   חשבו . א 
 .y- את השטח המוגבל על ידי המשיק, הפרבולה וציר ה חשבו .ב

 

 פרמטר2yax= (a   .)הפונקציה המתוארת בשרטוט היא:   (28
 הוא ריבוע.  ABCOהמרובע 

 על גרף הפונקציה.  מצא נ Bהקודקוד 
 יחידות.  2ידוע כי אורך צלע הריבוע היא 

 ואת השטח המסומן בסרטוט. aאת ערך הפרמטר   ומצא 
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 .=3yxנתונה הפונקציה:   (29
 פרמטר חיוביx :xa= (a  )- מעבירים אנך לציר ה

 .x- כך שנוצר שטח הכלוא בין האנך, גרף הפונקציה וציר ה
 את השטח האפור בציור.  aהבע באמצעות   . א 

 . 2a- אם ידוע כי שטח זה שווה ל aחשב את   .ב
 

 

 חישובי אינטגרלים עם פונקצית מנה: 

)נתונות שתי פונקציות:   (30 )gxx =,  ( ) 2

1
fx

x
=. 

 את גודל השטח הכלוא בין הפונקציות, ו חשב
2xהישר    .x-וציר ה  =

 
 

 

 

 

http://www.bagrut.co.il/


 

  

www.bagrut.co.il                                                                                                                                                 11 
 

 תשובות סופיות:

)א.   (1 )א.   (2 יח"ש 9ב.                   −3,0( ) ( 1ב.     −5,0 , 1,0(
33

3
 יח"ש  

)א.   (3 ) ( )2,0 , 2,0 2ב.    −
10

3
 (4 יח"ש 

1

12
 יח"ש 

5) 
2

10
3

 (6 יח"ש 
5

20
6

 יח"ש 

7) 
1

57
6

 (8 יח"ש 
2

10
3

 יח"ש 

9) 
1

21
3

 יח"ש  12 (10 יח"ש 

)א.   (11 ) ( 5ב.     4,0 , 1,3(
2

11
)א.   (12  ) ( ) (  יח"ש 8ב.   −2,5,0,5,2,5(

)א.   (14 יח"ש  0.5 (13 ) ( 1ב.     1,1 , 0,0(

3
 יח"ש  

15) 
5

3
6

 (16 יח"ש 
1

6
 יח"ש 

)א.   (18 יח"ש  8 (17 )ב.    2,2( 5ג.    1,3(
3

6
 יח"ש  

2xא.   (19 =         .ב( 1ג.   1,11(
25

3
 יח"ש  18 (20 יח"ש 

4א.   (21

3
7ב.    יח"ש    

1
12

 יח"ש  4.418 (22 יח"ש  

23) 1
16

3
1 (24 יח"ש 

6
 יח"ש 

=25yxא.   (25 − 1ב.    +

3
7ג.     

12
=4yxא.   (26 יח"ש  − 2ב.        +

2
3

 יח"ש     

2ג. 

3
 יח"ש  

1א.   (27

2
a = 4ב.      −

3
21 (28 יח"ש  

2 , 
32

a  יח"ש =

א.   (29
4

4

a              .2בa  יח"ש 1 (30 =

 

 

http://www.bagrut.co.il/


 

  

www.bagrut.co.il                                                                                                                                                 12 
 

 חישובי שטחים בין גרף הנגזרת והצירים:

 שאלות:

)הפונקציה  (1 )fx  010מוגדרת בתחוםx . 

)בציור מתואר גרף הנגזרת   )'fx. 

)סקיצה של גרף הפונקציה  וסרטט . א  )fx  :אם 

( ) ( )04 , 26ff = − =  ,( )50f )וכן:  = )100f . 

 גרף הנגזרת והציריםאת השטח המוגבל ע"י  וחשב .ב
2xברביע הראשון עד לנקודה שבה  =. 

 
)הגרף של הפונקציה  כםלפני (2 )'fx . 

 אחת בלבד   בנקודה x- הגרף המתואר חותך את ציר ה
)והיא   )5,0 . 

)את התחומים שבהם   מצאו . א  )'fx  היא 

 חיובית ואת התחומים שבהם היא שלילית.  

)מהם תחומי העלייה והירידה של הפונקציה   וקבע .ב )fx. 

)את נקודת הקיצון של הפונקציה   כתבו . ג )fx אם ידוע כי שיעור ה -y  2שלה הוא-  . 

)סקיצה של גרף הפונקציה  וסרטט .ד )fx אם ידוע כי גרף הפונקציה חותך את ציר ה -y 

8yכאשר   =. 

)  גרף הנגזרתאת השטח הכלוא בין  וחשב .ה )'fx  .והצירים 

 
)בציור מתואר גרף הנגזרת   (3 )'fx   של הפונקציה( )fx. 

)את תחומי העלייה והירידה של    מורש . א  )fx . 

)של נקודות הקיצון של  x- את שיעורי ה  מצאו .ב )fx  

 את סוגן.   ווקבע 

)נתון כי הפונקציה   . ג )fx   :עוברת בראשית הצירים וגם מקיימת( ) ( )33ffm− = = .

)סקיצה של גרף הפונקציה  וסרטט )fx   הבע באמצעות(  בתחום הנ"לm.) 

) גרף הנגזרתהשטח הכלוא בין  .ד )'fx וציר ה -x  יח"ש.  16ברביעים השני והרביעי הוא

 .mאת    מצאו
)הנגזרת   (4 )'fx   של הפונקציה( )fx   :מתוארת באיור הבא 
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)- האם ל . א  )fx  ?נמקו יש נקודות קיצון . 

)סקיצה של גרף הפונקציה  וסרטט .ב )fx  אם 

)ידוע כי   )34f  וכי היא חותכת את ציר =

5yבנקודה שבה  y- ה = − . 

)  גרף הנגזרתאת השטח הכלוא בין  וחשב . ג )'fx  .והצירים ברביע הראשון 

 

)מתואר גרף הנגזרת   כםבאיור שלפני (5 )'fx  של הפונקציה( )fx . 

)ידוע כי הנקודות   )A5,4.75− ,( )B2,2  

)- ו )C0,14   נמצאות על( )fx . 

)את נקודת הקיצון של הפונקציה    מצאו . א  )fx. 

)את תחומי העלייה והירידה של   כתבו .ב )fx. 

)סקיצה של גרף הפונקציה  וסרטט . ג )fx . 

)  גרף הנגזרתאת השטח מוגבל בין  וחשב .ד )'fx  05והצירים בתחום x . 

 

)מתוארים הגרפים של הפונקציות  כםבאיורים שלפני (6 )fx ו-( )'fx:  

            i                                                    .ii   . 
 
 
 

 .  נמקואיזה גרף שייך לאיזו פונקציה ו וזה . א 

)נתון כי   .ב )103f = )וכי   − )fx חותכת את ציר ה-y  2בנקודה שבהy = − . 

)  גרף הנגזרתמהו השטח המוגבל בין  )'fx 10, הצירים והישרx =? 
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)נתון גרף הנגזרת   (7 )'fx  :הבא 

 
 
 
 
 

)את גרף הפונקציה   וסרטט . א  )fx  47בתחום x−    

)לפי הנתונים:   ) ( )27.6  ,  02ff − = = )-ו − )6606.8f = −. 

 ברביע השלישי.  x-וציר ה גרף הנגזרתאת השטח המוגבל בין  וחשב .ב

 ברביע הרביעי.  x-וציר ה גרף הנגזרתאת השטח המוגבל בין  וחשב . ג
 

)נתון גרף הנגזרת   (8 )'fx  :הבא 

)את גרף הפונקציה   וסרטט . א  )fx   46בתחום x−    עבור 

)הנתונים:   ) ( ) ( )
221

3356 , 136 , 583
5153

fff− = − = = −. 

   גרף הנגזרתאת כלל השטח הכלוא בין  וחשב .ב
35בתחום:  x- וציר ה x−  . 

 

)מתואר גרף הפונקציה  כםבציור שלפני (9 )fx  07בתחום x  : 

)הסתמך על הגרף של   )fx   ועל הערכים הרשומים 

 על הצירים וענה על השאלות הבאות: 
 השונים  xעבור אילו ערכים של   מצאו . א 

 מתקיים:  6-מ
(1  )( )'0fx . 

(2  )( )'0fx =. 

(3  )( )'0fx . 

נתון כי:   .ב
6

3

15mdx =  כאשר ,m הוא פרמטר המסומן על ציר ה -y. 

)את    מצאו )5f . 

)סקיצה של גרף פונקצית הנגזרת   וסרטט . ג )'fx  03בתחום x  . 

)את השטח המוגבל בין הגרף של פונקצית הנגזרת   מצאו .ד )'fx  

13בתחום  x- וציר ה x  . 
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 תשובות סופיות:

 הערה: סרטוטי הסקיצות של השאלות הבאות מופיעות בסוף התשובות.

 יח"ש.  10ב.  (1

5xא. חיובית:   (2   :5, שליליתx .  :5ב. עולהx  :5, יורדתx  
)ג.  )min5,2  יח"ש.   10ה.  ד. הוכחה    −

−34xx , 30א. עולה:   (3      :03 , 43, יורדתxx−   −   

ב. 
minmaxmin

3 , 0 , 3xxx = − = 8mד.   ג. הוכחה  .   = = − 

)א. לא. הנקודה  (4  היא פיתול מכיוון שהפונקציה עולה לפניה ואחריה.    3,0(

 יח"ש.    9ג.     ב. הוכחה 

)א.   (5 )min5,4.75−    .    :5ב. עולהx  :5, יורדתx   . 

 יח"ש.  18.75ד.      ג. הוכחה 

)א.   (6 ) ( ):II ,  ':Ifxfx       .יח"ש. 1ב 

 יח"ש.  604.8ג.   יחש.    9.6ב.     א. הוכחה   (7

 יח"ש.   512ב.      א. הוכחה  (8

). (1)א.  (9 )'0: 13fxx       .(2)א  .( )'0:  1 , 36 fxxx = =  . 

).  (3)א.  ) '0: 67, 01fxxx       

)ב.  )55 , 5fm =  יח"ש.   4.2ד.          =
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 סרטוטי גרפים לפי מספרי שאלות:  

1)      2)    3) 
 
 
 
 
 
 
 

  4)     5)  
 
 
 
 
 
 
 
 

7  )     8) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9)  
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